
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 463, 2017 Ç.ì. à. ëÏÌÏÔÉÌÉÎÁ÷åòèîññ ïãåîëá äìñ ó�áòûåçïóïâó�÷åîîïçï úîáþåîéñ ðïìïöé�åìøîïðïìõïðòåäåìåîîïê âìïþîï ìåî�ïþîïêíá�òéãùãÅÌØÀ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÚÁÍÅÔËÉ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÕÌÕÞÛÅÎÉÅ ÉÚ×ÅÓÔÎÙÈ ×ÅÒÈÎÉÈÏ�ÅÎÏË ÄÌÑ ÓÔÁÒÛÅÇÏ ÓÏÂÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÜÒÍÉÔÏ×ÏÊ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØ-ÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ (ÉÌÉ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ) ÂÌÏÞÎÏ ÌÅÎÔÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù.ðÕÓÔØ A = (Aij)ni;j=1, n > 1, { �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÂÌÏÞÎÁÑn × n ÍÁÔÒÉ�Á. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ A { ÂÌÏÞÎÏ ÌÅÎÔÏÞÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á ÓÂÌÏÞÎÏÊ �ÏÌÕÛÉÒÉÎÏÊ ÌÅÎÔÙ p, 1 6 p 6 n− 1, ÔÁË ÞÔÏAij = 0 ÄÌÑ |i− j| > p: (1)ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ ÔÁËÖÅ, ÞÔÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÌÏËÉ A Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÅÄÉÎÉÞÎÙ-ÍÉ ÍÁÔÒÉ�ÁÍÉ: Aii = Ini ; i = 1; : : : ; n: (2)ïËÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ × ÕËÁÚÁÎÎÙÈ ×ÙÛÅ �ÒÅÄ�ÏÌÏÖÅÎÉÑÈ ÓÔÁÒÛÅÅ ÓÏÂ-ÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÍÁÔÒÉ�Ù A, ËÏÔÏÒÏÅ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍ ÞÅÒÅÚ �max(A),ÍÏÖÎÏ Ï�ÅÎÉÔØ Ó×ÅÒÈÕ × ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ �ÁÒÁÍÅÔÒÁ p. äÅÊ-ÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, × ÒÁÂÏÔÅ [1℄ ÂÙÌÏ �ÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ�max(A) < 2p; (3)Á × ÒÁÂÏÔÅ [4℄ ÂÙÌÁ ÕÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÁ ×ÅÒÈÎÑÑ Ï�ÅÎËÁ�max(A) < 2p+ 1: (4)ñÓÎÏ, ÞÔÏ, �ÒÉ p > 3 ÌÉÎÅÊÎÁÑ Ï�ÅÎËÁ (4) ÂÏÌÅÅ ÔÏÞÎÁ, ÞÅÍ Ï�ÅÎËÁ (3).ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, �ÒÉ p = 1, Ô.Å. × ÓÌÕÞÁÅ ÂÌÏÞÎÏ ÔÒÅÈÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ�, ÜËÓ�ÏÎÅÎ�ÉÁÌØÎÁÑ Ï�ÅÎËÁ (3) ÄÁÅÔ ÎÁÉÌÕÞÛÉÊ ×ÏÚÍÏÖÎÙÊ ÒÅ-ÚÕÌØÔÁÔ �max(A) < 2: (5)ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: ÜÒÍÉÔÏ×Á �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á, ÂÌÏÞ-ÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á, ÂÌÏÞÎÁÑ �ÏÌÕÛÉÒÉÎÁ ÌÅÎÔÙ, ÓÔÁÒÛÅÅ ÓÏÂÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ, ×ÅÒÈÎÑÑÏ�ÅÎËÁ. 263



264 ì. à. ëïìï�éìéîáï�ÅÎËÁ (5) ÉÚ×ÅÓÔÎÁ ÕÖÅ ÄÏÌÇÏÅ ×ÒÅÍÑ (ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, ÍÏÎÏÇÒÁÆÉÀ [5℄)É ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÂÌÏÞÎÏ ÔÒÅÈÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÜÒÍÉÔÏ×ÏÊ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØ-ÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù A ÒÁÓÝÅ�ÌÅÎÉÅ Ó �ÏÍÏÝØÀ ÂÌÏÞÎÏÇÏ ÍÅÔÏÄÁñËÏÂÉ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÈÏÄÑÝÉÍÓÑ.÷ ÒÁÂÏÔÅ [3℄ ÂÙÌÏ �ÏÌÕÞÅÎÏ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (5) ÎÁ ÓÌÕÞÁÊ ÜÒ-ÍÉÔÏ×ÙÈ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÈ ÂÌÏÞÎÏ ÔÒÅÈÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ�, ËÏÔÏÒÙÅ ÎÅ ÏÂÑÚÁÎÙ ÂÙÔØ ÏÔÍÁÓÛÔÁÂÉÒÏ×ÁÎÙ �Ï ÂÌÏÞÎÏÍÕñËÏÂÉ, Ô.Å. ÍÏÇÕÔ ÎÅ ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÔØ ÕÓÌÏ×ÉÀ (2). ÷ ÜÔÏÍ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅÓ�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ Ï�ÅÎËÁ [3℄:�max(A) 6 maxi odd �max(Aii) + maxi even �max(Aii): (6)ñÓÎÏ, ÞÔÏ × ÓÌÕÞÁÅ ÏÔÍÁÓÛÔÁÂÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ �Ï ÂÌÏÞÎÏÍÕ ñËÏÂÉ ÂÌÏÞÎÏÔÒÅÈÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� Ï�ÅÎËÁ (6) �ÒÉ n > 2 Ó×ÏÄÉÔÓÑ Ë Ï�ÅÎËÅ�max(A) 6 2: (7)ëÁË ÂÕÄÅÔ �ÏËÁÚÁÎÏ ÎÉÖÅ, Ï�ÅÎËÕ (7), ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÕÀ ÓÌÕÞÁÀp = 1, ÍÏÖÎÏ ÏÂÏÂÝÉÔØ ÎÁ ÓÌÕÞÁÊ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÇÏ p, 1 6 p 6 n − 1. áÉÍÅÎÎÏ, ÄÌÑ ÏÔÍÁÓÛÔÁÂÉÒÏ×ÁÎÎÏÊ �Ï ÂÌÏÞÎÏÍÕ ñËÏÂÉ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ�ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏ ÌÅÎÔÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù A Ó ÂÌÏÞÎÏÊ �ÏÌÕÛÉÒÉ-ÎÏÊ ÌÅÎÔÙ p ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï�max(A) 6 p+ 1; (8)�ÒÉÞÅÍ ÅÓÌÉ ÍÁÔÒÉ�Á A �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ �ÏÓÌÅÄÎÅÅ ÎÅÒÁ-×ÅÎÓÔ×Ï Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÔÒÏÇÉÍ. �ÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÍÙ �ÏÄÔ×ÅÒÖÄÁÅÍ ×ÙÓËÁÚÁÎÎÏÅ× ÒÁÂÏÔÅ [4℄ �ÒÅÄ�ÏÌÏÖÅÎÉÅ Ï ÔÏÍ, ÞÔÏ Ï�ÅÎËÕ (4) ÍÏÖÎÏ ÕÌÕÞÛÉÔØ. ÷ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÓÔÉ, Ï�ÅÎËÁ (8) ÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ ÕÌÕÞÛÁÅÔ ÏÂÅ ÉÚ×ÅÓÔÎÙÅÒÁÎÅÅ Ï�ÅÎËÉ (3) É (4). úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÎÏÅ ÎÉÖÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØ-ÓÔ×Ï ÏÂÏÂÝÁÅÔ �ÏÄÈÏÄ, ÒÁÎÅÅ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÎÎÙÊ × [3℄, ÓÏ ÓÌÕÞÁÑ ÂÌÏÞÎÏÔÒÅÈÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� ÎÁ ÏÂÝÉÊ ÓÌÕÞÁÊ ÂÌÏÞÎÏ ÌÅÎÔÏÞÎÙÈ ÍÁÔÒÉ��ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ �ÏÌÕÛÉÒÉÎÙ ÌÅÎÔÙ.çÌÁ×ÎÙÍ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏÍ ÄÁÎÎÏÊ ÚÁÍÅÔËÉ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÔÅÏÒÅ-ÍÁ.�ÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ A = (Aij)ni;j=1, n > 2, { ÂÌÏÞÎÏ ÌÅÎÔÏÞÎÁÑ ÍÁ-ÔÒÉ�Á ÂÌÏÞÎÏÊ �ÏÌÕÛÉÒÉÎÙ ÌÅÎÔÙ p, 1 6 p 6 n− 1. åÓÌÉ ÍÁÔÒÉ�Á AÜÒÍÉÔÏ×Á É �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ�max(A) 6

p+1
∑k=1 maxi≡k (mod p+1)�max(Aii): (9)



ïãåîëá ó�áòûåçï óïâó�÷åîîïçï úîáþåîéñ 265ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÅÓÌÉ ÍÁÔÒÉ�Á A �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ �Ï-ÓÌÅÄÎÅÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÔÒÏÇÉÍ.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 1 ÂÕÄÅÔ ÂÁÚÉÒÏ×ÁÔØÓÑ ÎÁ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÎÏÊÎÉÖÅ ÔÅÏÒÅÍÅ 2, ËÏÔÏÒÁÑ ÌÅÇËÏ ×Ù×ÏÄÉÔÓÑ ÉÚ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ× áÒÏÎÛÁÊÎÁ [2℄ÄÌÑ Õ�ÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ × �ÏÒÑÄËÅ ÎÅ×ÏÚÒÁÓÔÁÎÉÑ ÓÏÂÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ�min(A) + �i+j−1(A) 6 �i(A11) + �j(A22); 1 6 i 6 n1; 1 6 j 6 n2;Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×ÙÈ ÄÌÑ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÜÒÍÉÔÏ×ÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ 2× 2 ÍÁÔÒÉ�ÙA = [ A11 A12A21 A22 ] ; ÇÄÅ dimAii = ni; i = 1; 2: (10)(éÚÑÝÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ× (10) �ÒÉ×ÏÄÉÔÓÑ × ÒÁÂÏÔÅ [7℄.)�ÅÏÒÅÍÁ 2 ([6℄). ðÕÓÔØ A = (Aij)ni;j=1, n > 1, { ÜÒÍÉÔÏ×Á ÂÌÏÞÎÁÑÍÁÔÒÉ�Á ÂÌÏÞÎÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ n. �ÏÇÄÁ(n− 1)�min(A) + �max(A) 6

n
∑i=1 �max(Aii): (11)äÌÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù A ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 2 ÎÅ-ÍÅÄÌÅÎÎÏ ×ÙÔÅËÁÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ.óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1. åÓÌÉ × ÕÓÌÏ×ÉÑÈ ÔÅÏÒÅÍÙ 2 ÍÁÔÒÉ�Ù A �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ�ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ �max(A) 6

n
∑i=1 �max(Aii): (12)ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÅÓÌÉ A �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ �ÏÓÌÅÄÎÅÅ ÎÅ-ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÔÒÏÇÉÍ.úÁÍÅÞÁÎÉÅ 1. ëÁË ÎÅÍÅÄÌÅÎÎÏ ×ÙÔÅËÁÅÔ ÉÚ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÑ 4.2 ÒÁÂÏÔÙ [6℄,ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (12) × ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÓÔÉ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÎÅ ÔÏÌØËÏ ÄÌÑ �Ï-ÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�, ÎÏ ÔÁËÖÅ É ÄÌÑ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊÜÒÍÉÔÏ×ÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù A ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÅÅ ÍÌÁÄÛÉÈ n−1 ÓÏÂÓÔ×ÅÎÎÙÈÚÎÁÞÅÎÉÊ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁ, Á ÅÓÌÉ ÜÔÁ ÓÕÍÍÁ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁ, ÔÏ ÎÅÒÁ×ÅÎ-ÓÔ×Ï (12) ÓÔÒÏÇÏÅ.�Å�ÅÒØ ÍÙ ÇÏÔÏ×Ù Ë ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Õ ÔÅÏÒÅÍÙ 1.



266 ì. à. ëïìï�éìéîáäÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ó�ÅÒ×Á ÍÙ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÕÞÁÊ n × n ÜÒÍÉÔÏ×ÏÊ�ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÌÅÎÔÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù A = (aij) ÓÏ ÓËÁ-ÌÑÒÎÙÍÉ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÅÊ ÕÓÌÏ×ÉÀaij = 0 ÄÌÑ |i− j| > p: (13)äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ A �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÏ �ÏÄÏÂÎÁ ÂÌÏÞÎÏÊ (p + 1)×(p + 1)ÍÁÔÒÉ�Å, ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÌÏËÉ ËÏÔÏÒÏÊ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÍÁ-ÔÒÉ�ÁÍÉ. ó ÜÔÏÊ �ÅÌØÀ ××ÅÄÅÍ × ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÉÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ p + 1 �ÏÄ-ÍÎÏÖÅÓÔ× ÉÎÄÅËÓÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á 〈n〉 = {1; : : : ; n}:S1 := {i ∈ 〈n〉 : i ≡ 1 (mod p+ 1)},S2 := {i ∈ 〈n〉 : i ≡ 2 (mod p+ 1)},: : :Sp+1 := {i ∈ 〈n〉 : i ≡ p+ 1 (mod p+ 1)}.ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á Sk, k = 1; : : : ; p+1, Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÎÅ�ÕÓÔÙÍÉ É ÎÅ�ÅÒÅ-ÓÅËÁÀÝÉÍÉÓÑ, É ÍÙ ÉÍÅÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÎÄÅËÓÏ×:
〈n〉 = p+1

⋃k=1Sk: (14)�Å�ÅÒØ ÍÙ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ �ÅÒÅÓÔÁ×ÉÍ ÓÔÒÏËÉ É ÓÔÏÌÂ�Ù ÍÁÔÒÉ�ÙA, ÓÏÂÉÒÁÑ Ó�ÅÒ×Á ÓÔÒÏËÉ É ÓÔÏÌÂ�Ù Ó ÉÎÄÅËÓÁÍÉ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á S1,ÚÁÔÅÍ ÓÔÒÏËÉ É ÓÔÏÌÂ�Ù Ó ÉÎÄÅËÓÁÍÉ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á S2, É Ô.Ä. ÷ÎÕÔÒÉËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ Sk ÓÔÒÏËÉ É ÓÔÏÌÂ�Ù Õ�ÏÒÑÄÏÞÉ×ÁÀÔÓÑ × ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÏÍ�ÏÒÑÄËÅ, ÈÏÔÑ ÜÔÏ ÎÅÓÕÝÅÓÔ×ÅÎÎÏ.÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ Ï�ÉÓÁÎÎÙÈ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂ�Ï× ÍÙ �ÒÉÄÅÍË ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅB = PAP T ; B = (bij) = (a�(i);�(j));ÇÄÅ � { ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÁÑ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Å 〈n〉, Á P { ÍÁ-ÔÒÉ�Á �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÉ �. òÁÚÂÉÅÎÉÀ (14) ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÎÄÅËÓÏ× ÏÔ×ÅÞÁÅÔÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÅÅ ÂÌÏÞÎÏÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ ÍÁÔÒÉ�Ù B × ×ÉÄÅ ÂÌÏÞÎÏÊ(p+ 1)× (p+ 1) ÍÁÔÒÉ�Ù B = (Brs)p+1r;s=1;ÇÄÅ Brs = (aij) i∈Srj∈Ss ; 1 6 r; s 6 p+ 1:ëÁË ÎÅÓÌÏÖÎÏ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ, ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÌÏËÉ ÍÁÔÒÉ�Ù B Ñ×ÌÑÀÔÓÑÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÍÁÔÒÉ�ÁÍÉ. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÅÓÌÉ i; j ∈ Sk É i 6= j, ÔÏi ≡ j (mod p + 1). óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, |i − j| > p + 1. ÷ ÓÉÌÕ ÕÓÌÏ×ÉÑ (13),



ïãåîëá ó�áòûåçï óïâó�÷åîîïçï úîáþåîéñ 267ÏÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ aij = 0. éÔÁË, ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÌÏËÉ ÍÁÔÒÉ�Ù BÉÍÅÀÔ ×ÉÄ:Bkk = diag (ak;k; ak+p+1;k+p+1; : : : ); k = 1; : : : p+ 1;Á ÚÎÁÞÉÔ �max(Bkk) = maxi≡k (mod p+1){aii}:�Å�ÅÒØ, �ÒÉÍÅÎÑÑ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1 Ë ÍÁÔÒÉ�Å B, ÍÙ �ÏÌÕÞÁÅÍ ÔÒÅÂÕÅÍÏÅÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï �max(A) = �max(B) 6

p+1
∑k=1 maxi≡k (mod p+1){aii};�ÒÉÞÅÍ ÅÓÌÉ ÍÁÔÒÉ�Á A �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ ÜÔÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÓÔÒÏÇÏÅ.�ÅÍ ÓÁÍÙÍ × ÔÏÞÅÞÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÔÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ.÷ ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ A Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ, ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï�ÒÏ×ÏÄÉÔÓÑ �Ï ÔÏÊ ÖÅ ÓÈÅÍÅ, ÎÏ ÍÁÔÒÉ�Á B ÆÏÒÍÉÒÕÅÔÓÑ × ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ�ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË ÂÌÏÞÎÙÈ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂ�Ï× ÍÁÔÒÉ�Ù A. ñÓÎÏ, ÞÔÏ × ÜÔÏÍÓÌÕÞÁÅ B �Ï-�ÒÅÖÎÅÍÕ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÂÌÏÞÎÏÊ (p+1)×(p+1) ÍÁÔÒÉ�ÅÊ, ÂÌÏ-ËÉ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÏÓÔÏÑÔ ÉÚ ÉÓÈÏÄÎÙÈ ÂÌÏËÏ× ÍÁÔÒÉ�Ù A, Á ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÅÂÌÏËÉ B Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÂÌÏÞÎÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÍÁÔÒÉ�ÁÍÉ ×ÉÄÁBkk = Diag (Ak;k ; Ak+p+1;k+p+1; : : : ); k = 1; : : : p+ 1:ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ�max(Bkk) = maxi≡k (mod p+1){Aii}:�ÅÏÒÅÍÁ 1 ÄÏËÁÚÁÎÁ �ÏÌÎÏÓÔØÀ. �äÌÑ ÍÁÔÒÉ� Ó ÅÄÉÎÉÞÎÙÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÂÌÏËÁÍÉ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 1ÍÙ ÎÅÍÅÄÌÅÎÎÏ �ÏÌÕÞÁÅÍ ÚÁÑ×ÌÅÎÎÕÀ Ï�ÅÎËÕ (8).óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 2. ðÕÓÔØ A = (Aij)ni;j=1, n > 2, { ÜÒÍÉÔÏ×Á ÂÌÏÞÎÏ ÌÅÎ-ÔÏÞÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á ÂÌÏÞÎÏÊ �ÏÌÕÛÉÒÉÎÙ ÌÅÎÔÙ p, 1 6 p 6 n − 1, É�ÕÓÔØ Aii = Ini ; i = 1; : : : ; n:åÓÌÉ ÍÁÔÒÉ�Á A �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ �ÏÌÕÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ�max(A) 6 p+ 1;Á ÅÓÌÉ A Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ, ÔÏ �ÏÓÌÅÄÎÅÅ ÎÅÒÁ-×ÅÎÓÔ×Ï ÓÔÒÏÇÏÅ.
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