
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 463, 2017 Ç.à. á. áÌØ�ÉÎ, ÷. ó. áÌØ�ÉÎÁ�åíðïòáìøîùå ëïíðïîåî�ù ðïìõçòõððùîåï�òéãá�åìøîùè íá�òéã. ïâïâýåîéå�åïòåíù íéîëá ï ó�òõë�õòåîåðòé÷ïäéíïê íá�òéãù
§1. ÷×ÅÄÅÎÉÅîÁ�ÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á A �ÏÒÑÄËÁ n ÎÁÚÙ×ÁÅÔ-ÓÑ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÉÎÄÅËÓÏ× i,j ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á N =

{1; : : : ; n} ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÊ �ÏËÁÚÁÔÅÌØ l, ÞÔÏ (i; j)-ÜÌÅÍÅÎÔ ÍÁÔÒÉ�ÙAl �ÏÌÏÖÉÔÅÌÅÎ.îÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á ×ÉÄÁA = 











0 A12 0 ::: 00 0 A23 ::: 0:: :: :: :: ::0 0 0 0 Ak−1;kAk1 0 0 0 0 











(1)Ó Ë×ÁÄÒÁÔÎÙÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÎÕÌÅ×ÙÍÉ ÂÌÏËÁÍÉ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÎÁÄ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. åÓÌÉ A ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ É ÉÍÅÅÔ ÉÎÄÅËÓÉÍ�ÒÉÍÉÔÉ×ÎÏÓÔÉ r(A) = k, ÔÏ ÍÁÔÒÉ�Á (1) ÅÓÔØ ÎÅ ÞÔÏ ÉÎÏÅ, ËÁËÉÚ×ÅÓÔÎÁÑ ÆÏÒÍÁ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ ÉÍ�ÒÉÍÉÔÉ×ÎÏÊ ÎÅÏÔÒÉ-�ÁÔÅÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù (ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [1℄). ÷ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ ÎÅÏÔÒÉ�Á-ÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á × ÆÏÒÍÅ (1) ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ �ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ, ÌÉÂÏ, ÂÕÄÕÞÉÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ, ÍÏÖÅÔ ÉÍÅÔØ ÉÎÄÅËÓ ÉÍ�ÒÉÍÉÔÉ×ÎÏÓÔÉ, ÎÅ ÒÁ×ÎÙÊ Å£ÂÌÏÞÎÏÍÕ �ÏÒÑÄËÕ k.è. íÉÎË [2,3℄ ÕÓÔÁÎÏ×ÉÌ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔÉ ÎÁÄ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù:�ÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á A ÂÅÚ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏËÉ ÓÔÏÌÂ�Ï× ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ × ÆÏÒÍÅ (1). �ÏÇÄÁ A ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ × ÔÏÍ, ÉÔÏÌØËÏ ÔÏÍ, ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ A12A23 · · ·Ak1 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÎÅ-�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ.ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁÑ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á, ÆÏÒÍÁ æÒÏÂÅÎÉÕ-ÓÁ, �ÏÌÕÇÒÕ��Á ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�.5



6 à. á. áìøðéî, ÷. ó. áìøðéîáäÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á Á×ÔÏÒ �ÒÉ×Ì£Ë Ó�ÅËÔÒÁÌØÎÙÅ Ó×ÏÊÓÔ×Á ÍÁÔÒÉ-�Ù (1), ÉÚ×ÅÓÔÎÙÅ ÉÚ ÔÅÏÒÉÉ ðÅÒÒÏÎÁ{æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ�. ðÏÚÄÎÅÅ ÂÙÌÉ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÙ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÙÅ (É ÂÏÌÅÅ�ÒÏÓÔÙÅ) ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÔÅÏÒÅÍÙ 1 [4{6℄. íÙ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÕÅÍ É ÄÏËÁ-ÖÅÍ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 ÎÁ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�.÷ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑÈ É ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×ÁÈ ÉÓ�ÏÌØÚÕÀÔÓÑ ÌÉÛØ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒ-ÎÙÅ Ó×ÏÊÓÔ×Á ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�. ÷ÎÁÞÁÌÅ ××ÅÄ£Í �ÏÄÈÏÄÑÝÕÀÔÅÒÍÉÎÏÌÏÇÉÀ.îÅÓÌÏÖÎÏÅ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÅ �ÏËÁÚÙ×ÁÅÔ, ÞÔÏ �ÒÉ ×ÏÚ×ÅÄÅÎÉÉ ÍÁÔÒÉ�Ù (1)× ÓÔÅ�ÅÎØ k �ÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÂÌÏÞÎÏ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�ÁAk = diag(A(k)11 ; A(k)22 ; : : : ; A(k)kk ): (2)ðÕÓÔØ ÍÁÔÒÉ�Á (1) ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÁÑ É, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, Ï�ÒÅÄÅÌÑÅÔ �Å-ÒÉÏÄÉÞÅÓËÕÀ �Å�Ø íÁÒËÏ×Á. åÓÌÉ ÍÙ ÎÁÂÌÀÄÁÅÍ �Å�Ø ÌÉÛØ × ÍÏÍÅÎ-ÔÙ ×ÒÅÍÅÎÉ k; 2k; 3k; : : :, ÔÏ �ÏÌÕÞÉÍ ÎÏ×ÕÀ �Å�Ø íÁÒËÏ×Á Ó ÍÁÔÒÉ-�ÅÊ (2) �ÅÒÅÈÏÄÎÙÈ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ. üÔÁ �Å�Ø ÒÁÓ�ÁÄÁÅÔÓÑ ÎÁ k �Å�ÅÊ,Õ�ÒÁ×ÌÑÅÍÙÈ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÉÍÉ �ÏÄÍÁÔÒÉ�ÁÍÉ ÍÁÔÒÉ-�Ù (2) (�ÏÄÒÏÂÎÅÅ Ï �ÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ �Å�ÑÈ ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [7℄). ðÏÜÔÏ-ÍÕ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÎÁÚ×ÁÔØ ÍÁÔÒÉ�Ù A(k)11 ; A(k)22 ; : : : ; A(k)kkÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÍÉ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁÍÉ ÍÁÔÒÉ�Ù A. äÁÌÅÅ ÂÕÄÅÍ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÔØÜÔÏÔ ÔÅÒÍÉÎ É ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á (1) ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÊ.îÅÔÒÕÄÎÏ ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏ A(k)11 = A12A23 · · ·Ak1. úÎÁÞÉÔ, ÔÅÏÒÅÍÁ 1 ÄÏ-�ÕÓËÁÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ �ÅÒÅÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ËÕ: ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á (1)ÂÅÚ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂ�Ï× ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ × ÔÏÞÎÏÓÔÉ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÎÅ-�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ Å£ �ÅÒ×ÁÑ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ. ÷ÍÅÓÔÏ �ÅÒ×ÏÊ ÍÏÖÎÏ×ÚÑÔØ, ÒÁÚÕÍÅÅÔÓÑ, ÌÀÂÕÀ ÄÒÕÇÕÀ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÕ.�Å�ÅÒØ �ÕÓÔØ P { ÍÕÌØÔÉ�ÌÉËÁÔÉ×ÎÁÑ �ÏÌÕÇÒÕ��Á ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ� �ÏÒÑÄËÁ n. ðÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ, ÅÓÌÉ ÄÌÑÌÀÂÙÈ ÉÎÄÅËÓÏ× i,j ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á N = {1; : : : ; n} × �ÏÌÕÇÒÕ��Å ÎÁÊÄ£Ô-ÓÑ ÍÁÔÒÉ�Á Ó �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÍ (i; j)-ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ. úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ �ÅÒÅÈÏÄÏÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÊ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù Ë ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ �ÏÌÕÇÒÕ�-�Å ÍÁÔÒÉ� ÓÏ×ÅÒÛÁÅÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÏ, ÔÁË ËÁË ÍÏÎÏÇÅÎÎÁÑ �ÏÌÕÇÒÕ��Á,�ÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ A É ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÍÁÔÒÉ� Al(l = 1; 2; : : :), ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ.ïÂÏÂÝÁÑ �ÏÎÑÔÉÅ ÎÁÄÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù, ÎÁÚÏ×£Í ÍÁ-ÔÒÉ�Õ



�åíðïòáìøîùå ëïíðïîåî�ù ðïìõçòõððù 7A = 







A11 A12 : : : A1kA21 A22 : : : A2k
· · · ·Ak1 Ak2 : : : Akk 





Ó Ë×ÁÄÒÁÔÎÙÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÂÌÏËÁÍÉ ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÏÊ, ÅÓÌÉ× ËÁÖÄÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÓÔÒÏËÅ É ËÁÖÄÏÍ ÂÌÏÞÎÏÍ ÓÔÏÌÂ�Å ÉÍÅÅÔÓÑ ÒÏ×ÎÏÏÄÉÎ ÎÅÎÕÌÅ×ÏÊ ÂÌÏË.íÙ ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁ-ÔÒÉ�. ðÏÄÒÁÚÕÍÅ×ÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ×ÓÅ ÍÁÔÒÉ�Ù �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÒÁÚÂÉÔÙ ÎÁ ÂÌÏ-ËÉ ÏÄÎÉÍ É ÔÅÍ ÖÅ Ó�ÏÓÏÂÏÍ, ÔÁË ÞÔÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÍÁÔÒÉ� ÍÏÖÎÏ �ÒÏÉÚ-×ÏÄÉÔØ �ÏÂÌÏÞÎÏ. ïÄÉÎ �ÒÉÍÅÒ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁ-ÔÒÉ� Õ ÎÁÓ ÕÖÅ ÅÓÔØ: ÜÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á, �ÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÎÁÄÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. ÷ÏÏÂÝÅ, �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ�×ÏÚÎÉËÁÀÔ ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ: ËÁË ÄÏËÁÚÁÎÏ × [8℄, ×ÓÑËÁÑ ÎÅ�ÒÉ-×ÏÄÉÍÁÑ �ÏÌÕÇÒÕ��Á ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� ÂÅÚ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏË ÉÓÔÏÌÂ�Ï× ÌÉÂÏ ÓÏÄÅÒÖÉÔ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÁÔÒÉ�Õ, ÌÉÂÏ �ÏÓÒÅÄÓÔ×ÏÍÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÏÇÏ �ÏÄÏÂÉÑ ×ÓÅ ÍÁÔÒÉ�Ù �ÏÌÕÇÒÕ��Ù �ÒÅ-ÏÂÒÁÚÕÀÔÓÑ Ë ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÏÍÕ ×ÉÄÕ.÷ §2 ÂÕÄÅÔ ××ÅÄÅÎÏ �ÏÎÑÔÉÅ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ �ÏÌÕÇÒÕ�-�Ù ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� É �ÒÉ×ÅÄÅÎÙ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ �ÒÉ-ÍÅÒÙ. ÷ §3 ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ íÉÎËÁ ÎÁ �ÏÌÕÇÒÕ��ÙÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�. ïÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÏ × ×ÉÄÅ ÔÅÏÒÅÍ 2 É 3.
§2. �ÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÅ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÓÉÍ×ÏÌÏÍ Pn �ÏÌÕÇÒÕ��Õ ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØ-ÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� �ÏÒÑÄËÁ n. ðÕÓÔØ P ⊆ Pn { �ÏÌÕÇÒÕ��Á ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØ-ÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� ÂÌÏÞÎÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ k. íÎÏÖÅÓÔ×Ï ÍÁÔÒÉ� ÉÚ P , Õ ËÏÔÏÒÙÈ(s; s)-ÂÌÏË ÎÅÎÕÌÅ×ÏÊ, ÏÂÒÁÚÕÅÔ �ÏÄ�ÏÌÕÇÒÕ��Õ × P . óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ,ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Ps ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ (s; s)-ÂÌÏËÏ× ÍÁÔÒÉ� ÜÔÏÊ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÔÏ-ÖÅ ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÍÕÌØÔÉ�ÌÉËÁÔÉ×ÎÕÀ �ÏÌÕÇÒÕ��Õ ÍÁÔÒÉ�. üÔÕ �ÏÌÕÇÒÕ��ÕÉ ÂÕÄÅÍ ÎÁÚÙ×ÁÔØ s-Ê ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÏÊ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù P .÷ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ Ä×ÕÈ �ÒÉÍÅÒÁÈ �ÏÌÁÇÁÅÍ, ÞÔÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÌÏËÉÉÍÅÀÔ ÒÁÚÍÅÒÙ n1; n2; : : : ; nk ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ (n1 + n2 + · · ·+ nk = n).ðÒÉÍÅÒ 1. ðÏÌÕÇÒÕ��ÁDn ⊆ Pn ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ ÂÌÏÞÎÏ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ�. �ÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÍÉ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁÍÉ Dn ÓÌÕÖÁÔ, ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, �ÏÌÕ-ÇÒÕ��Ù Pn1 ; Pn2 ; : : : ; Pnk .



8 à. á. áìøðéî, ÷. ó. áìøðéîáðÒÉÍÅÒ 2. ðÏÌÕÇÒÕ��Á Bn ⊆ Pn ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØ-ÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�. �ÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÅ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù Bn ÔÅ ÖÅ, ÞÔÏ Õ�ÏÌÕÇÒÕ��Ù Dn.äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, �ÏÓËÏÌØËÕ Dn ⊆ Bn, ÔÏ s-ÁÑ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�Ï-ÎÅÎÔÁ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù Dn ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ × s-Ê ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÅ �Ï-ÌÕÇÒÕ��Ù Bn, Ô.Å. ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ×ÌÏÖÅÎÉÅ Pns ⊆ (Bn)s (s = 1; : : : ; k).îÏ ÜÔÏ ×ÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÍ, ÔÁË ËÁË × Pns×ÈÏÄÑÔ ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÅ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÅ ÍÁÔÒÉ�Ù �ÏÒÑÄËÁ ns.ðÕÓÔØ M ⊆ Pn { ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁ-ÔÒÉ� Ó ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅÍ ÎÁ ÂÌÏËÉ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ 〈M〉 ÍÕÌØ-ÔÉ�ÌÉËÁÔÉ×ÎÕÀ �ÏÌÕÇÒÕ��Õ ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÊ ÍÁÔÒÉ� ÉÚM .çÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÏÎÁ �ÏÒÏÖÄÅÎÁ ÓÅÍÅÊÓÔ×ÏÍM . ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØ-ÎÙÅ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù 〈M〉 ÍÏÖÎÏ ÎÁÇÌÑÄÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ Ó �Ï-ÍÏÝØÀ ÇÒÁÆÁ. óÏ�ÏÓÔÁ×ÉÍ ÓÅÍÅÊÓÔ×Õ M ÎÁÇÒÕÖÅÎÎÙÊ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎ-ÎÙÊ ÍÕÌØÔÉÇÒÁÆ Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ 1; : : : ; k. ðÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÄÕÇÁ s → t Ó ×Å-ÓÏÍ Ast ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ, ÅÓÌÉ (s; t)-ÂÌÏË ÍÁÔÒÉ�Ù A ∈M ÎÅÎÕÌÅ×ÏÊ. ÷ÅÓÏÍ�ÕÔÉ × ÜÔÏÍ ÇÒÁÆÅ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ×ÅÓÏ× ÄÕÇ, ÓÏÓÔÁ×ÌÅÎÎÏÅ ×ÔÏÍ �ÏÒÑÄËÅ, × ËÁËÏÍ ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÙ ÄÕÇÉ �ÕÔÉ. îÅÔÒÕÄÎÏ ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÅ Mv �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔ × ÔÏÞÎÏÓÔÉ ÔÅ ÍÁÔÒÉ�Ù,ËÏÔÏÒÙÅ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ×ÅÓÁÍÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ �ÕÔÅÊ, ÎÁÞÁÌÏ É ËÏÎÅ� ËÏÔÏÒÙÈÌÅÖÁÔ × ×ÅÒÛÉÎÅ v. ðÒÉ×ÅÄ£Í �ÒÏÓÔÏÊ �ÒÉÍÅÒ, ÉÌÌÀÓÔÒÉÒÕÀÝÉÊ ÇÒÁ-ÆÏ×ÏÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÈ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔ.ðÒÉÍÅÒ 3. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÏÌÕÇÒÕ��Õ, �ÏÒÏÖÄ£ÎÎÕÀ ÍÁÔÒÉ�ÁÍÉF = ( A 00 B ) ; G = ( 0 EE 0 ) ; (3)× ËÏÔÏÒÙÈ ×ÓÅ ÂÌÏËÉ { Ë×ÁÄÒÁÔÎÙÅ ÍÁÔÒÉ�Ù ÏÄÎÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ. çÒÁÆ ÓÅ-ÍÅÊÓÔ×Á {F;G} ÉÍÅÅÔ ×ÅÒÛÉÎÙ 1 É 2, �ÒÉÞÅÍ ×ÏËÒÕÇ ×ÅÒÛÉÎÙ 1 ÅÓÔØ�ÅÔÌÑ ×ÅÓÁ A, ×ÏËÒÕÇ ×ÅÒÛÉÎÙ 2 ÅÓÔØ �ÅÔÌÑ ×ÅÓÁ B, ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ×ÅÒ-ÛÉÎÙ × ÄÒÕÇÕÀ ×ÅÒÛÉÎÕ ×ÅÄ£Ô ÄÕÇÁ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ×ÅÓÁ E. éÚ ÒÉÓÕÎËÁÇÒÁÆÁ ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÏÂÅ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÅ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÊ �Ï-ÌÕÇÒÕ��Ù ÓÏ×�ÁÄÁÀÔ Ó �ÏÌÕÇÒÕ��ÏÊ 〈A;B;E〉.
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§3. ïÂÏÂÝÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ íÉÎËÁ�ÅÏÒÅÍÁ 1 ÏÔÎÏÓÉÔÓÑ Ë �ÏÌÕÇÒÕ��Å, �ÏÒÏÖÄ£ÎÎÏÊ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÊ ÎÁÄ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. ðÅÒÅÈÏÄ Ë �ÏÌÕÇÒÕ��ÁÍ ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏ-ÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� ÏÂÝÅÇÏ ×ÉÄÁ ÔÁË ÉÚÍÅÎÑÅÔ ÓÉÔÕÁ�ÉÀ, ÞÔÏ ÏÂÏÂÝÅ-ÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÏ ÎÉÖÅ × ×ÉÄÅ Ä×ÕÈ ÔÅÏÒÅÍ, ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÍÙÈ�ÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÕÓÌÏ×ÉÑÈ.÷ÎÁÞÁÌÅ ÄÏËÁÖÅÍ ÏÄÉÎ �ÏÌÅÚÎÙÊ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔÉ.ìÅÍÍÁ 1. ðÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ ÔÏ-ÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÓÕÍÍÁ ÍÁÔÒÉ� �ÏÌÕ-ÇÒÕ��Ù Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØ-ÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� �ÏÒÑÄËÁ n ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ. óÏÇÌÁÓÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÎÅ�ÒÉ-×ÏÄÉÍÏÓÔÉ, ÜÔÏ ÚÎÁÞÉÔ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ �ÁÒÙ ÉÎÄÅËÓÏ× i; j ∈ N ÓÕÝÅ-ÓÔ×ÕÅÔ ÍÁÔÒÉ�Á A(i; j) ∈ P , ÔÁËÁÑ ÞÔÏ (A)ij > 0. óÕÍÍÉÒÕÑ ÍÁÔÒÉ-�Ù A(i; j) �Ï ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÍ i; j ∈ N , �ÏÌÕÞÉÍ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÁÔÒÉ-�Õ. ïÂÒÁÔÎÏ, �ÕÓÔØ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÓÏÄÅÒÖÉÔ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÎÁÂÏÒ ÍÁÔÒÉ�A1; : : : ; Am, ÓÕÍÍÁ ËÏÔÏÒÙÈ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. ñÓÎÏ,ÞÔÏ × ÜÔÏÍ ÎÁÂÏÒÅ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ i; j ÎÁÊÄ£ÔÓÑ ÍÁÔÒÉ�Á Ó �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÍ(i; j)-ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ. ��ÅÏÒÅÍÁ 2. �ÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÅ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù PÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÙ.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ.óÏÇÌÁÓÎÏ ÌÅÍÍÅ 1, ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÓÕÍÍÁ A+B + · · ·+ C ÍÁÔÒÉ�ÉÚ P Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. ÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, �ÒÉ ÌÀÂÏÍ sÓÕÍÍÁ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÂÌÏËÏ× ÜÔÉÈ ÍÁÔÒÉ�, ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÎÙÈ ÎÁ s-Ê �Ï-ÚÉ�ÉÉ, Ô.Å. ÓÕÍÍÁ ÍÁÔÒÉ� ÉÚ s-Ê ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù P , Ñ×ÌÑÅÔÓÑ�ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, �Ï ÌÅÍÍÅ 1, s-Ñ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØ-ÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ P �ÒÉ ÌÀÂÏÍ s ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ. �úÁÍÅÞÁÎÉÅ 1. �ÅÏÒÅÍÁ 2 ÏÂÏÂÝÁÅÔ ÔÕ ÞÁÓÔØ ÔÅÏÒÅÍÙ 1, ËÏÔÏÒÁÑÕÔ×ÅÒÖÄÁÅÔ (ÅÓÌÉ �ÏÌØÚÏ×ÁÔØÓÑ ÔÅÒÍÉÎÏÌÏÇÉÅÊ, ××ÅÄ£ÎÎÏÊ × §1), ÞÔÏÉÚ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔÉ ÎÁÄÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù ×ÙÔÅËÁÅÔ ÎÅ-�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔØ Å£ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÙÈ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔ. ïÔÍÅÔÉÍ ÏÔÌÉÞÉÅ, ×ÏÚÎÉ-ËÁÀÝÅÅ �ÒÉ �ÅÒÅÈÏÄÅ Ë �ÏÌÕÇÒÕ��ÁÍ ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�ÏÂÝÅÇÏ ×ÉÄÁ. åÓÌÉ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á A ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ, ÔÏ ÏÎÁ,ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÓÏÄÅÒÖÁÔØ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂ�Ï×. �Ï ÖÅ ×ÅÒ-ÎÏ É ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÍÁÔÒÉ� �ÏÌÕÇÒÕ��Ù, �ÏÒÏÖÄ£ÎÎÏÊ ÜÔÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ. îÏ



10 à. á. áìøðéî, ÷. ó. áìøðéîá× ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÙÅ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÍÏÇÕÔ ÓÏÄÅÒÖÁÔØ ÍÁÔÒÉ-�Ù Ó ÎÕÌÅ×ÙÍÉ ÒÑÄÁÍÉ, É ÄÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÔÅÏÒÅÍÙ 2 ÏÔÓÕÔÓÔ×ÉÅÎÕÌÅ×ÙÈ ÒÑÄÏ× ÎÅ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ.ðÒÉÍÅÒ 4. ðÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ × ÍÁÔÒÉ�Å A �ÒÉÍÅÒÁ 3 �ÅÒ×ÙÊ ÓÔÏÌÂÅ� �Ï-ÌÏÖÉÔÅÌÅÎ, Á ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÓÔÏÌÂ�Ù ÎÕÌÅ×ÙÅ; �ÕÓÔØ × ÍÁÔÒÉ�Å B �ÅÒ×ÁÑÓÔÒÏËÁ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ, Á ÄÒÕÇÉÅ ÓÔÒÏËÉ ÎÕÌÅ×ÙÅ. �ÏÇÄÁ ÍÁÔÒÉ�Á FÉÍÅÅÔ ÎÕÌÅ×ÙÅ ÓÔÒÏËÉ É ÓÔÏÌÂ�Ù. �ÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ 〈A;B;E〉�ÏÌÕÇÒÕ��Ù 〈F;G〉 ÓÏÄÅÒÖÉÔ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÁÔÒÉ�Õ AB É, �Ï ÌÅÍ-ÍÅ 1, ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ. óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, �Ï ÔÅÏÒÅÍÅ 2, ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ É �ÏÌÕ-ÇÒÕ��Á 〈F;G〉.óÌÅÄÕÀÝÁÑ ÏÞÅ×ÉÄÎÁÑ ÌÅÍÍÁ �ÒÉ×ÏÄÉÔÓÑ ÂÅÚ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á.ìÅÍÍÁ 2. ðÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ Ä×ÕÈ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�, ÏÄÎÁ ÉÚ ËÏ-ÔÏÒÙÈ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ, Á ÄÒÕÇÁÑ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌ-Â�Ï×, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊ.�ÅÏÒÅÍÁ 3. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈÍÁÔÒÉ� ÂÌÏÞÎÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ k ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ:1) ÍÁÔÒÉ�Ù �ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂ�Ï×;2) ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ s; t ∈ {1; 2; : : : ; k} �ÏÌÕÇÒÕ��Á ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÍÁÔÒÉ�Õ ÓÎÅÎÕÌÅ×ÙÍ (s; t)-ÂÌÏËÏÍ.�ÏÇÄÁ, ÅÓÌÉ ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù PÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ, ÔÏ É �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÕÓÔØ ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ ÎÅ�ÒÉ-×ÏÄÉÍÁ. äÌÑ �ÒÏÓÔÏÔÙ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÊ ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉ-ÍÁ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ P1. �ÏÇÄÁ, �Ï ÕÓÌÏ×ÉÀ 2) ÔÅÏÒÅÍÙ, ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ s; t ∈
{1; 2; : : : ; k} ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÍÁÔÒÉ�Ù B;C ∈ P ÔÁËÉÅ, ÞÔÏBs1 6= 0, C1t 6= 0.ðÏÓËÏÌØËÕ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P1 ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ, ÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÓÏÄÅÒÖÉÔÔÁËÉÅ ÍÁÔÒÉ�Ù X; : : : ; Y , ÞÔÏ × ÉÈ ÓÕÍÍÅ Z = X + · · · + Y ÂÌÏË Z11 =X11+ · · ·+Y11 �ÏÌÏÖÉÔÅÌÅÎ. ðÏ ÕÓÌÏ×ÉÀ 1), ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÅ ÍÁ-ÔÒÉ�Ù B É C ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÎÕÌÅ×ÙÈ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂ�Ï×. �ÅÍ ÖÅ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ,ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÏÂÌÁÄÁÀÔ ÉÈ ÎÅÎÕÌÅ×ÙÅ ÂÌÏËÉ Bs1 É C1t. úÎÁÞÉÔ, �Ï ÌÅÍÍÅ 2,ÍÁÔÒÉ�Á Bs1Z11C1t �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ. ïÔÓÀÄÁ É ÉÚ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Bs1Z11C1t = Bs1X11C1t + · · ·+Bs1Y11C1t = (BXC)st + · · ·+ (BY C)st



�åíðïòáìøîùå ëïíðïîåî�ù ðïìõçòõððù 11ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ × �ÏÌÕÇÒÕ��Å P ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÔÁËÉÅ ÍÁÔÒÉ�Ù BXC; : : : ; BY C,ÞÔÏ ÉÈ ÓÕÍÍÁ BZC ÉÍÅÅÔ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ (s; t)-ÂÌÏË. óÕÍÍÉÒÕÑ ÍÁ-ÔÒÉ�Ù ÔÉ�Á BZC �Ï ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÍ s; t ∈ {1; 2; : : : ; k}, �ÏÌÕÞÉÍ �ÏÌÏ-ÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÁÔÒÉ�Õ. ðÏ ÌÅÍÍÅ 1, ÜÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔØ �ÏÌÕ-ÇÒÕ��Ù P . �úÁÍÅÞÁÎÉÅ 2. �ÅÏÒÅÍÁ 3 ÏÂÏÂÝÁÅÔ �ÏÌÏÖÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 1, ÕÔ×ÅÒÖÄÁ-ÀÝÅÅ, ÞÔÏ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔØ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ ÎÁÄÄÉÁÇÏÎÁÌØ-ÎÏÊ ÂÌÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�Ù A ×ÌÅÞ£Ô ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÓÔØ ÍÁÔÒÉ�Ù A. úÁÍÅÔÉÍ,ÞÔÏ ÂÅÚ ÕÓÌÏ×ÉÊ 1) É 2) ÏÂÏÊÔÉÓØ ÎÅÌØÚÑ. åÓÌÉ Ï�ÕÓÔÉÔØ ÕÓÌÏ×ÉÅ 1), ÔÏÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ ÓÔÁÎÏ×ÉÔÓÑ ÎÅ×ÅÒÎÙÍ. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÒÁÓÓÍÏ-ÔÒÉÍ ÍÁÔÒÉ�ÕA = ( 0 A12A21 0 ) ; ÇÄÅ A12 = ( 1 01 0 ) ; A21 = ( 1 11 0 ) :�ÁË ËÁË A(2)11 = A12A21 { �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉ�Á, ÔÏ, �Ï ÌÅÍÍÅ 1, �ÅÒ-×ÁÑ ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù 〈A〉 ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ. ïÄÎÁËÏÓÁÍÁ �ÏÌÕÇÒÕ��Á 〈A〉 �ÒÉ×ÏÄÉÍÁ, �ÏÓËÏÌØËÕ Õ ×ÓÅÈ ÍÁÔÒÉ� �ÏÌÕÇÒÕ��ÙÞÅÔ×£ÒÔÙÊ ÓÔÏÌÂÅ� ÎÕÌÅ×ÏÊ.âÅÚ ÕÓÌÏ×ÉÑ 2) ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 3 ÔÁËÖÅ �ÅÒÅÓÔÁ£Ô ÂÙÔØ ×ÅÒ-ÎÙÍ. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÅÓÌÉ �ÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ s É t ×Ï ×ÓÅÈ ÍÁÔÒÉ�ÁÈ �Ï-ÌÕÇÒÕ��Ù (s; t)-ÂÌÏË ÎÕÌÅ×ÏÊ, ÔÏ ÜÔÏ Ñ×ÎÏ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÔ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÊ �ÏÌÕÇÒÕ��Ù.óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1. ðÕÓÔØ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÂÌÏÞÎÏ-ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉ�ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ 1) É 2) ÔÅÏÒÅÍÙ 3. åÓÌÉ ÏÄÎÁ ÉÚ ÍÁÔÒÉ��ÏÌÕÇÒÕ��Ù ÓÏÄÅÒÖÉÔ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ÂÌÏË, ÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅ-�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÕÓÔØ (s; t)-ÂÌÏË ÍÁÔÒÉ�Ù A ∈ P �ÏÌÏÖÉÔÅÌÅÎ. éÚÕÓÌÏ×ÉÑ 2) ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÍÁÔÒÉ�Ù B;C ∈ P ÔÁËÉÅ, ÞÔÏB1s 6= 0; Ct1 6= 0. �ÏÇÄÁ (1; 1)-ÂÌÏË ÍÁÔÒÉ�Ù BAC ÒÁ×ÅÎ B1sAstCt1. ïÎ�ÏÌÏÖÉÔÅÌÅÎ �Ï �ÒÉÞÉÎÁÍ, ÕÖÅ �ÒÉ×ÅÄ£ÎÎÙÍ × ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÔÅÏÒÅ-ÍÙ 3. óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÔÅÍ�ÏÒÁÌØÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ P1 ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ �ÏÌÅÍÍÅ 1, ËÁË ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÁÔÒÉ�Õ. ðÒÉÍÅÎÑÑ ÔÅÏÒÅ-ÍÕ 3, ÚÁËÌÀÞÁÅÍ, ÞÔÏ �ÏÌÕÇÒÕ��Á P ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁ. �ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. æ. ò. çÁÎÔÍÁÈÅÒ, �ÅÏÒÉÑ ÍÁÔÒÉ�. îÁÕËÁ, í., 1967.
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