
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 456, 2017 Ç.÷. í. ëÁ�ÌÉ�ËÉÊ, á. ë. äÒÏÎÏ×ë �åïòéé éî�åòðïìñãéé ïðåòá�ïòï÷,ïçòáîéþåîîùè îá ëïîõóáè ÷ ÷åóï÷ùèðòïó�òáîó�÷áè þéóìï÷ùèðïóìåäï÷á�åìøîïó�åê, II.îÁÓÔÏÑÝÁÑ ÚÁÍÅÔËÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÅÍ Ë ÓÔÁÔØÅ [1℄, × ÎÅÊ ÉÓ�ÏÌØ-ÚÕÀÔÓÑ ××ÅÄÅÎÎÙÅ × [1℄ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ É ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ (ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÎÅÏÂ-ÈÏÄÉÍÙÅ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ ÏÓÎÏ×ÎÙÈ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌØÎÙÈ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ× ÂÕÄÕÔ�ÒÉ×ÅÄÅÎÙ ÎÉÖÅ). ÷ [1℄ ÂÙÌÉ �ÏÌÕÞÅÎÙ ÕÓÌÏ×ÉÑ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÏÓÔÉÔÒÏÅË ËÏÎÕÓÏ× ×ÉÄÁ (E+0 ; Q ∩ E+1 ; Q ∩ E+) É (Q ∩ E+0 ; E+1 ; Q ∩ E+) �ÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ), ÇÄÅ Ei É Fi (i = 0; 1), E ÉF { ×ÅÓÏ×ÙÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÞÉÓÌÏ×ÙÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ (�ÒÏÓÔÒÁÎ-ÓÔ×Á 
0 Ó ×ÅÓÁÍÉ), Q { ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ËÏÎÕÓ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å ×ÓÅÈ ÞÉÓÌÏ×ÙÈ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ (�ÒÉ ÜÔÏÍ ÍÙ �ÒÅÄ�ÏÌÁÇÁÅÍ, ÞÔÏ ÂÁÎÁÈÏ×Á ÔÒÏÊ-ËÁ (E0; E1; E) ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀË ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F )). ïÓÎÏ×ÎÏÅ ÕÓÌÏ×ÉÅ, ËÏÔÏÒÏÍÕ ÄÏÌÖÅÎÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÔØ ËÏÎÕÓ Q, ÓÏÓÔÏÉÔ × ÔÏÍ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ËÏÎÕÓ ÄÏÌÖÅÎ ÏÂÌÁ-ÄÁÔØ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ ÎÉÖÎÅÊ �ÏÌÕÒÅÛÅÔËÉ, Ô.Å. ÉÚ ÕÓÌÏ×ÉÑ x; y ∈ Q ÓÌÅÄÕÅÔ,ÞÔÏ min(x; y) ∈ Q. ïÓÔÁÌØÎÙÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÎÁ ËÏÎÕÓ Q, ××ÅÄÅÎÎÙÅ ×ÒÁÂÏÔÅ [1℄, ÍÅÎÅÅ ÓÕÝÅÓÔ×ÅÎÎÙ. ÷ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏÔÅ ÞÁÓÔØ ÜÔÉÈ ÏÇÒÁ-ÎÉÞÅÎÉÊ ÓÎÉÍÁÅÔÓÑ, Á ÞÁÓÔØ ÏÓÌÁÂÌÑÅÔÓÑ. íÙ ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ:! { ÌÉÎÅÊÎÏÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ÞÉÓÌÏ×ÙÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÓÔÏ�ÏÌÏÇÉÅÊ �ÏËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÊ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ,!+ { ËÏÎÕÓ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ × !,!++ { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÉÚ !, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ×ÓÅ ËÏÏÒÄÉ-ÎÁÔÙ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙ (ÅÓÌÉ E { ÂÁÎÁÈÏ×Ï �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØ-ÎÏÓÔÅÊ, ×ÌÏÖÅÎÎÏÅ × !, ÔÏ ÓÉÍ×ÏÌÙ E+ É E++ ÉÍÅÀÔ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÊÓÍÙÓÌ),
0 { ÂÁÎÁÈÏ×Ï �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÓÈÏÄÑÝÉÈÓÑ Ë ÎÕÌÀ ÞÉÓÌÏ×ÙÈ �ÏÓÌÅÄÏ-×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÓÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ sup-ÎÏÒÍÏÊ,ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: ÂÁÎÁÈÏ×Ï �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï, ËÏÎÕÓ, ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÑ.107



108 ÷. í. ëáðìéãëéê, á. ë. äòïîï÷
0(a) { ÂÁÎÁÈÏ×Ï �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ (x(n))∞n=1 ÔÁ-ËÉÈ, ÞÔÏ (x(n)a(n))∞n=1 ∈ 
0, Ó ÎÏÒÍÏÊ
‖x‖
0(a) = supn∈N

|x(n)|a(n)(ÚÄÅÓØ a(n) { ÎÅËÏÔÏÒÁÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ËÏ-ÔÏÒÁÑ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ×ÅÓÏÍ). ÷ [1℄ ÄÏËÁÚÁÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ.�ÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ Ei = 
0(ai) (i = 0; 1), Fi = 
0(bi) (i = 0; 1), E =
0(a), F = 
0(b), �ÒÉÞÅÍE1 ⊂ E ⊂ E0; F1 ⊂ F ⊂ F0É ÂÁÎÁÈÏ×Á ÔÒÏÊËÁ (E0; E1; E) ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍ Ó×ÏÊÓÔ-×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ). ðÕÓÔØ A { ÍÎÏ-ÖÅÓÔ×Ï ËÏÎÕÓÏ× × !+ ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ËÏÎÕÓÁ Q ∈ A ×Ù�ÏÌ-ÎÑÀÔÓÑ ÕÓÌÏ×ÉÑ:1) Q { ÎÉÖÎÑÑ �ÏÌÕÒÅÛÅÔËÁ × !;2) Q ∩ E+1 { ÔÏÔÁÌØÎÙÊ ËÏÎÕÓ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å E1;3) Q ∩ E++1 6= ∅.�ÏÇÄÁ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ÔÒÏÅË ËÏÎÕÓÏ×
M = {(E+0 ; Q ∩ E+1 ; Q ∩ E+) : Q ∈ A}ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÙÍ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀË ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ).÷ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏÔÅ ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÂÏÌÅÅ ÏÂÝÅÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ. óÎÉ-ÍÁÅÔÓÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ 3) × ÔÅÏÒÅÍÅ 1, Á ÕÓÌÏ×ÉÅ 2) ÏÓÌÁÂÌÅÎÏ ÄÏ ÔÏÔÁÌØ-ÎÏÓÔÉ ËÏÎÕÓÁ Q ∩E+1 × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å ×ÓÅÈ ÞÉÓÌÏ×ÙÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ-ÓÔÅÊ !. îÁ�ÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ËÏÎÕÓ Q × ÌÉÎÅÊÎÏÍ ÔÏ�ÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎ-ÓÔ×ÅX ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÏÔÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ ÅÇÏ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÏÂÏÌÏÞËÉ× ÔÏ�ÏÌÏÇÉÉ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á X ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó X .�ÅÏÒÅÍÁ 2. ðÕÓÔØ Ei = 
0(ai) (i = 0; 1), Fi = 
0(bi) (i = 0; 1), E =
0(a), F = 
0(b), �ÒÉÞÅÍE1 ⊂ E ⊂ E0; F1 ⊂ F ⊂ F0É ÂÁÎÁÈÏ×Á ÔÒÏÊËÁ (E1; E0; E) ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍ Ó×ÏÊÓÔ-×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ). ðÕÓÔØ A { ÓÅÍÅÊ-ÓÔ×Ï ËÏÎÕÓÏ× × !+ ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ËÏÎÕÓ Q ∈ A ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔÕÓÌÏ×ÉÑÍ:1) Q { ÎÉÖÎÑÑ �ÏÌÕÒÅÛÅÔËÁ × !;



ë �åïòéé éî�åòðïìñãéé ïðåòá�ïòï÷ 1092) Q ∩ E+1 { ÔÏÔÁÌØÎÙÊ ËÏÎÕÓ × !.ðÕÓÔØ
M = {(E+0 ; Q ∩ E+1 ; Q ∩ E+) : Q ∈ A}:�ÏÇÄÁ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï M ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÙÍ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍÓ×ÏÊÓÔ×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ).äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÕÓÔØ T : E0 → F0 { ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÊ Ï�Å-ÒÁÔÏÒ É

‖Tx‖F0 6 M0‖x‖E0 ; x ∈ E+0 ;
‖Tx‖F1 6 M1‖x‖E1 ; x ∈ Q ∩ E+1 :óÎÁÞÁÌÁ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁ T (E1) ⊂ F1. �ÏÇÄÁ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ ÏÚÁÍËÎÕÔÏÍ ÇÒÁÆÉËÅ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÓÕÖÅÎÉÅ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ T ÎÁ E1 Ñ×ÌÑÅÔÓÑÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÍ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏÍ ÉÚ E1 × F1. úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÞÉÓÌÏ" > 0. ðÕÓÔØ N { ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. óÌÅÄÕÑ ÓÔÁÔØÅ [1℄, ××Å-ÄÅÍ ËÏÎÕÓ Q(N), ÓÏÓÔÏÑÝÉÊ ÉÚ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× x = PNy, ÇÄÅ y ∈ Q ∩ E+1ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ y(1) > 1"‖(I−PN)y‖E1 . ÷ [1℄ �ÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ËÏÎÕÓ ÏÂÌÁ-ÄÁÅÔ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ ÎÉÖÎÅÊ �ÏÌÕÒÅÛÅÔËÉ É, ËÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÅÓÌÉ x ∈ Q ∩ E+1É x(1) > 0, ÔÏ PNx ∈ Q(N) �ÒÉ ×ÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÉÈ N . �ÏÇÄÁ ÄÌÑ×ÓÅÈ x ∈ Q(N) Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ù Ï�ÅÎËÉ

‖Tx‖F1 = ‖TPNy‖F1 6 ‖Ty‖F1 + ‖T (I − PN )y‖F1
6 M1‖y‖E1 + ‖T‖E1→F1‖(I − PN )y‖E1
6 M1‖PNy‖E1 +M1‖(I − PN )y‖E1 + C1‖(I − PN )y‖E1
6 M1(1 + "C2)‖PNy‖E1 :�ÁË ËÁË Tx = TPNx, ÔÏ

‖TPNx‖F1 6 M"1‖x‖E1 ; x ∈ Q(N); (1)ÇÄÅ M"1 =M1(1 + "C2). äÁÌÅÅ,
‖TPNx‖F0 6 M0‖PNx‖E0 6 M0‖x‖E0 ; (2)ÔÏ ÅÓÔØ

‖TPNx‖F0 6 M0‖x‖E0 ; x ∈ E+:÷×ÅÄÅÍ ËÏÎÕÓ: Q̃(N) = Q(N) + (I − PN )(E+1 ):ðÕÓÔØ TN = TPN . äÌÑ ×ÓÅÈ x ∈ Q̃(N) Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ:x = x′ + x′′;



110 ÷. í. ëáðìéãëéê, á. ë. äòïîï÷ÇÄÅ x′ ∈ Q(N) É PNx′′ = 0. �ÏÇÄÁ
‖TNx‖F1 = ‖TNx′‖F1 6 M"1‖x′‖E1 6 M"1‖x‖E1 ; x ∈ Q̃(N):éÔÁË,

‖TNx‖F1 6 M"1‖x‖E1 ; x ∈ Q̃(N): (3)ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ ËÏÎÕÓ Q̃(N) ÔÁËÖÅ ÏÂÌÁÄÁÅÔ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ ÎÉÖÎÅÊ �ÏÌÕÒÅ-ÛÅÔËÉ. �ÁË ËÁË ËÏÎÕÓ Q ∩ E+1 { ÔÏÔÁÌØÎÙÊ ËÏÎÕÓ × !, ÔÏ PN (Q ∩E+1 )Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÏÔÁÌØÎÙÍ ËÏÎÕÓÏÍ × LN = PN (!) = {x = PNy : y ∈ !}.ðÏÓËÏÌØËÕ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï LN ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏ, ×ÓÑËÏÅ ×ÓÀÄÕ �ÌÏÔ-ÎÏÅ × ÎÅÍ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó LN . óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ,span(PN (Q ∩ E+1 )) ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó LN É PN (Q ∩ E+1 ) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÏÓ�ÒÏ-ÉÚ×ÏÄÑÝÉÍ ËÏÎÕÓÏÍ × LN , Á ÔÏÇÄÁ ËÏÎÕÓ Q̃(N) ÂÕÄÅÔ ×ÏÓ�ÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÉÍËÏÎÕÓÏÍ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å E1. ëÏÎÕÓ Q̃(N) ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÓÔÒÏÇÏ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØ-ÎÙÊ ×ÅËÔÏÒ, �ÏÓËÏÌØËÕ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÏÓ�ÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÉÍ × E1 É ×ÌÏÖÅÎ × E+1 .�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ×Ù�ÏÌÎÑÀÔÓÑ ×ÓÅ ÕÓÌÏ×ÉÑ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 É, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ,
‖TNx‖F 6 
max{M0;M"1}‖x‖E; x ∈ Q̃(N):�ÁË ËÁË Q(N) ⊂ Q̃(N), ÔÏ
‖TNx‖F 6 
max{M0;M"1}‖x‖E; x ∈ Q(N):ðÕÓÔØ x ∈ Q∩E+1 É x(1) > 0. �ÏÇÄÁ xN = PNx ∈ Q(N) �ÒÉ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏÂÏÌØÛÉÈ N . �ÁË ËÁË TNx = TPNxN = TxN , ÔÏ

‖TxN‖F 6 
max{M0;M"1}‖xN‖E :�ÁË ËÁË xN → x × E, ÔÏ
‖Tx‖F 6 
max{M0;M"1}‖x‖E:ðÕÓÔØ x { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÊ ×ÅËÔÏÒ ÉÚ Q ∩ E+ É x1 { ×ÅËÔÏÒ ÉÚ Q ∩ E+1ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ x1(1) > 0. ñÓÎÏ, ÞÔÏ min(x; kx1) ∈ Q ∩ E+1 ÄÌÑ ×ÓÅÈ k =1; 2; : : : . ðÕÓÔØ xk = min(x; kx1) + 1kx1 ∈ Q∩E+1 . ñÓÎÏ, ÞÔÏ xk → x × E�ÒÉ k → ∞ É xk(1) > 0. �ÏÇÄÁ, ËÁË ÂÙÌÏ �ÏËÁÚÁÎÏ,
‖Txk‖F 6 
max{M0;M"1}‖xk‖E :�ÁË ËÁË Ï�ÅÒÁÔÏÒ T : E → F ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÅÎ, ÔÏ, �ÅÒÅÈÏÄÑ Ë �ÒÅÄÅÌÕ �ÒÉk → ∞, �ÏÌÕÞÉÍ:
‖Tx‖F 6 
max{M0;M"1}‖x‖E:ðÅÒÅÈÏÄÑ Ë �ÒÅÄÅÌÕ �ÒÉ " → 0, �ÏÌÕÞÉÍ:

‖Tx‖F 6 
max{M0;M1}‖x‖E; x ∈ Q ∩ E+:



ë �åïòéé éî�åòðïìñãéé ïðåòá�ïòï÷ 111òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÅ�ÅÒØ ÏÂÝÉÊ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁ T (E1) ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ×ÌÏÖÅ-ÎÏ × F1. äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ N ÏÂÒÁÚ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ PNT ×ÌÏÖÅÎ ×F1 É, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÁÑ ×ÙÛÅ Ï�ÅÎËÁ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ÄÌÑ Ï�ÅÒÁ-ÔÏÒÁ PNT , ÏÔËÕÄÁ �ÏÓÌÅ �ÒÅÄÅÌØÎÏÇÏ �ÅÒÅÈÏÄÁ �ÒÉ N → ∞ �ÏÌÕÞÉÍ,ÞÔÏ ÏÎÁ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á É ÄÌÑ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ T . �ÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ. �óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÅÍ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ÄÌÑ ÔÒÏÊËÉ(Q ∩ E+0 ; E+1 ; Q ∩ E+):åÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÏ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Õ ÔÅÏÒÅÍÙ 2.�ÅÏÒÅÍÁ 3. ðÕÓÔØ Ei = 
0(ai) (i = 0; 1), Fi = 
0(bi) (i = 0; 1),E = 
0(a), F = 
0(b), �ÒÉÞÅÍ E1 ⊂ E ⊂ E0; F1 ⊂ F ⊂ F0 É ÂÁÎÁÈÏ×ÁÔÒÏÊËÁ (E1; E0; E) ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏ-ÛÅÎÉÀ Ë ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ). ðÕÓÔØ A { ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ËÏÎÕÓÏ×× !+ ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ËÏÎÕÓ Q ∈ A ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ:1) Q { ÎÉÖÎÑÑ �ÏÌÕÒÅÛÅÔËÁ × !;2) Q ∩ E+0 { ÔÏÔÁÌØÎÙÊ ËÏÎÕÓ × !.ðÕÓÔØ
L = {(Q ∩ E+0 ; E+1 ; Q ∩ E+) : Q ∈ A}:�ÏÇÄÁ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï L ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÙÍ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÍÓ×ÏÊÓÔ×ÏÍ �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÅ (F0; F1; F ).ðÏËÁ ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÏÔËÒÙÔÙÍ ×Ï�ÒÏÓ Ï ÔÏÍ, Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ù ÌÉ ÁÎÁÌÏÇÉÞ-ÎÙÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ ÄÌÑ ÌÉÎÅÊÎÙÈ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ× Ó Ï�ÅÎËÁÍÉ ÎÁ ËÏÎÕÓÁÈ× ÄÒÕÇÉÈ ÉÄÅÁÌØÎÙÈ ÂÁÎÁÈÏ×ÙÈ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×ÁÈ. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÅÍ × ÜÔÏÊÓ×ÑÚÉ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ ÚÁÄÁÞÕ. ðÕÓÔØ (
1;�1; �1) É (
2;�2; �2) { ÉÚÍÅÒÉÍÙÅ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á Ó ÍÅÒÏÊ, L∞(
1;�1; �1) É L∞(
2;�2; �2) { ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×Õ-ÀÝÉÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á �ÏÞÔÉ ×ÓÀÄÕ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÈ ÆÕÎË�ÉÊ ÓÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔ-ÎÏÊ sup-ÎÏÒÍÏÊ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ E1 = L∞(
1;�1; �1), F1 = L∞(
2;�2; �2).ðÕÓÔØ E0; E; F0; F { ÉÄÅÁÌØÎÙÅ ÂÁÎÁÈÏ×Ù �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÔÁËÉÅ, ÞÔÏE1 ⊂ E ⊂ E0; F1 ⊂ F ⊂ F0;ÔÒÏÊËÁ (E1; E;E0) ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÁ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÒÏÊËÉ (F1; F; F0)É Q { ËÏÎÕÓ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å L0(
1;�1; �1) ×ÓÅÈ ÉÚÍÅÒÉÍÙÈ ÆÕÎË�ÉÊ,ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÉÊ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ, ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÍ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ ÔÅÏÒÅÍÙ 2. ðÕÓÔØ
 = 
(E;F ;E; F ) { ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÁÑ �ÏÓÔÏÑÎÎÁÑ �ÅÒ×ÏÊ ÔÒÏÊËÉ ÏÔ-ÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ×ÔÏÒÏÊ É T : E0 → F0 { ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ



112 ÷. í. ëáðìéãëéê, á. ë. äòïîï÷ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ:
‖Tx‖F0 6 M0‖x‖E0 ; x ∈ E+0 ;
‖Tx‖F1 6 M1‖x‖E1 ; x ∈ Q ∩ E+1 :÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ T : Q ∩ E+ → F É

‖Tx‖F 6 
max{M0;M1}‖x‖E; x ∈ Q ∩ E+?ðÏËÁ ÜÔÏ ÄÏËÁÚÁÎÏ ÌÉÛØ ÄÌÑ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ× 
0 Ó ×ÅÓÁÍÉ. éÎÔÅÒÅÓ �ÒÅÄ-ÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÏÂÏÂÝÅÎÉÑ ÉÚ×ÅÓÔÎÙÈ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÙÈ ÔÅÏÒÅÍ ÄÌÑ ÎÅÌÉ-ÎÅÊÎÙÈ ÌÉ�ÛÉ�Å×ÙÈ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ× (ÓÍ. [2{4℄) ÎÁ ÓÌÕÞÁÊ ÌÉ�ÛÉ�Å×ÙÈ Ï�Å-ÒÁÔÏÒÏ×, ÚÁÄÁÎÎÙÈ ÎÁ ËÏÎÕÓÁÈ. �ÒÏÊËÁ (Q ∩E+0 ; Q ∩ E+1 ; Q ∩ E+) ÍÏ-ÖÅÔ ÎÅ ÎÁÓÌÅÄÏ×ÁÔØ ÉÎÔeÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÏÅ Ó×ÏÊÓÔ×Ï ÂÁÎÁÈÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÉ(E0;E1;E) ÄÁÖÅ × ÓÌÕÞÁÅ ËÏÎÕÓÏ× ÄÏ×ÏÌØÎÏ �ÒÏÓÔÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ (ÓÍ. [1℄).ëÁË �ÏËÁÚÙ×ÁÀÔ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ �ÒÅÄ×ÁÒÉÔÅÌØÎÙÅ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ, ÅÓÌÉ ËÏÎÕÓQ { ÎÉÖÎÑÑ �ÏÌÕÒÅÛÅÔËÁ, ÔÏ ÜÔÁ ÔÒÏÊËÁ ÏÂÌÁÄÁÅÔ P-ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎ-ÎÙÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ, Ô.Å. ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÏÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ÓÏÈÒÁÎÑÅÔÓÑ ÄÌÑ×ÓÅÈ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×. ïÄÎÁËÏ ÜÔÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ �ÏËÁ ÏÓÔÁ-ÅÔÓÑ ÇÉ�ÏÔÅÚÏÊ.ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÓÌÕÞÁÊ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ× 
0 Ó ×ÅÓÁÍÉ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÓÁ-ÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÙÊ ÉÎÔÅÒÅÓ ÄÌÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÔÅÏÒÉÉ ÑÄÅÒÎÙÈ �ÒÏÓÔ-ÒÁÎÓÔ×. ÷ ÒÁÂÏÔÅ [5℄ �ÏÌÕÞÅÎÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ ÂÁÚÉÓÁ ×�ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÍ ÄÏ�ÏÌÎÑÅÍÏÍ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å ÑÄÅÒÎÏÇÏ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Áë�ÅÔÅ ÉÚ ËÌÁÓÓÁ (d2). óÕÝÅÓÔ×ÅÎÎÕÀ ÒÏÌØ × [5℄ ÉÇÒÁÀÔ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎ-ÎÙÅ ÔÅÏÒÅÍÙ ÄÌÑ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÈ ÎÁ ËÏÎÕÓÁÈ × �ÒÏÓÔÒÁÎ-ÓÔ×ÁÈ 
0 
 ×ÅÓÁÍÉ. ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. ÷. í. ëÁ�ÌÉ�ËÉÊ, á. ë. äÒÏÎÏ×, ë ÔÅÏÒÉÉ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÉ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ×,ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÈ ÎÁ ËÏÎÕÓÁÈ × ×ÅÓÏ×ÙÈ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×ÁÈ ÞÉÓÌÏ×ÙÈ �ÏÓÌÅÄÏ×Á-ÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ. | úÁ�. ÎÁÕÞÎ. ÓÅÍÉÎ. ðïíé 424 (2014), 154{178.2. ÷. í. ëÁ�ÌÉ�ËÉÊ, éÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÑ ÎÅÌÉÎÅÊÎÙÈ Ï�ÅÒÁÔÏÒÏ× × ×ÅÓÏ×ÙÈ Lp-�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×ÁÈ. | óÉÂÉÒÓËÉÊ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÖÕÒÎÁÌ 51, No. 2 (2010),316{329.3. L. Maligranda, Interpolation of Lips
hitz for the pairs of spa
es (Lp; L∞). |Fun
t. Approx. Comment. Math. 9 (1980), 107{115.4. J. Cerda, H. Coll, Fun
tion 
ones and interpolation. | Math. Na
hr. 278(2005), 227{239.
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