
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 445, 2016 Ç.÷. ï. ëÕÚÎÅ�Ï×ï ÷îõ�òåîîåí òáäéõóå, ðïìñòéúáãéé éëòõçï÷ïí õóåþåîéé íîïöåó�÷á÷ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÒÁÂÏÔÅ [4℄ ÂÙÌÏ �ÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ ÒÁÚÎÏÓÔØ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÇÏÍÏÄÕÌÑ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ É ÅÅ ËÒÕÇÏ×ÏÇÏ ÕÓÅÞÅÎÉÑ ÎÅ ÕÍÅÎØÛÁÅÔ-ÓÑ �ÒÉ �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÉ É ËÒÕÇÏ×ÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÚÁ�ÉÉ. ÷ ÄÁÎÎÏÊ ÒÁÂÏÔÅ ÜÔÏÔÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÒÁÓ�ÒÏÓÔÒÁÎÑÅÔÓÑ ÎÁ ÓÌÕÞÁÊ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏ-ÖÅÓÔ×Á.ðÕÓÔØ B { ÏÔËÒÙÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, r > 0. âÕÄÅÍ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÔØ ÓÌÅ-ÄÕÀÝÉÅ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ: Ur = {|z| < r}; Tr = {|z| = r}; Br = B ∩ Ur;
C+ = {Im z > 0}; B+ = B ∩ C+; l(') = {z : Im(ze−i') = 0}; ' ∈ R;B̃ { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, �ÏÌÕÞÅÎÎÏÅ × ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÉ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B,ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ �ÒÑÍÏÊ l('); B′ { Ó×ÑÚÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B,ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÔÏÞËÕ z = 0.ðÏÄ ÆÕÎË�ÉÅÊ çÒÉÎÁ G(z; �) ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B ⊂ C ÂÕ-ÄÅÍ �ÏÎÉÍÁÔØ ÆÕÎË�ÉÀ çÒÉÎÁ Ó×ÑÚÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á,ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ ÔÏÞËÕ �. æÕÎË�ÉÀ çÒÉÎÁ G(z; �) ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B ÂÕÄÅÍ�ÒÅÄ�ÏÌÁÇÁÔØ ÄÏÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÏÊ ÎÕÌÅÍ ÎÁ C \B.åÓÌÉ g(z; �) = − log |z− �|+A(z; �) { ÆÕÎË�ÉÑ çÒÉÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B,ÔÏ ×ÅÌÉÞÉÎÁm(B; �) = 12�A(�; �) = 12� limz→� (g(z; �)− log |z − �|)ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÍ ÍÏÄÕÌÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉz = � [1℄. ÷ ÞÁÓÔÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ B { ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÁÑ ÏÂÌÁÓÔØ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉ-ÞÅÓËÏÇÏ ÔÉ�Á, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÔÏÞËÕ �, �ÏÌÕÞÁÅÍ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÏÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅ-ÎÉÅ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ [1,2℄m(B; �) = 12� log r(B; �);ÇÄÅ r(B; �) { ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊ ÒÁÄÉÕÓ ÏÂÌÁÓÔÉ B ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉ z =�. åÓÌÉ ÏÂÌÁÓÔØ B ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÏÊ, ÔÏ ×ÅÌÉÞÉÎÕr(B; �) = exp (2�m(B; �))ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ, �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÑ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÚÁ�ÉÑ, ÆÕÎË�ÉÑçÒÉÎÁ. 175



176 ÷. ï. ëõúîåãï÷ÎÁÚÙ×ÁÀÔ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÍ ÒÁÄÉÕÓÏÍ ÏÂÌÁÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉ z = �[2,3℄. ðÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉ z = 0ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÞÅÒÅÚ m(B).�ÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ B { ÏÔËÒÙÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, 0 ∈ B ⊂ UR. �ÏÇÄÁ�ÒÉ ×ÓÅÈ r ∈ (0; R℄m(B̃)−m(B̃r) > m(B)−m(Br): (1)�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, �ÒÉ �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÉ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ×ÏÚÒÁÓÔÁÅÔ (ÎÅ ÕÍÅÎØ-ÛÁÅÔÓÑ) ÎÅ ÔÏÌØËÏ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á, ÎÏ É ÓËÏ-ÒÏÓÔØ ÅÇÏ ÉÚÍÅÎÅÎÉÑ �ÒÉ ËÒÕÇÏ×ÏÍ ÕÓÅÞÅÎÉÉ ÏÂÌÁÓÔÉ. ðÒÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØ-ÓÔ×Å ÔÅÏÒÅÍÙ 1 ÂÕÄÅÍ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÔØ Ä×Å ÌÅÍÍÙ.ìÅÍÍÁ 1. åÓÌÉ A;B { ÏÔËÒÙÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á É 0 ∈ A ⊂ B ⊂ UR,ÔÏ �ÒÉ ÌÀÂÏÍ r ∈ (0; R)m(B)−m(Br) > m(A)−m(Ar): (2)åÓÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á A É B Ó×ÑÚÎÙ, ÉÍÅÀÔ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÕÀ ÆÕÎË�ÉÀ çÒÉÎÁ,É B∩Tr 6= ∅, ÔÏ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï × ÜÔÏÍ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Å ÄÏÓÔÉÇÁÅÔÓÑ ÔÏÌØËÏ× ÓÌÕÞÁÅ A = B.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. �ÁË ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï (A′)r, ×ÏÏÂÝÅ ÇÏ×ÏÒÑ, ÎÅÓ×ÑÚ-ÎÏ, ÔÏ (Ar)′ ⊂ (A′)r. �ÅÍ ÎÅ ÍÅÎÅÅ, �ÏÓËÏÌØËÕ
((A′)r)′ ⊂ (Ar)′ = ((Ar)′)′ ⊂ ((A′)r)′;ÔÏ ((A′)r)′ = (Ar)′ É, ÚÎÁÞÉÔ,m((A′)r) = m((Ar)′): (3)ðÏÜÔÏÍÕ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (2) ÄÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔ× A É B ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÏ ÎÅÒÁ×ÅÎ-ÓÔ×Õ m(B)−m((Br)′) > m(A)−m((Ar)′) (4)ÄÌÑ ÏÂÌÁÓÔÅÊ A = A′ É B = B′. äÌÑ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ A É

B ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (4) ×ÍÅÓÔÅ Ó ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅÍ Ï ÚÎÁËÅ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á × ÜÔÏÍÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Å ÄÏËÁÚÁÎÏ × [4, ìÅÍÍÁ 1℄. ðÏÓËÏÌØËÕ × ÜÔÏÍ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØ-ÓÔ×Å ÎÉÇÄÅ ÎÅ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÌÁÓØ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÏÓÔØ ÏÂÌÁÓÔÅÊ A É B, ÔÏ ÏÎÏÏÓÔÁÅÔÓÑ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×ÙÍ É × ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ. �ìÅÍÍÁ 2. ðÕÓÔØ K { ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ËÒÕ-ÇÏ×ÙÈ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏ×, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ ÒÁÚÂÉ×ÁÅÔ UR �ÏÌÑÒÎÁÑ ÓÅÔËÁ�ÒÑÍÙÈ {z : Im (zn) = 0} É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ TkÆ; k = 1; : : : ; n; Æ = R=n,



ï ÷îõ�òåîîåí òáäéõóå, ðïìñòéúáãéé 177É �ÕÓÔØ 0 ∈ B = UR \K. �ÏÇÄÁ ÆÕÎË�ÉÑ m(r) = m(Br) ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÁ ÉÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÁ ÓÌÅ×Á ÎÁ (0; R℄ Ém′
−(r) = 12� ∫Tr (�gr(z; 0)�n )2

|dz|; r ∈ (0; R℄; (5)ÇÄÅ �=�n { �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ �Ï ×ÎÕÔÒÅÎÎÅÊ ÎÏÒÍÁÌÉ Ë Tr ÏÔ ÆÕÎË�ÉÉçÒÉÎÁ gr(z; 0) ÍÎÏÖÅÓÔ×Á Br.äÌÑ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÕÌÁ × ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÏÔÏÂÒÁ-ÖÁÀÝÅÊ ÆÕÎË�ÉÉ òÉÍÁÎÁ ÂÙÌÁ �ÏÌÕÞÅÎÁ × [5℄.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÌÅÍÍÙ 2. ðÏÌÏÖÉÍ Ar(z; 0) = gr(z; 0) − log |z|,D = (Br)′. �ÏÇÄÁ m(D) = m(Br). ðÕÓÔØ 0 < r′ < r 6 R; z ∈ Tr′ . ðÏ-ÓËÏÌØËÕ Br′ ⊂ Br ⊂ Ur, ÔÏ 0 = gr′(z; 0) 6 gr(z; 0) 6 log r− log r′. 1 úÎÁ-ÞÉÔ, 0 6 gr(z; 0)−gr′(z; 0) 6 log r−log r′. ðÏÓËÏÌØËÕ gr(z; 0)−gr′(z; 0) =Ar(z; 0) − Ar′(z; 0) { ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × Br ÆÕÎË�ÉÑ, ÔÏ �Ï �ÒÉÎ�É�ÕÍÁËÓÉÍÕÍÁ 0 6 m(r) −m(r′) = Ar(0; 0)− Ar′(0; 0) 6 log r − log r′. üÔÏÄÏËÁÚÙ×ÁÅÔ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÓÔØ ÆÕÎË�ÉÉ m(r).ðÕÓÔØ " = r − r′ > 0. ðÏ ÆÏÒÍÕÌÅ �ÅÊÌÏÒÁgr(r′ei�; 0) = �gr(rei�; 0)�n "+O ("2) : (6)ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ Ï�ÅÎËÁ O ("2) ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÁ �Ï �. ðÕÓÔØIk = (�(k − 1)=n; �k=n]; k = 1; 2; : : : ; 2n;mÆ < r′ < r 6 (m + 1)Æ; m ∈ Z; Pk = {z = �ei� : � ∈ Ik; mÆ < � < r}.äÏÓÔÁÔÏÞÎÏ �ÒÏ×ÅÒÉÔØ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏÓÔØ Ï�ÅÎËÉ × (6) ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ�ÒÏÍÅÖÕÔËÏ× Ik ; k = 1; 2; : : : ; 2n. åÓÌÉ Pk ∩ D = ∅, ÔÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅÏÞÅ×ÉÄÎÏ.ðÕÓÔØ Pk ∩D 6= ∅. æÕÎË�ÉÀ gr(z; 0) ÍÏÖÎÏ �ÒÏÄÏÌÖÉÔØ ÇÁÒÍÏÎÉ-ÞÅÓËÉ Ó Pk ÎÁ ÓÏÓÅÄÎÉÅ ËÒÕÇÏ×ÙÅ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÉ Pk−1 É Pk+1. ðÏ-ÌÕÞÅÎÎÁÑ �ÒÉ ÜÔÏÍ ÆÕÎË�ÉÑ h(z) ÂÕÄÅÔ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÏÊ × ËÒÕÇÏ×ÏÍ�ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÅ Q = Pk−1 ∪ Pk ∪ Pk+1 É ÂÕÄÅÔ ÏÂÒÁÝÁÔØÓÑ × ÎÕÌØÎÁ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÅ, ÌÅÖÁÝÅÊ ÎÁ Tr. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ h(z) = gr(z; 0), ÅÓ-ÌÉ z ∈ Pk±1 ∩ D. æÕÎË�ÉÀ h(z) �ÒÏÄÏÌÖÉÍ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÉ × ÓÉÍÍÅ-ÔÒÉÞÎÙÊ Q ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Tr ËÒÕÇÏ×ÏÊ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉË,1 gr′(z; 0) = gr(z; 0), ÅÓÌÉ z =∈ D.



178 ÷. ï. ëõúîåãï÷ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÇÏ Q1. ðÏÌÕÞÅÎÎÁÑ �ÒÉ ÜÔÏÍ �ÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÆÕÎË�ÉÑ, ÏÂÏ-ÚÎÁÞÉÍ ÅÅ h1(z), ÂÕÄÅÔ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÏÊ × ËÒÕÇÏ×ÏÍ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÅQ2 = Q1 ∪Q, ×ËÌÀÞÁÑ ÔÏÞËÉ z = re�(k−1)=n É z = re�k=n, �ÏÓËÏÌØËÕÏÎÁ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ × ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË. ÷ Pk ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÆÕÎË�ÉÊh1(z) É gr(z; 0) ÓÏ×�ÁÄÁÀÔ. ðÏÜÔÏÍÕ × Pk ÓÏ×�ÁÄÁÀÔ É ÚÎÁÞÅÎÉÑ ×ÓÅÈ�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ ÜÔÉÈ ÆÕÎË�ÉÊ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ,supz∈Q2 |h1(z)| 6 supz∈Q1 gr(z; 0) 6 log r − log(mÆ):éÚ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÓÔÉ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÏÊ × Q2 ÆÕÎË�ÉÉ h1(z) ×ÙÔÅËÁÅÔÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÓÔØ ×ÓÅÈ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ ÜÔÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ ×ÎÕÔÒÉ Q2 É, ÚÎÁ-ÞÉÔ, ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏÓÔØ Ï�ÅÎËÉ × (3).æÕÎË�ÉÑ f(z) = 12� ∫Tr �gr(�; 0)�n� �gr(�; z)�n� |d�|Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ äÉÒÉÈÌÅ × ÏÂÌÁÓÔÉ Dr′ ÄÌÑ ÇÒÁÎÉÞÎÙÈÕÓÌÏ×ÉÊ f(z)∣∣z∈(�Dr′ )\Tr′ = 0, f(z)∣∣z∈Tr′ = �gr(�; 0)=�n� . ðÏÜÔÏÍÕh(z) = gr(�; 0)− gr′(�; 0)− "f(z) { ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × ÏÂÌÁÓÔÉ Dr′ ÆÕÎË-�ÉÑ. éÚ (6) ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ h(z)∣∣z∈�Dr′ = O("2) É, ÚÎÁÞÉÔ, ÜÔÁ Ï�ÅÎËÁÓ�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ×Ï ×ÓÅÊ ÏÂÌÁÓÔÉ Dr′ . ÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, Ar(0; 0) − Ar′(0; 0) ="f(0) +O("2). ïÔÓÀÄÁ �ÒÉ " → 0 �ÏÌÕÞÉÍ ÆÏÒÍÕÌÕ (5). �äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 1. äÏËÁÖÅÍ ÓÎÁÞÁÌÁ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏ-ÒÅÍÙ × ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ B = UR\K, ÇÄÅ K { ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÈËÒÕÇÏ×ÙÈ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏ× �ÏÌÑÒÎÏÊ ÓÅÔËÉ × ÌÅÍÍÅ 2. íÏÖÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ,ÞÔÏ ' = 0 É �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÑ �ÒÏÉÚ×ÏÄÉÔÓÑ ÔÁË, ÞÔÏ B+ ⊂ B̃+. ðÏÌÏÖÉÍB′ = D. ðÏÓËÏÌØËÕ D̃ ⊂ B̃, ÔÏ ÉÓ�ÏÌØÚÕÑ ÌÅÍÍÕ 1 É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (3),�ÏÌÕÞÁÅÍ m(B̃)−m(B̃r) > m(D̃)−m(D̃r); (7)m(B)−m(Br) = m(D)−m((Br)′) = m(D)−m(Dr): (8)ðÕÓÔØ g(z; 0) É g̃(z; 0) { ÆÕÎË�ÉÉ çÒÉÎÁ ÏÂÌÁÓÔÅÊ (Dr)′ É (D̃r)′ ÓÏÏÔ-×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÜÔÉ ÏÂÌÁÓÔÉ ÉÍÅÀÔ ÒÅÇÕÌÑÒÎÕÀ ÇÒÁÎÉ�Õ, ÔÏ ËÎÉÍ �ÒÉÍÅÎÉÍÁ ÔÅÏÒÅÍÁ 1 ÒÁÂÏÔÙ [6℄. ðÏ×ÔÏÒÑÑ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÑ, �ÒÉÍÅ-ÎÅÎÎÙÅ × [4℄ �ÒÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÊ ÔÅÏÒÅÍÙ, �ÏÌÕÞÉÍ, ÞÔÏ
(�g̃(z; 0)�n )2 + (�g̃(�z; 0)�n )2

>

(�g(z; 0)�n )2 + (�g(�z; 0)�n )2 (9)



ï ÷îõ�òåîîåí òáäéõóå, ðïìñòéúáãéé 179�ÒÉ ×ÓÅÈ z ∈ T+r . äÌÑ ÆÕÎË�ÉÉ m(r) = m(D̃r) − m(Dr) ÉÚ (5) É (9)ÔÏÇÄÁ �ÏÌÕÞÁÅÍm′
−(r) = ∫Tr [(�g̃(�z; 0)�n )2

−
(�g(z; 0)�n )2]

|dz|= ∫T+r [(�g̃(z; 0)�n )2+(�g̃(�z; 0)�n )2
−

(�g(z; 0)�n )2
−

(�g(�z; 0)�n )2]
|dz| > 0É, �ÏÓËÏÌØËÕ ÆÕÎË�ÉÑ m(r) = m(D̃r) −m(Dr) ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÁ ÎÁ (0; R℄,ÔÏ m(D̃)−m(D̃r) > m(D)−m(Dr) (10)�ÒÉ ×ÓÅÈ r ∈ (0; R℄. éÚ (7),(8) É (10) ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ × ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÍÓÌÕÞÁÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï.ðÕÓÔØ ÔÅ�ÅÒØ B, 0 ∈ B, { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï × UR.ðÏÌÏÖÉÍ B(1) = UR \ K(1), ÇÄÅ K(1) { ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ËÒÕ-ÇÏ×ÙÈ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏ× �ÏÌÑÒÎÏÊ ÓÅÔËÉ × ÌÅÍÍÅ 2, �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑÓ UR \ B. õÍÅÎØÛÉ× ×Ä×ÏÅ ÛÁÇ �ÏÌÑÒÎÏÊ ÓÅÔËÉ, �ÏÓÔÒÏÉÍ ÏÂÌÁÓÔØB(2) = UR \K(2), É Ô.Ä. ÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ �ÏÌÕÞÉÍ ÉÓÞÅÒ�ÁÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÁB �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØÀ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔ×B(1) ⊂ B(2) ⊂ · · · ⊂ B(n) ⊂ · · ·É ÉÓÞÅÒ�ÁÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B̃ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØÀ ÍÎÏÖÅÓÔ×B̃(1) ⊂ B̃(2) ⊂ · · · ⊂ B̃(n) ⊂ · · · :ðÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÒÁ×ÅÎ �ÒÅÄÅÌÕ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊÉÓÞÅÒ�Ù×ÁÀÝÉÈ ÅÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ× (ÓÍ, ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [1℄). ðÏÓËÏÌØËÕ ÄÌÑ ÍÎÏ-ÖÅÓÔ× B(k) ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï, ÔÏ ÏÎÏ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï É× ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ. �þÅÒÅÚ SymB ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ËÒÕÇÏ×ÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÚÁ�ÉÉÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÊ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ�ÏÌÕÏÓÉ.�ÅÏÒÅÍÁ 2. ðÕÓÔØ B { ÏÔËÒÙÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, 0 ∈ B ⊂ UR. �ÏÇÄÁ�ÒÉ ×ÓÅÈ r ∈ (0; R℄m(SymB)−m((SymB)r) > m(B)−m(Br): (11)



180 ÷. ï. ëõúîåãï÷äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. åÓÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï B ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ ÌÅÍ-ÍÙ 2, ÔÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÚÏ×ÁÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï B ÍÏÖÎÏ �ÒÉ �ÏÍÏÝÉ ËÏÎÅÞÎÏÊ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÁÄÌÅÖÁÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ×ÙÂÒÁÎÎÙÈ �ÒÑÍÙÈ l('k); k = 1; : : : ; n (ÓÍ, ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [1℄). ðÏÓËÏÌØËÕ�ÒÉ ËÁÖÄÏÊ �ÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÉ ÒÁÚÎÏÓÔØ (11) ÎÅ ÕÍÅÎØÛÁÅÔÓÑ, ÔÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅ-ÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 2 ÄÌÑ ÔÁËÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ. ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×ÏÓÔØÔÅÏÒÅÍÙ 2 × ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ ÕÓÔÁÎÁ×ÌÉ×ÁÅÔÓÑ, ËÁË É ÄÌÑ ÔÅÏÒÅÍÙ 1,�ÏÓÔÒÏÅÎÉÅÍ ÉÓÞÅÒ�ÁÎÉÑ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B ÍÎÏÖÅÓÔ×ÁÍÉ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀ-ÝÉÍÉ ÌÅÍÍÅ 2. �ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. ÷. î. äÕÂÉÎÉÎ, óÉÍÍÅÔÒÉÚÁ�ÉÑ × ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÔÅÏÒÉÉ ÆÕÎË�ÉÊ ËÏÍ�ÌÅËÓ-ÎÏÇÏ �ÅÒÅÍÅÎÎÏÇÏ. | õÓ�ÅÈÉ ÍÁÔ. ÎÁÕË 49 (1994), 13{76.2. J. A. Jenkins, Univalent funtions and onformal mapping. Ergeb. Math. Grenz.(N.F.) Bd.18, Springer-Verlag (1958); 2nd ed. morreted, 1965. ðÅÒ. ÎÁ ÒÕÓ. ÑÚ.1-ÇÏ ÉÚÄ., äÖ. äÖÅÎËÉÎÓ, ïÄÎÏÌÉÓÔÎÙÅ ÆÕÎË�ÉÉ É ËÏÎÆÏÒÍÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ.í., 1962.3. ÷. ë. XÅÊÍÁÎ, íÎÏÇÏÌÉÓÔÎÙÅ ÆÕÎË�ÉÉ. ðÅÒ. Ó ÁÎÇÌ. í., éì, 1960.4. ÷. ï. ëÕÚÎÅ�Ï×, ðÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÑ É ËÒÕÇÏ×ÏÅ ÕÓÅÞÅÎÉÅ ÏÂÌÁÓÔÉ. | úÁ�. ÎÁÕÞÎ.ÓÅÍÉÎ. ðïíé 440 (2015), 162{169.5. á. à. óÏÌÙÎÉÎ, íÉÎÉÍÉÚÁ�ÉÑ ËÏÎÆÏÒÍÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ �ÒÉ ËÒÕÇÏ×ÏÍ ÓÕÖÅÎÉÉÏÂÌÁÓÔÉ. | úÁ�. ÎÁÕÞÎ. ÓÅÍÉÎ. ðïíé 254 (1998), 145{164.6. á. à. óÏÌÙÎÉÎ, ðÏÌÑÒÉÚÁ�ÉÑ É ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á. | áÌÇÅÂÒÁ ÉÁÎÁÌÉÚ 8, No. 6 (1996), 148{185.Kuznetsov V. O. Inner radius, polarization and irular trunation ofthe set.The di�erene of the redued module m(B; 0) of an open set B; 0 ∈ B;and the redued modulem(Br; 0) of its irular trunation Br, where Br =B ∩ {|z| < r}, is onsidered. It is proved that in the ase of polarizationand irular symmetrization this di�erene does not derease.ðÏÓÔÕ�ÉÌÏ 12 ÍÁÒÔÁ 2016 Ç.çÏÓÕÄÁÒÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÕÎÉ×ÅÒÓÉÔÅÔÍÏÒÓËÏÇÏ É ÒÅÞÎÏÇÏ ÆÌÏÔÁÉÍ. ÁÄÍÉÒÁÌÁ ó. ï. íÁËÁÒÏ×ÁE-mail : kvo kuz�mail.ru


