
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 442, 2015 Ç.á. ó. óÉ�ÉÎï ó�ïèáó�éþåóëéè áìçïòé�íáè òåûåîéñëòáå÷ùè úáäáþ äìñ ïðåòá�ïòá ìáðìáóá
§1. ÷×ÅÄÅÎÉÅ÷ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÎÙÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÑ ÒÅÛÅÎÉÊ ËÒÁÅ×ÙÈ ÚÁÄÁÞ ÄÌÑ ÕÒÁ×ÎÅ-ÎÉÊ × ÞÁÓÔÎÙÈ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ ÜÌÌÉ�ÔÉÞÅÓËÏÇÏ É �ÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÉ-�Á ÈÏÒÏÛÏ ÉÚ×ÅÓÔÎÙ. éÈ �ÒÁËÔÉÞÅÓËÏÅ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÎÉÅ ÄÌÑ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑÒÅÛÅÎÉÊ ËÒÁÅ×ÙÈ ÚÁÄÁÞ É ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÜÔÉÈ ÒÅÛÅÎÉÊ Ó×ÑÚÁÎÏ ÓÍÏÄÅÌÉÒÏ×ÁÎÉÅÍ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ ÄÉÆÆÕÚÉÏÎÎÙÈ �ÒÏ�ÅÓÓÏ×, ÞÔÏ Ñ×ÌÑÅÔ-ÓÑ ×ÅÓØÍÁ ÔÒÕÄÏÅÍËÏÊ ÚÁÄÁÞÅÊ. ÷ ÁÌÇÏÒÉÔÍÁÈ ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÏÄÅ-ÌÉÒÏ×ÁÎÉÑ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÙÈ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÊ É ÕÒÁ×ÎÅÎÉÊ × ÞÁÓÔÎÙÈ�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ ÏÂÙÞÎÏ ÉÓ�ÏÌØÚÕÀÔ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÒÅÛÅÎÉÊ × ×É-ÄÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÈ ÏÖÉÄÁÎÉÊ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÎÁ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÑÈ ÓÌÕÞÁÊ-ÎÙÈ ÂÌÕÖÄÁÎÉÊ. ðÏÄÒÏÂÎÏÅ Ï�ÉÓÁÎÉÅ É �ÒÉÍÅÒÙ �ÒÉÍÅÎÅÎÉÑ ÔÁËÉÈÁÌÇÏÒÉÔÍÏ× ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ × ÍÏÎÏÇÒÁÆÉÑÈ [1, 2℄. ÷ ÄÁÎÎÏÊ ÒÁÂÏÔÅ ÒÁÓ-ÓÍÁÔÒÉ×ÁÀÔÓÑ ÎÏ×ÙÅ ÁÌÇÏÒÉÔÍÙ ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÏÄÅÌÉÒÏ×ÁÎÉÑ ÄÌÑÒÅÛÅÎÉÑ ËÒÁÅ×ÙÈ ÚÁÄÁÞ ÄÌÑ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ ìÁ�ÌÁÓÁ × ÏÂÌÁÓÔÑÈ, ÞÁÓÔØ ÇÒÁ-ÎÉ�Ù ËÏÔÏÒÙÈ �ÌÏÓËÁÑ. îÁ �ÌÏÓËÏÍ ÕÞÁÓÔËÅ ÇÒÁÎÉ�Ù ÚÁÄÁ£ÔÓÑ ÕÓÌÏ×ÉÅîÅÊÍÁÎÁ, Á ÎÁ ÏÓÔÁÌØÎÏÊ ÞÁÓÔÉ ÇÒÁÎÉ�Ù { ÕÓÌÏ×ÉÅ äÉÒÉÈÌÅ. óÔÁÔÉ-ÓÔÉÞÅÓËÉÅ Ï�ÅÎËÉ ÒÅÛÅÎÉÑ ËÒÁÅ×ÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÓÔÒÏÑÔÓÑ ÎÁ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÑÈÓÌÕÞÁÊÎÏÇÏ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ, ËÏÔÏÒÏÅ ÍÙ ÎÁÚÙ×ÁÅÍ \ÂÌÕÖÄÁÎÉÅÍ �Ï �ÏÌÕ-ÓÆÅÒÁÍ". ïÓÎÏ×Õ ÁÌÇÏÒÉÔÍÁ, ÓÏÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÆÏÒÍÕÌÁ ÓÒÅÄÎÅÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑÄÌÑ Ä×ÁÖÄÙ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ × �ÏÌÕÛÁÒÅ. áÌ-ÇÏÒÉÔÍ �ÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÔÏÞÎÏ ÕÞÅÓÔØ ÎÏÒÍÁÌØÎÕÀ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÕÀ ÒÅÛÅÎÉÑ ÎÁ�ÌÏÓËÉÈ ÇÒÁÎÉ�ÁÈ.

§2. æÕÎË�ÉÑ çÒÉÎÁ{îÅÊÍÁÎÁ ÄÌÑ �ÏÌÕÛÁÒÁðÕÓÔØ ÏÂÌÁÓÔØ T { �ÏÌÏ×ÉÎÁ ÛÁÒÁ ÒÁÄÉÕÓÁ � × Å×ËÌÉÄÏ×ÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎ-ÓÔ×Å Rn; n > 2, S { Å£ ÓÆÅÒÉÞÅÓËÁÑ, H { �ÌÏÓËÁÑ ÞÁÓÔØ ÇÒÁÎÉ�Ù É x0Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÅÎÔÒÏÍ ÓÆÅÒÙ. âÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ S Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÔËÒÙÔÙÍÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÍ, H { ÚÁÍËÎÕÔÙÍ. äÌÑ ÔÏÞËÉ x ∈ T Ï�ÒÅÄÅÌÉÍ x∗ ËÁËëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÁÑ Ï�ÅÎËÁ, ËÒÁÅ×ÙÅ ÚÁÄÁÞÉ, Ï�ÅÒÁÔÏÒ ìÁ�ÌÁÓÁ, ÍÅ-ÔÏÄ íÏÎÔÅ-ëÁÒÌÏ.òÁÂÏÔÁ �ÏÄÄÅÒÖÁÎÁ ÇÒÁÎÔÁÍÉ òææé 14-01-00271, 15-01-01698.133



134 á. ó. óéðéîÔÏÞËÕ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÕÀ x ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÆÅÒÙ S. ðÕÓÔØ x É x∗ { ÔÏÞ-ËÉ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ x É x∗ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ �ÌÏÓËÏÓÔÉ H . æÕÎË�ÉÑ çÒÉÎÁG(x; y) ÚÁÄÁÞÉ äÉÒÉÈÌÅ ÄÌÑ Ï�ÅÒÁÔÏÒÁ ìÁ�ÌÁÓÁ × ÛÁÒÅ ÓÔÒÏÉÔÓÑ ÍÅÔÏ-ÄÏÍ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ É ÉÍÅÅÔ ×ÉÄG(x; y) = 1(n− 2)�n ( 1
|x− y|n−2 −

�n−2
|x− x0|n−2 1

|x∗ − y|n−2) ; (2.1)ÇÄÅ �n { �ÌÏÝÁÄØ �Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÉ ÓÆÅÒÙ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ × Rn.ï�ÒÅÄÅÌÉÍ ÆÕÎË�ÉÀ G̃(x; y) ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÍG̃(x; y) = G(x; y) +G(x; y) (2.2)ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ÏÞÅ×ÉÄÎÁÑ ÌÅÍÍÁìÅÍÍÁ 1. (1) æÕÎË�ÉÑ G̃(x; y) ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × T \ {x} �Ï �ÅÒÅ-ÍÅÎÎÏÊ y;(2) G̃(x; y) = 0 ÄÌÑ y ∈ S;(3) îÏÒÍÁÌØÎÁÑ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ �G̃(x; y)=�ny = 0 ÄÌÑ y ∈ HäÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÆÕÎË�ÉÑ G(x; y) ÏÂÌÁÄÁÅÔ �ÅÒ×Ù-ÍÉ Ä×ÕÍÑ Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉ, ÆÕÎË�ÉÑ G(x; y) { ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × T É ÒÁ×ÎÁÎÕÌÀ ÎÁ ÓÆÅÒÅ. æÕÎË�ÉÀ G̃(x; y) ÚÁ�ÉÛÅÍ × ×ÉÄÅG̃(x; y) = 1(n− 2)�n [( 1
|x− y|n−2 + 1

|x− y|n−2)
−

�n−2
|x− x0|n−2( 1

|x∗ − y|n−2 + 1
|x∗ − y|n−2)]:÷ÙÞÉÓÌÉ× ÎÏÒÍÁÌØÎÕÀ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÕÀ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÏÇÏ ÒÅÛÅÎÉÑÎÁ H , ��ny 1

|x− y|n−2 = (n− 2)(x− y; ny)
|x− y|n = (n− 2)(x− x0; ny)

|x− y|n ;ÎÁÈÏÄÉÍ��ny ( 1
|x− y|n−2 + 1

|x− y|n−2)= (n− 2)(x− x0; ny)
|x− y|n + (n− 2)(x− x0; ny)

|x− y|n = 0;ÔÁË ËÁË |x− y| = |x− y| É (x− x0; ny) = −(x− x0; ny) �ÒÉ y ∈ H . �



ï ó�ïèáó�éþåóëéè áìçïòé�íáè 135éÚ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÑÄÒÁ ðÕÁÓÓÏÎÁp(x; y) = −�G(x; y)=�nyÎÁ ÓÆÅÒÅ S É ×ÔÏÒÏÊ ÆÏÒÍÕÌÙ çÒÉÎÁ ×ÙÔÅËÁÅÔìÅÍÍÁ 2. (1) äÌÑ ÆÕÎË�ÉÉ u(x) Ä×ÁÖÄÙ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ-�ÉÒÕÅÍÏÊ × �ÏÌÕÛÁÒÅ É ÉÍÅÀÝÅÊ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÅ ÞÁÓÔÎÙÅ �ÒÏ-ÉÚ×ÏÄÎÙÅ × ÚÁÍËÎÕÔÏÍ �ÏÌÕÛÁÒÅ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÅ�ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅu(x) = −

∫S �G̃(x; y)�ny u(y)dyS+ ∫H G̃(x; y)�u(y)�ny dyS −

∫T G̃(x; y)�u(y)dy; (2.3)(2) æÕÎË�ÉÑ p̃(x; y) = −�G̃(x; y)=�ny Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÌÏÔÎÏÓÔØÀ ×ÅÒÏ-ÑÔÎÏÓÔÉ �Ï �ÅÒÅÍÅÎÎÏÊ y ∈ S.íÏÄÅÌÉÒÏ×ÁÎÉÅ �ÅÒÅÈÏÄÎÏÊ �ÌÏÔÎÏÓÔÉ p(x; y) ÏÂÓÕÖÄÁÌÏÓØ ÍÎÏÇÉÍÉÁ×ÔÏÒÁÍÉ (ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [3℄). äÌÑ ÍÏÄÅÌÉÒÏ×ÁÎÉÑ p̃(x; y) ×ÏÓ�ÏÌØÚÕÅÍ-ÓÑ \�ÒÉÎ�É�ÏÍ ÏÔÒÁÖÅÎÉÑ".ìÅÍÍÁ 3. ðÕÓÔØ D ÛÁÒ, T { ÅÇÏ �ÏÌÕÛÁÒ. åÓÌÉ ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ÔÏÞËÁ Y ∈�D É ÉÍÅÅÔ �ÌÏÔÎÏÓÔØ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ p(x; y), ÔÏ ÎÏ×ÁÑ ÓÌÕÞÁÊÎÁÑÔÏÞËÁ Ỹ , ÓÏ×�ÁÄÁÀÝÁÑ Ó Y �ÒÉ Y ∈ S É ÒÁ×ÎÁÑ Y × �ÒÏÔÉ×Ï�ÏÌÏÖÎÏÍÓÌÕÞÁÅ, ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁ S Ó �ÌÏÔÎÏÓÔØÀ p̃(x; y):äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. éÚ ÆÏÒÍÕÌÙ ÄÌÑ ÑÄÒÁ ðÕÁÓÓÏÎÁp(x; y) = �2 − |x− x0|2�n�|x− y|n ; (2.4)ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ p(x; y) = p(x; y). äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÂÏÒÅÌÅ×ÓËÏÇÏ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×ÁB �ÏÌÕÓÆÅÒÙ S
∫B p̃(x; y)dyS = ∫B p(x; y)dyS + ∫B p(x; y)dyS= ∫B p(x; y)dyS + ∫B p(x; y)dyS = P({Y ∈ B}) +P({Y ∈ B})= P({Ỹ ∈ B}): �



136 á. ó. óéðéîéÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÑÄÒÏ ðÕÁÓÓÏÎÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÌÏÔÎÏÓÔØÀ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑÔÏÞËÉ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ ÎÁ ÓÆÅÒÕ ÄÌÑ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÇÏ Ä×ÉÖÅÎÉÑ, ÓÔÁÒÔÕ-ÀÝÅÇÏ ÉÚ ÔÏÞËÉ x × ÛÁÒÅ D. áÎÁÌÏÇÉÞÎÙÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÄÌÑ �ÌÏÔÎÏÓÔÉp̃(x; y) ÄÁÅÔìÅÍÍÁ 4. ðÏ �ÅÒÅÍÅÎÎÏÊ y ÆÕÎË�ÉÑ p̃(x; y) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÌÏÔÎÏÓÔØÀÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÔÏÞËÉ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ ÎÁ �ÏÌÕÓÆÅÒÕ ÄÌÑ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏ-ÇÏ Ä×ÉÖÅÎÉÑ Ó ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ ÏÔ �ÌÏÓËÏÊ ÇÒÁÎÉ�Ù, ÓÔÁÒÔÕÀÝÅÇÏ ÉÚÔÏÞËÉ x × �ÏÌÕÛÁÒÅ T .äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÕÓÔØ B { ÂÏÒÅÌÅ×ÓËÏÅ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï �ÏÌÕÓÆÅÒÙS É B− { ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÅ ÅÍÕ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ H . âÒÏÕÎÏ×ÓËÏÅÄ×ÉÖÅÎÉÅ Ó ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ { ÜÔÏ ÏÂÙÞÎÏÅ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ, ÞÁÓÔØÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ, ÎÅ ÌÅÖÁÝÁÑ × �ÏÌÕ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÍT; ÏÔÒÁÖÅÎÁ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ H . óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÔÏÞËÁ ÅÇÏ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ ÎÁ �ÏÌÕÓÆÅÒÕ ÌÅÖÉÔ × B ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó ×Å-ÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ ÔÏÇÏ ÞÔÏ ÔÏÞËÁ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ ÏÂÙÞÎÏÇÏ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÇÏÄ×ÉÖÅÎÉÑ ÎÁ ÓÆÅÒÕ ÌÅÖÉÔ × B ∪ B−: óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÉÓËÏÍÁÑ ×ÅÒÏÑÔ-ÎÏÓÔØ ÒÁ×ÎÁ
∫B p(x; y)dyS + ∫B−

p(x; y)dyS = ∫B p̃(x; y)dyS: �

§3. óÌÕÞÁÊÎÏÅ ÂÌÕÖÄÁÎÉÅ ÄÌÑ ÒÅÛÅÎÉÑ ÓÍÅÛÁÎÎÏÊËÒÁÅ×ÏÊ ÚÁÄÁÞÉðÕÓÔØ D { ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÏÂÌÁÓÔØ × Rn, � { ÅÅ ÇÒÁÎÉ�Á, D = D∪� {ÚÁÍÙËÁÎÉÅ D. ÷ ÄÁÎÎÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÔÓÑ ÁÌÇÏÒÉÔÍ ÓÔÁÔÉÓÔÉ-ÞÅÓËÏÇÏ ÍÏÄÅÌÉÒÏ×ÁÎÉÑ, ÒÅÛÁÀÝÉÊ ÄÌÑ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ðÕÁÓÓÏÎÁ �u(x) =
−f(x) ËÒÁÅ×ÕÀ ÚÁÄÁÞÕ ÓÏ ÓÍÅÛÁÎÎÙÍ ÇÒÁÎÉÞÎÙÍ ÕÓÌÏ×ÉÅÍ. á ÉÍÅÎÎÏ,�ÕÓÔØ ÇÒÁÎÉ�Á � ÏÂÌÁÓÔÉ D ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ Ä×ÕÈ ÞÁÓÔÅÊ �1 É �2. �ÒÅÂÕÅÔ-ÓÑ ÎÁÊÔÉ ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ u(x) �Ï ÅÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍ ÎÁ �1 É ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ ÎÁ �2. éÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ (2.3) �Ï-Ú×ÏÌÑÅÔ �ÏÓÔÒÏÉÔØ ÁÎÁÌÏÇ ÈÏÒÏÛÏ ÉÚ×ÅÓÔÎÏÇÏ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ �Ï ÓÆÅÒÁÍ ×ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ Ó×ÑÚÎÙÅ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÙ ÇÒÁÎÉ�Ù �2 Ñ×ÌÑÀÔÓÑ �ÌÏÓËÉ-ÍÉ.ï�ÒÅÄÅÌÉÍ × ÏÂÌÁÓÔÉ D ÓÌÕÞÁÊÎÙÊ �ÒÏ�ÅÓÓ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ �Ï ÓÆÅÒÁÍÓ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ ÏÔ �ÌÏÓËÏÊ ÇÒÁÎÉ�Ù �2. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ÚÁÄÁÄÉÍ �ÁÒÁÍÅÔÒ�(0 < � < 1) É �ÁÒÁÍÅÔÒ �(0 < � < 1=(1 + �)); Á ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ x ∈ D



ï ó�ïèáó�éþåóëéè áìçïòé�íáè 137ÓÏ�ÏÓÔÁ×ÉÍ ÏÂÌÁÓÔØ T (x) ⊂ D. ïÂÌÁÓÔØ T (x) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÏÌÕÛÁÒÏÍ ÒÁ-ÄÉÕÓÁ � = �(x0)  �ÅÎÔÒÏÍ × ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞËÅ x0 ∈ �2, ÌÅÖÁÝÉÍ ×D É ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÍ ÔÏÞËÕ x, �ÌÏÓËÁÑ ÇÒÁÎÉ�Á ËÏÔÏÒÏÇÏ H ⊂ �2. ëÒÏÍÅÔÏÇÏ, ÄÏÌÖÎÙ ÂÙÔØ ×Ù�ÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏ×ÉÑ: |x − x0| 6 �� É � > �d1(x);ÇÄÅ d1(x) { ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ x ÄÏ �1. ÷ �ÒÏÔÉ×ÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, T (x)Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÛÁÒÏÍ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ d(x) Ó �ÅÎÔÒÏÍ × ÔÏÞËÅ x, ÌÅ-ÖÁÝÉÍ × D. ÷ �ÅÒ×ÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, �ÅÒÅÈÏÄ ÉÚ ÔÏÞËÉ x ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÔÏÞËÕ y , ËÏÔÏÒÁÑ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÁ Ó �ÌÏÔÎÏÓÔØÀ p̃(x; y) ÎÁ �ÏÌÕÓÆÅÒÅ. ÷Ï×ÔÏÒÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ÔÏÞËÁ y ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏ ÎÁ ÓÆÅÒÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØ-ÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ Ó �ÅÎÔÒÏÍ × ÔÏÞËÅ x. ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ × ÔÏÞËÁÈ ÂÌÉÚËÉÈË ÇÒÁÎÉ�Å �2 ÂÕÄÅÔ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔØ �ÅÒÅÈÏÄ ÎÁ �ÏÌÕÓÆÅÒÕ, ÔÏ ÅÓÔØ ÂÕÄÅÔÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÔØÓÑ \ÏÔÒÁÖÅÎÉÅ" ÏÔ ÇÒÁÎÉ�Ù.âÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ �1 { ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, Á �2 { ÏÔËÒÙÔÏÅ.�ÏÞËÉ ÇÒÁÎÉ�Ù �1 ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ �ÏÇÌÏÝÁÀÝÉÍÉ ÓÏÓÔÏÑÎÉÑÍÉ ÄÌÑÂÌÕÖÄÁÎÉÑ �Ï ÓÆÅÒÁÍ Ó ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ ÏÔ �ÌÏÓËÏÊ ÇÒÁÎÉ�Ù. äÌÑ x ∈ �2�ÅÒÅÈÏÄ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÅÔÓÑ × ÔÏÞËÕ y, ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÕÀ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏ ÎÁÓÆÅÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÁÎÉ�Å S �ÏÌÕÛÁÒÁ T (x) Ó �ÅÎÔÒÏÍ × ÔÏÞËÅ x É ÒÁÄÉ-ÕÓÏÍ � = d1(x), ÒÁ×ÎÙÍ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÀ ÏÔ x ÄÏ �1. ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ÄÌÑÒÅÛÅÎÉÑ u(x) ×ÍÅÓÔÏ (2.3) ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÔÓÑ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅu(x) = 2�n�n−1 ∫S u(y) dyS+ 2�n(n− 2) ∫H ( 1
|x− y|n−2 −

1�n−2) �u�� (y) dyS+ 2�n(n− 2) ∫T (x) ( 1
|x− y|n−2 −

1�n−2) f(y) dy: (3.5)
éÚÕÞÉÍ �Ï×ÅÄÅÎÉÅ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ �ÒÏ�ÅÓÓÁ.ìÅÍÍÁ 5. ðÕÓÔØ ÏÂÌÁÓÔØ D ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ÄÌÑ ×ÓÑËÏÊ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÊ ÎÁ �ÆÕÎË�ÉÉ '(x), ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÅÊ ÕÓÌÏ×ÉÀ

∫� '(x) dxS = 0;



138 á. ó. óéðéîÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × ÏÂÌÁÓÔÉ D ÆÕÎË�ÉÑ, ÉÍÅÀÝÁÑ ÎÏÒÍÁÌØ-ÎÕÀ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÕÀ '(x). ðÕÓÔØ �1 ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ �ÏÄÍÎÏÖÅ-ÓÔ×Ï �3, ÉÍÅÀÝÅÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ �ÌÏÝÁÄØ, É ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ËÏÔÏ-ÒÏÇÏ ÄÏ �2 �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ. �ÏÇÄÁ ÂÌÕÖÄÁÎÉÅ �Ï ÓÆÅÒÁÍ Ó ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍÏÔ �ÌÏÓËÏÊ ÇÒÁÎÉ�Ù ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1 Ë ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ÔÏÞËÅx∞ ∈ �1.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÒÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÊ ÌÅÍÍÙ × [1, ÌÅÍ-ÍÁ 20, Ó. 202℄ ÕÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÏ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × ÏÂÌÁÓÔÉD ÆÕÎË�ÉÑ u(x), ÔÁËÁÑ ÞÔÏ �u�� (x) = 1 �ÒÉ x ∈ �2.ðÕÓÔØ xi { �ÏÌÏÖÅÎÉÅ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ × ÍÏÍÅÎÔ ×ÒÅÍÅÎÉ i. éÚ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ(2.3) ÄÌÑ �ÏÓÔÒÏÅÎÎÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ u(x) ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ×ÅÌÉÞÉÎ u(xi) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÍ ÓÕ�ÅÒÍÁÒÔÉÎÇÁÌÏÍ,ËÏÔÏÒÙÊ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1. áÎÁÌÏÇÉÞÎÙÍÉ Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉ ÏÂÌÁ-ÄÁÅÔ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ u(xi)+vj(xi) ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÊ ÆÕÎË-�ÉÉ vj(x). úÎÁÞÉÔ, �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ xi ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1Ë ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞËÅ x∞. åÓÌÉ × �ÒÏ�ÅÓÓÅ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ �ÅÒÅÈÏÄ ÎÁ ÓÆÅÒÕÂÙÌ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ, ÔÏ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ �ÏÄ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ij(j = 1; 2; 3; : : :) ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ïd(xij ) = |xij+1 − xij |:ðÅÒÅÈÏÄÑ × ÎÅÍ Ë �ÒÅÄÅÌÕ, �ÏÌÕÞÉÍ d(x∞) = 0. åÓÌÉ x∞ ∈ �2, ÔÏÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �∞ > 0, ÔÁËÏÅ ÞÔÏ �ÏÌÕÛÁÒ T ÒÁÄÉÕÓÁ �∞ Ó �ÅÎÔÒÏÍ ×x∞ ÌÅÖÉÔ × D: óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÉÚ ×ÓÅÈ ÔÏÞÅË ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ, ÏÔÓÔÏÑÝÉÈÏÔ x∞ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ��∞ �ÅÒÅÈÏÄ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÌÓÑ ÎÁ �Ï-ÌÕÓÆÅÒÕ. �ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, �ÅÒÅÈÏÄ ÎÁ ÓÆÅÒÕ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÏÅÞÉÓÌÏ ÒÁÚ. ðÏÌÕÞÅÎÎÏÅ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÅ �ÏËÁÚÙ×ÁÅÔ, ÞÔÏ x∞ ∈ �1.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï B ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ , × ËÏÔÏÒÙÈ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÎÅ-ËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÏÍÅÎÔÁ ×ÒÅÍÅÎÉ, ÂÌÕÖÄÁÎÉÅ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ �Ï �ÏÌÕÓÆÅÒÁÍ.ðÕÓÔØ �i { ÒÁÄÉÕÓ �ÏÌÕÓÆÅÒÙ, ÔÏÇÄÁ |xi+1−xi| > (1−�)�i. óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØ-ÎÏ, ÄÌÑ �ÏÞÔÉ ×ÓÅÈ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á B �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �iÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë ÎÕÌÀ, Á �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÓÔØ �ÅÎÔÒÏ× �ÏÌÕÓÆÅÒ x0;i ÓÈÏÄÉÔ-ÓÑ Ë x∞ ∈ �2. ðÕÓÔØ �∞ { ÒÁÄÉÕÓ �ÏÌÕÓÆÅÒÙ Ó �ÅÎÔÒÏÍ × ÔÏÞËÅ x∞.åÓÌÉ x∞ ∈ �2, ÔÏ �∞ > 0 É �i > �∞=2 �ÒÉ |x∞ − x0;i| < �∞=2. ðÏÌÕ-ÞÅÎÎÏÅ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÅ �ÏËÁÚÙ×ÁÅÔ, ÞÔÏ �ÏÞÔÉ ÎÁ×ÅÒÎÏÅ ×ÓÅ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉÓÈÏÄÑÔÓÑ Ë ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ÔÏÞËÅ x∞ ∈ �1. �
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§4. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÏÊ Ï�ÅÎËÉ ÒÅÛÅÎÉÑÓÍÅÛÁÎÎÏÊ ËÒÁÅ×ÏÊ ÚÁÄÁÞÉðÏÌÕÞÅÎÎÙÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÙÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÑ ÄÌÑ �ÏÌÕÛÁÒÁ (2.3) É (3.5)É ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ (3.5) ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ ÒÅÛÅÎÉÑ u(x) × ÛÁÒÅB(x) ÒÁÄÉÕÓÁ d = d(x)u(x) = 1�ndn−1 ∫S u(y) dyS+ 1�n(n− 2) ∫B(x) ( 1

|x− y|n−2 −
1dn−2)f(y) dy (4.6)ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ ËÁË ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅu(x) = ∫D u(y)P (x; dy) + F1(x) + F2(x); (4.7)ÓÏ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÉÍ ÑÄÒÏÍ P (x; dy); Ï�ÒÅÄÅÌÑÅÍÙÍ �ÅÒÅÈÏÄÎÙÍÉ ×ÅÒÏ-ÑÔÎÏÓÔÑÍÉ Ï�ÉÓÁÎÎÏÇÏ ×ÙÛÅ ÓÌÕÞÁÊÎÏÇÏ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ. õÒÁ×ÎÅÎÉÅ (4.7)ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÈ ÎÁ D ÆÕÎË�ÉÊ.æÕÎË�ÉÑ F1(x); ×ÈÏÄÑÝÁÑ × ÅÇÏ �ÒÁ×ÕÀ ÞÁÓÔØ ×ÙÒÁÖÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ ÉÎ-ÔÅÇÒÁÌ ÏÔ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ ÒÅÛÅÎÉÑ, Á ÆÕÎË�ÉÑ F2(x) { ÞÅÒÅÚÉÎÔÅÇÒÁÌ ÏÔ �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔÉ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ðÕÁÓÓÏÎÁ. ÷ ÓÉÌÕ ÌÉÎÅÊÎÏÓÔÉÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ u(x) = u1(x) + u2(x); ÇÄÅ u1(x) { ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ðÕÁÓ-ÓÏÎÁ �ÒÉ f(x) = 0 É �u(x)=�n = '(x); Á u2(x) { ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑðÕÁÓÓÏÎÁ Ó �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ f(x) É �u(x)=�n = 0.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (4.7) Ó �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ F2(x); ËÏÔÏÒÕÀ �ÒÅÄ-ÓÔÁ×ÉÍ × ×ÉÄÅ F2(x) = h2(x)Ef(Y ), ÇÄÅ h2(x) > 0, ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ×ÅÌÉÞÉÎÁY ÉÍÅÅÔ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ, ÚÁ×ÉÓÑÝÅÅ ÏÔ x, Á ÆÕÎË�ÉÑ f(y) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÒÁ-×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ðÕÁÓÓÏÎÁ. ðÕÓÔØ {xi}∞i=0{ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÑ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ, ÓÔÁÒÔÕÀÝÅÇÏ ÉÚ ÔÏÞËÉ x0 = x; Á {Ai}∞i=0 {�ÏÔÏË �−ÁÌÇÅÂÒ, �ÏÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÂÌÕÖÄÁÎÉÅÍ. ðÕÓÔØ {yj}∞j=0 { �ÏÓÌÅÄÏ-×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ×ÅÌÉÞÉÎ, ÔÁËÉÈ ÞÔÏF2(xi) = h2(xi)Exi(f(yi) | Ai) (4.8)



140 á. ó. óéðéî�.Î. É Bi { ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁÑ �−ÁÌÇÅÂÒÁ, �ÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ Ai É �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØ-ÎÏÓÔØÀ {yj}ij=0, ÔÏÇÄÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ×ÅÌÉÞÉÎ�i = i−1∑j=0 h2(xj)f(yj) + u(xi) (4.9)ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÍÁÒÔÉÎÇÁÌ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÙÈ Ï�ÅÎÏË ÄÌÑ u2(x).ïÞÅ×ÉÄÎÙÍ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅÍ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏ× §5.2.2 ËÎÉÇÉ [1℄ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕ-ÀÝÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ.�ÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ðÕÁÓÓÏÎÁ Ó �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ f(x) ≡ 1ÉÍÅÅÔ × ÏÂÌÁÓÔÉ D ÒÅÛÅÎÉÅ, ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÅ × D Ó ÎÕÌÅ×ÏÊ ÎÏÒÍÁÌØ-ÎÏÊ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ ÎÁ �2; ÔÏÇÄÁ ÍÁÒÔÉÎÇÁÌ Ï�ÅÎÏË (4.9) { Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅÍÙÊ É lim supEx�2i < ∞.�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÍÁÒÔÉÎÇÁÌ Ï�ÅÎÏË (4.9) { ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏ ÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅ-ÍÙÊ É ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÍÁÒËÏ×ÓËÏÇÏ ÍÏÍÅÎÔÁ � ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ×ÅÌÉ-ÞÉÎÁ �� Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÏÊ Ï�ÅÎËÏÊ ÄÌÑ u2(x) É ÉÍÅÅÔ ËÏÎÅÞÎÕÀÄÉÓ�ÅÒÓÉÀ. îÅÓÍÅÝÅÎÎÙÅ Ï�ÅÎËÉ ÄÌÑ u1(x) ÓÔÒÏÑÔÓÑ É ÉÓÓÌÅÄÕÀÔÓÑÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ.÷ÙÂÉÒÁÑ × ËÁÞÅÓÔ×Å ÍÏÍÅÎÔÁ ÏÓÔÁÎÏ×ËÉ �Æ { ÍÏÍÅÎÔ �ÅÒ×ÏÇÏ �Ï-�ÁÄÁÎÉÑ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ × Æ−ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ ÇÒÁÎÉ�Ù �1; Ó ÕÞ£ÔÏÍ ÌÅÍÍÙ 3�ÏÌÕÞÁÅÍ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÕÀ Ï�ÅÎËÕ ��Æ ÄÌÑ u2(x) Ó ËÏÎÅÞÎÏÊ ÄÉÓ�ÅÒÓÉÅÊ.ðÒÉ �ÒÁËÔÉÞÅÓËÉÈ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑÈ Ó ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÎÉÅÍ ÄÁÎÎÏÊ Ï�ÅÎËÉ, ÎÅ-ÉÚ×ÅÓÔÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ u2(x�Æ ) ÚÁÍÅÎÑÀÔ ÎÁ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÒÅÛÅÎÉÑ × ÔÏÞËÅÇÒÁÎÉ�Ù, ÂÌÉÚËÏÊ Ë ÔÏÞËÅ ÏÓÔÁÎÏ×ËÉ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ. ðÒÉ ÜÔÏÍ �ÏÌÕÞÁ-ÅÔÓÑ ÎÅÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÏÅ ÓÍÅÝÅÎÉÅ Ï�ÅÎËÉ, ËÏÔÏÒÏÅ ÏÂÙÞÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÔÍÅÔÏÄÁÍÉ ÜËÓÔÒÁ�ÏÌÑ�ÉÉ �Ï �ÁÒÁÍÅÔÒÕ Æ:äÌÑ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÒÅÛÅÎÉÑ ËÒÁÅ×ÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÍÅÔÏÄÏÍ íÏÎÔÅ-ëÁÒÌÏ Ó�ÏÍÏÝØÀ �ÏÓÔÒÏÅÎÎÏÊ Ï�ÅÎËÉ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÄÏËÁÚÁÔØ ËÏÎÅÞÎÏÓÔØ ÍÁÔÅ-ÍÁÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÏÖÉÄÁÎÉÑ ×ÒÅÍÅÎÉ �ÅÒ×ÏÇÏ �Ï�ÁÄÁÎÉÑ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ × Æ {ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ ÇÒÁÎÉ�Ù �1. ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÌÅÍÍÁ.ìÅÍÍÁ 6. ðÕÓÔØ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ ðÕÁÓÓÏÎÁ Ó �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔØÀ f(x) ≡ 1 ÉÍÅ-ÅÔ × ÏÂÌÁÓÔÉ D ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ũ2(x), ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÅ × D;Ó ÎÕÌÅ×ÏÊ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ ÎÁ �2; ÔÏÇÄÁ �ÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ �ÏÌÏ-ÖÉÔÅÌØÎÏÊ �ÏÓÔÏÑÎÎÏÊ  É ×ÓÅÈ x ∈ D; ÎÅ ÌÅÖÁÝÉÈ × Æ-ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ�1; ×Ù�ÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï Ex�Æ 6 ũ2(x)=Æ2:äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ÷ÙÞÉÓÌÑÑ ÆÕÎË�ÉÀ h2(x), �ÏÌÕÞÁÅÍ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á:h2(x) = d2(x)=2n, ÅÓÌÉ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ �ÅÒÅÈÏÄ ÉÚ ÔÏÞËÉ x ÎÁ ÓÆÅÒÕ;



ï ó�ïèáó�éþåóëéè áìçïòé�íáè 141h2(x) = (�2(x0) − |x − x0|2)=2n; ÅÓÌÉ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ �ÅÒÅÈÏÄ ÉÚ ÔÏÞËÉ xÎÁ �ÏÌÕÓÆÅÒÕ; h2(x) = d21(x)=2n; ÅÓÌÉ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ �ÅÒÅÈÏÄ ÉÚ ÔÏÞËÉx ∈ �2 ÎÁ �ÏÌÕÓÆÅÒÕ. äÌÑ ÔÏÞÅË x; ÌÅÖÁÝÉÈ ×ÎÅ Æ { ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ �1;×Ù�ÏÌÎÅÎÙ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á: d1(x) > Æ; (�2(x0)−|x−x0|2) > (1−�2)�2d21(x):ï�ÅÎÉÍ ÓÎÉÚÕ ×ÅÌÉÞÉÎÕ d(x) �ÒÉ �ÅÒÅÈÏÄÅ ÉÚ ÔÏÞËÉ x ÎÁ ÓÆÅÒÕ. äÏ-ÓÔÁÔÏÞÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÓÌÕÞÁÊ d(x) < d1(x): �ÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÏÞËÁx0 ∈ �2; ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÄÏ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÔ x ÒÁ×ÎÏ d(x): òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÏÌÕ-ÛÁÒ ÒÁÄÉÕÓÁ �d1(x) Ó �ÅÎÔÒÏÍ × ÔÏÞËÅ x0: åÓÌÉ ÏÎ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÔÏÞÅËÍÎÏÖÅÓÔ×Á �1; ÔÏ d(x) > ��d1(x): ÷ �ÒÏÔÉ×ÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ×Ù�ÏÌÎÅÎÙ ÎÅ-ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á d1(x) 6 d(x) +�d1(x) < (1+�)�d1(x); ÔÏ ÅÓÔØ � > 1=(1+�);ÞÔÏ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÔ ×ÙÂÏÒÕ �: �ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÁÑ �ÏÓÔÏ-ÑÎÎÁÑ ; ÞÔÏ �ÒÉ ×ÓÅÈ x ∈ D ×ÅÒÎÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï h2(x) > d21(x): �ÏÇÄÁ,ÄÌÑ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÏÊ Ï�ÅÎËÉ ��Æ ÄÌÑ ũ2(x) ×ÅÒÎÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ��Æ > �ÆÆ2 Éũ2(x) = Ex��Æ > Æ2Ex�Æ : �úÁÍÅÞÁÎÉÅ. áÎÁÌÏÇÉÞÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÍÏÖÎÏ �ÏÓÔÒÏÉÔØ ÓÌÕÞÁÊÎÏÅ ÂÌÕ-ÖÄÁÎÉÅ ÄÌÑ ÒÅÛÅÎÉÑ ÓÍÅÛÁÎÎÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÄÌÑ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ìÁ�ÌÁÓÁ ×ÎÅÏÂÌÁÓÔÉ D: ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ ÆÏÒÍÕÌÙ ðÕÁÓÓÏÎÁ ÄÌÑ ÒÅÛÅÎÉÑ ×ÎÅÛÎÅÊ ÚÁ-ÄÁÞÉ äÉÒÉÈÌÅ ÄÌÑ ÛÁÒÁ �ÏÚ×ÏÌÑÅÔ �ÏÓÔÒÏÉÔØ ÂÌÕÖÄÁÎÉÅ × ÏÇÒÁÎÉÞÅÎ-ÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ. ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. ó. í. åÒÍÁËÏ×, á. ó. óÉ�ÉÎ, íÅÔÏÄ íÏÎÔÅ-ëÁÒÌÏ É �ÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÒÁÚÄÅ-ÌÉÍÏÓÔØ ÁÌÇÏÒÉÔÍÏ×, ó.-ðÅÔÅÒÂÕÒÇ, óðÂçõ, 2014.2. ë. ë. óÁÂÅÌØÆÅÌØÄ, íÅÔÏÄÙ íÏÎÔÅ-ëÁÒÌÏ × ËÒÁÅ×ÙÈ ÚÁÄÁÞÁÈ, îÏ×ÏÓÉÂÉÒÓË,îÁÕËÁ, 1989.3. S. M. Ermakov, V. V. Nekrutkin, A. S. Sipin, Random Proesses for Classial Equa-tions of Mathematial Physis, Kluwer Aademi Publishers, Dordreht, 1989.Sipin A.S. On stohasti algorithms for solving boundary value problemsfor the Laplae operator.The paper deals with the mixed boundary value problem for the Poissonequation. A random walk inside the domain are onstruted and unbiased
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