
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 440, 2015 Ç.÷. ç. öÕÒÁ×ÌÅ×äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá é íîïöåó�÷áïçòáîéþåîîïçï ïó�á�ëá÷×ÅÄÅÎÉÅ0.1. ÷ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÅÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁ É ÉÈ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅ-ÍÏÓÔØ. òÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÀÔÓÑ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÅÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉT = T0 ⊔ T1 ⊔ T2 (0.1)Ä×ÕÍÅÒÎÏÇÏ ÔÏÒÁ T, ÓÏÓÔÏÑÝÉÅ ÉÚ ÔÒÅÈ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× T0, T1, T2,�ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÅ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÀ ÓÄ×ÉÇÁ ÔÏÒÁ TÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ×ÅËÔÏÒ. ÷ÁÖÎÙÍ �ÏÎÑÔÉÅÍ, ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÍÙÍ × ÎÁÓÔÏÑÝÅÊÒÁÂÏÔÅ, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÌÏÖÅÎÉÅ T em,→ T
2 (0.2)ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T × ÏÂßÅÍÌÀÝÉÊ ÔÏÒ T

2 = R
2=Z2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁS = S�. ïÄÎÉÍ ÉÚ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÊ ×ÌÏÖÉÍÏÓÔÉ (0.2) ÂÕÄÅÔ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅÒÁÚÂÉÅÎÉÑ

T = T0 ⊔ T1 ⊔ T2; (0.3)ÔÏÒÁ T
2 ÎÁ ÔÒÉ ÏÒÂÉÔÎÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ Tk = Tk⊔S1(Tk)⊔ : : :⊔Smk−1(Tk).ðÕÓÔØ � = �N { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ �={�1; �2; : : :};ÓÏÓÔÏÑÝÉÈ ÉÚ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÈ ÓÏÞÅÔÁÎÉÊ �i = {�i1; �i2} ÉÚ � = {{0; 1},

{0; 2}; {1; 2}}, É [�℄n = {�1; �2; : : : ; �n} ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË ÉÚ �ÅÒ×ÙÈ nÞÌÅÎÏ× �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ �. �ÏÇÄÁ �Ï ÔÅÏÒÅÍÅ 3.1 ÍÏÖÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÉÔØ[�℄n-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ, �ÅÒÅ×ÏÄÑÝÉÅ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T ÉÚ (0.1) × �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀ-ÝÉÅÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁT [�℄n = T [�℄n0 ⊔ T [�℄n1 ⊔ T [�℄n2 (0.4)ÔÁËÏÇÏ ÖÅ ÔÉ�Á, Ô.Å. ÓÎÏ×Á ÓÏÓÔÏÑÝÉÅ ÉÚ ÔÒÅÈ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× T [�℄n0 ,T [�℄n1 , T [�℄n2 É ×ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÅÓÑT [�℄n em,→ T
2× ÔÏÔ ÖÅ ÔÏÒ T

2.ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÔÏÒÁ, ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏÏÓÔÁÔËÁ.òÁÂÏÔÁ ×Ù�ÏÌÎÅÎÁ �ÒÉ ÆÉÎÁÎÓÏ×ÏÊ �ÏÄÄÅÒÖËÅ òææé, ÇÒÁÎÔ N 14-01-00360.99



100 ÷. ç. öõòá÷ìå÷0.2. íÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ. äÌÑ ÌÀÂÏÊ ÎÁÞÁÌØÎÏÊÔÏÞËÉ x0 ÎÁ ÔÏÒÅ T
2 Ï�ÒÅÄÅÌÉÍ ÆÕÎË�ÉÀ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ r(i; x0;T [�℄nk ),ÒÁ×ÎÕÀ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Õ �ÅÒ×ÙÈ i ÔÏÞÅË x0 = S0(x0); S1(x0); S2(x0); : : : ÉÚÏÒÂÉÔÙ Orb(x0), �Ï�Á×ÛÉÈ × ÏÂÌÁÓÔØ T [�℄nk ⊂ T

2 ÉÚ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ (0.4).ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ Æ(i; x0;T [�℄nk ) = r(i; x0;T [�℄nk ) − a(T [�℄nk )i ÏÔËÌÏÎÅÎÉÅËÏÌÉÞÅÓÔ×Á �Ï�ÁÄÁÎÉÊ r(i; x0;T [�℄nk ) ÔÏÞÅË ÏÒÂÉÔÙ Orb(x0) × ÏÂÌÁÓÔØT [�℄nk ÏÔ ÅÇÏ ÓÒÅÄÎÅÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑ a(T [�℄nk )i, ÇÄÅ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔ a(T [�℄nk ) =
|T [�℄nk | ÒÁ×ÅÎ �ÌÏÝÁÄÉ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T [�℄nk .÷ ÔÅÏÒÅÍÅ 5.1 ÄÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÙ T [�℄nk ⊂T

2 ÂÕÄÕÔ ÍÎÏ-ÖÅÓÔ×ÁÍÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔËÌÏÎÅÎÉÑ Æ(i;x0;T [�℄nk )�ÒÉ ×ÓÅÈ i = 0; 1; 2; : : : ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÓÔÁÎÔÏÊ ÉÚ �ÒÁ×ÏÊÞÁÓÔÉ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (5.12).òÁÎÅÅ × [1℄ ÂÙÌÏ ÄÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ ÄÌÑ ×ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÈÓÑ × ÔÏÒ (0.2) ÒÁÚ-×ÅÒÔÏË T ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÅ ÉÈ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÙ Tk ÉÚ (0.1) Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÍÎÏ-ÖÅÓÔ×ÁÍÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ. ãÅÌØ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏÔÙ { �ÏËÁÚÁÔØ,ËÁË ÉÓÈÏÄÑ ÉÚ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÎÁÞÁÌØÎÏÊ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T Ó �ÏÍÏÝØÀ Ï�ÅÒÁ�ÉÉÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÏ×ÁÎÉÑ [�℄n : T → T [�℄n ÍÏÖÎÏ �ÏÌÕÞÉÔØ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÕÀ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ×ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÈÓÑ × ÔÏÒ T
2 ÒÁÚ×ÅÒÔÏË T = T [�℄0 ,T [�℄1 , T [�℄2 ; : : :, Á ÚÁÔÅÍ ÞÅÒÅÚ ÎÉÈ, × Ó×ÏÀ ÏÞÅÒÅÄØ, �ÏÌÕÞÁÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÁÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ Tk = T [�℄0k , T [�℄1k , T [�℄2k ; : : : ÄÌÑ k = 0; 1; 2.0.3. éÓÔÏÒÉÑ ×Ï�ÒÏÓÁ. ðÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T [�℄n ÔÁËÖÅ ÁÎÁÌÏ-ÇÉÞÎÏ (0.3) �ÏÒÏÖÄÁÀÔ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ

T [�℄n = T
[�℄n0 ⊔ T

[�℄n1 ⊔ T
[�℄n2 (0.5)ÔÏÒÁ T

2 ÎÁ ÔÒÉ ÏÒÂÉÔÎÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ T [�℄nk . ðÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÒÁÚÂÉÅÎÉÀÔÏÒÁ (0.5) ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T [�℄n Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÇÏ ÑÄÒÏÍT [�℄n = Kr[�℄n = Kr(T [�℄n): (0.6)ðÏÎÑÔÉÅ ÑÄÒÁ (0.6) ÂÙÌÏ ××ÅÄÅÎÏ É �ÏÄÒÏÂÎÏ ÉÓÓÌÅÄÏ×ÁÎÏ × [2℄, [3℄. åÇÏÏÓÎÏ×ÎÏÅ Ó×ÏÊÓÔ×Ï ÓÏÓÔÏÉÔ × ÔÏÍ, ÞÔÏ ÑÄÒÏ Kr[�℄n Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÔÏÒÁ T[�℄n , Á ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÉÌÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅ-ÎÉÅ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÏÚ×ÒÁÝÅÎÉÑ S′[�℄n = S|Kr[�℄n (0.7)



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 101{ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÓÄ×ÉÇÁ S ÔÏÒÁ T
2 ÎÁ ÅÇÏ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Kr[�℄n ⊂ T

2{Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÄ×ÉÇÏÍ ÔÏÒÁ T[�℄n , ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÍ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÀ ÔÒÅÈ �ÏÄ-ÍÎÏÖÅÓÔ× ÉÚ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑKr[�℄n = Kr[�℄n0 ⊔Kr[�℄n1 ⊔Kr[�℄n2 : (0.8)ó×ÑÚØ ÍÅÖÄÕ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÁÍÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ É Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÅÇÏ ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ (0.7) ÂÙÌÁ ÏÔËÒÙ-ÔÁ òÏÚÉ [4℄ É æÅÒÅÎ�É [5℄: ËÁÖÄÏÅ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Kr[�℄nk ÉÚ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ(0.8) ÅÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ. éÄÅÑ òÏÚÉ-æÅÒÅÎ�É ÂÙ-ÌÁ ÒÅÁÌÉÚÏ×ÁÎÁ × [2℄, ÇÄÅ ÄÏËÁÚÁÎÏ ÏÂÝÅÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï
|Æ(i;X)| < 2 (0.9)ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÍÎÏÖÅÓÔ×X ⊂ T

2 ÉÚ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÓÁÍÏ�ÏÄÏÂÎÙÈÆÒÁË-ÔÁÌØÎÙÈ ÑÄÅÒ òÏÚÉ R1 ⊃ : : : ⊃ Rn ⊃ : : :, ÒÁÄÉÕÓ ËÏÔÏÒÙÈ r(Rn) → 0�ÒÉ n → ∞. úÄÅÓØ ÍÙ �ÏËÁÖÅÍ, ËÁË [�℄n-ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÏ×ÁÎÉÑ ÉÓÈÏÄ-ÎÏÊ ÎÁÞÁÌØÎÏÊ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T ÔÏÒÁ T
2 �ÏÒÏÖÄÁÀÔ ÑÄÒÁ T [�℄n = Kr[�℄n ÉÚ(0.4), ÓÏÓÔÏÑÝÉÅ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ× ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ T [�℄nk = Kr[�℄nk ,k = 0; 1; 2, É ÄÌÑ ÔÁËÉÈ ÍÎÏÖÅÓÔ× X × ÔÅÏÒÅÍÅ 5.1 ÄÏËÁÖÅÍ ÁÎÁÌÏÇÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (0.9).ðÏÓÔÒÏÅÎÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ X Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÍÎÏ-ÇÏÍÅÒÎÙÍÉ ÁÎÁÌÏÇÁÍÉ ÏÔÒÅÚËÏ× çÅËËÅ [6,7℄. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÏÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏËÁÖÄÏÅ ÑÄÒÏ T [�℄n = Kr[�℄n ÇÅÎÅÒÉÒÕÅÔ ÓÂÁÌÁÎÓÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ �ÏÓÌÅÄÏ×Á-ÔÅÌØÎÏÓÔÉ, Ñ×ÌÑÀÝÉÅÓÑ ÍÎÏÇÏÍÅÒÎÙÍÉ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅÍ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ-ÓÔÅÊ ûÔÕÒÍÁ [8℄.

§1. óÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÙÅ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ× É ÉÈ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ1.1. óÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÙÅ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ×. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ � ÓÏ×Ï-ËÕ�ÎÏÓÔØ ×ÓÅÈ ÓÏÞÅÔÁÎÉÊ � ÉÚ Ä×ÕÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× {0; 1}, {0; 2}, {1; 2} ÉÚÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÎÄÅËÓÏ× {0; 1; 2}. ðÕÓÔØ v0; v1; v2 { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÅ ×ÅËÔÏÒÙÉÚ R
2 É � = {k; l} ÉÚ �. äÁÌÅÅ ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ ÎÅÕ�ÏÒÑÄÏ-ÞÅÎÎÙÅ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ× {v0; v1; v2}, ÇÄÅ ÉÎÄÅËÓÙ ÌÉÛØ ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔ×ÅËÔÏÒÙ.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1.1. ðÕÓÔØ �(v) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ,ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÎÙÍÉ × ËÏÎ�ÁÈ ×ÅËÔÏÒÏ× v0, v1, v2, É �int(v) { ×ÎÕÔÒÅÎÎÑÑÞÁÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ �(v). �ÏÇÄÁ ÔÒÏÊËÕ ×ÅËÔÏÒÏ× {v0; v1; v2} ÎÁÚÏ×ÅÍÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÊ, ÅÓÌÉ ×Ù�ÏÌÎÅÎÏ ÕÓÌÏ×ÉÅ0 ∈ �int(v): (1.1)



102 ÷. ç. öõòá÷ìå÷ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1.2. ìÀÂÕÀ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÕÀ ÔÒÏÊËÕ ×ÅËÔÏÒÏ× v =
{v0; v1; v2} ÂÕÄÅÍ ÄÌÑ ËÒÁÔËÏÓÔÉ ÎÁÚÙ×ÁÔØ Ú×ÅÚÄÏÊ.ðÒÉ×ÅÄÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ËÒÉÔÅÒÉÉ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÓÔÉ.ëÒÉÔÅÒÉÊ 1.1. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚTk;l = {�kvk + �lvl; �k ; �l ∈ [0; 1℄} (1.2)ÚÁÍËÎÕÔÙÊ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ, ÎÁÔÑÎÕÔÙÊ ÎÁ ×ÅËÔÏÒÙ vk, vl. �ÏÇÄÁ ÔÒÏÊ-ËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× {v0; v1; v2} ÂÕÄÅÔ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÊ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏ-ÇÄÁ ×Ù�ÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏ×ÉÑ:1) ×ÅËÔÏÒÙ v0; v1; v2 { �Ï�ÁÒÎÏ ÎÅËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ;2) ÌÀÂÙÅ Ä×Á �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ Tk;l É Tk′;l′ ÄÌÑ {k; l} 6= {k′; l′} ÎÅÉÍÅÀÔ ÏÂÝÉÈ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÈ ÔÏÞÅË. úÄÅÓØ {k; l} É {k′; l′} { Ä×ÕÜÌÅÍÅÎÔÎÙÅ�ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÚ {0; 1; 2}.ëÒÉÔÅÒÉÊ 1.2. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚCk;l = {�kvk + �lvl; �k > 0; �l > 0} (1.3)ÏÔËÒÙÔÙÊ ÕÇÏÌ, ÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÎÙÊ ÌÕÞÁÍÉ Ó ÎÁ�ÒÁ×ÌÅÎÉÑÍÉ ×ÅËÔÏÒÏ× vk,vl, É �ÕÓÔØ C−k;l = −Ck;l = {�kvk + �lvl; �k < 0; �l < 0}{ �ÅÎÔÒÁÌØÎÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÊ ÕÇÏÌ ÄÌÑ Ck;l. �ÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× {v0; v1; v2}ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁvm ∈ C−k;l (1.4)ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÓÏÞÅÔÁÎÉÊ � = {k; l} ⊂ �, ÇÄÅ m ∈ {0; 1; 2} { ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÊË k; l ÉÎÄÅËÓ, Ô.Å. {k; l;m} = {0; 1; 2}.ëÒÉÔÅÒÉÊ 1.3. ðÒÉ ÌÀÂÏÊ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÅ {k; l;m} ÉÎÄÅËÓÏ× {0; 1; 2}×ÅËÔÏÒÙ pr(vm; vk) É pr(vm; vl) ÎÅÎÕÌÅ×ÙÅ É ÒÁÚÎÏÎÁ�ÒÁ×ÌÅÎÙ, ÇÄÅpr(v; x) = x−

(v; x)(v; v) v (1.5){ �ÒÏÅË�ÉÑ ×ÅËÔÏÒÁ x ∈ R
2 ×ÄÏÌØ v ÎÁ �ÒÑÍÕÀ, �ÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÕÀ Ë ×ÅËÔÏÒÕ v.



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 1031.2. ðÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ×. éÚ ËÒÉÔÅÒÉÑ 1.2 ×ÙÔÅËÁÅÔÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ.ìÅÍÍÁ 1.1. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ×ÅËÔÏÒÙ v0 É v12 = v1 + v2 ÎÅËÏÌÌÉ-ÎÅÁÒÎÙ. �ÏÇÄÁ �ÒÉ ÜÔÏÍ ÕÓÌÏ×ÉÉ ÔÏÌØËÏ ÏÄÎÁ ÉÚ ÔÒÏÅË
{v0; v1; v12} ÉÌÉ {v0; v12; v2} (1.6)ÂÕÄÅÔ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÊ. �ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1.3. åÓÌÉ ÄÌÑ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÊ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ×

{v0; v1; v2} ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÁÑ ÔÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× {vs0; vs1; vs2} = {vm; vk; vl}�ÒÉ ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ �ÏÄÓÔÁÎÏ×ËÁÈs = ( 0 1 2m k l ) (1.7)ÉÎÄÅËÓÏ× {0; 1; 2} ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏ×ÉÀ ÌÅÍÍÙ 1.1, ÔÏ ÂÕÄÅÍ ÇÏ×Ï-ÒÉÔØ, ÞÔÏ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× {v0; v1; v2} ÎÅÒÙ×ÏÖÄÅÎÁ ÉÌÉÂÏÌÅÅ ËÒÁÔËÏ { Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2} ÎÅÒÙ×ÏÖÄÅÎÁ.ðÕÓÔØ {v0; v1; v2} { ÎÅÒÙ×ÏÖÄÅÎÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× É � = {k; l} ⊂�. úÁÄÁÄÉÍ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Å ÔÁËÉÈ ÔÒÏÅË ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ
{v0; v1; v2} �

−→ {v0; v1; v2}� = {v�0 ; v�1 ; v�2 } (1.8)�Ï ÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕ �ÒÁ×ÉÌÕ.áÌÇÏÒÉÔÍ 1.1. 1. éÓÈÏÄÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× �ÅÒÅÓÔÁ×ÌÑÅÔÓÑ
{vm; vk; vl} = {vs0; vs1; vs2} ÓÏÇÌÁÓÎÏ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÅ (1.7) É ÒÁÚÂÉ×ÁÅÔÓÑ ÎÁÄ×Á �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á

{vs0; vs1; vs2} = {vs0} ⊔ {vs1; vs2}:2. ÷ÅËÔÏÒÙ ÉÚ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÓËÌÁÄÙ×ÁÀÔÓÑ vs12 = vs1 + vs2 ÉÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÔÓÑ Ä×Å ÎÏ×ÙÅ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ×
{vs0; vs1; vs12}; {vs0; vs12; vs2}: (1.9)3. ÷ÙÂÉÒÁÅÍ ÉÚ (1.9) ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÕÀ ÔÒÏÊËÕ {v�0 ; v�1 ; v�2 }. ïÎÁ É ÂÕÄÅÔÏÂÒÁÚÏÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ (1.8).�ÁË Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÕÀ ÔÒÏÊËÕ {v�0 ; v�1 ; v�2 } = {v0; v1; v2}� ÎÁÚÏ×ÅÍ�-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ ÔÒÏÊËÉ ×ÅËÔÏÒÏ× {v0; v1; v2}.ðÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ (1.8) ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÆÏÒÍÕÌÁ ËÏÍÍÕÔÉÒÏ×ÁÎÉÑ

{v0; v1; v2}{k;l} = {v0; v1; v2}{l;k}: (1.10)



104 ÷. ç. öõòá÷ìå÷ðÏÜÔÏÍÕ ÄÌÑ ÎÅÒÙ×ÏÖÄÅÎÎÏÊ ÔÒÏÊËÉ {v0; v1; v2} ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ C23 = 3ÅÅ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ ÔÒÏÊËÉ {v0; v1; v2}�. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÔÒÏÊËÁ ×ÅË-ÔÏÒÏ× {v0; v1; v2} ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÁ, ÔÏ ÄÌÑ ÎÅÅ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÀÂÁÑ ÉÚ ÔÒÅÈ�-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ ÔÒÏÅË {v0; v1; v2}� .1.3. éÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏÓÔØ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÁÆÉÎÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ.îÅ�ÏÓÒÅÄÓÔ×ÅÎÎÏ ÉÚ ËÒÉÔÅÒÉÑ 1.1 ×ÙÔÅËÁÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ Ó×ÏÊÓÔ×Ï ÉÎ-×ÁÒÉÁÎÔÎÏÓÔÉ ÔÒÏÅË.åÓÌÉ {v0; v1; v2} { ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ×, ÔÏ ÉÈ ÏÂÒÁÚÙ
{Av0; Av1; Av2} ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÇÏ ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÎÏÇÏ ÁÆÆÉÎ-ÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑA : R

2 −→ R
2 ÔÁËÖÅ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÕÀ ÔÒÏÊ-ËÕ.äÁÎÎÏÅ Ó×ÏÊÓÔ×Ï �ÏÚ×ÏÌÑÅÔ, ÎÅ ÕÍÅÎØÛÁÑ ÏÂÝÎÏÓÔÉ, ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÔØÓÑÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÉÅÍ ÌÉÛØ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÈ ÔÒÏÅË {v0; v1; v2}, ËÏÇÄÁ ËÁËÉÅ-ÔÏÄ×Á ×ÙÂÒÁÎÎÙÅ ×ÅËÔÏÒÁ ÉÚ v0; v1; v2 ÒÁ×ÎÙ ÅÄÉÎÉÞÎÙÍ ×ÅËÔÏÒÁÍ e1 =(1; 0) É e2 = (0; 1).åÓÌÉ A { ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÎÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÔÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏËÏÍÍÕÔÁÔÉ×ÎÁÑ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ

{v0; v1; v2} �
−→ {v0; v1; v2}�

↓ A ↓ A
{Av0; Av1; Av2} �

−→ {Av0; Av1; Av2}�ëÒÁÔËÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ ÍÏÖÎÏ ÚÁ�ÉÓÁÔØ × ×ÉÄÅ ÆÏÒÍÕÌÙ ËÏÍÍÕÔÉÒÕÅÍÏÓÔÉA{v0; v1; v2}� = {Av0; Av1; Av2}� (1.11)�-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ Ó ÁÆÆÉÎÎÙÍÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑÍÉ A ∈ GL2(R).
§2. éÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÔÏÒÁ2.1. ðÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÅÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁ. ðÕÓÔØL = Z[l1; l2℄ (2.1){ �ÏÌÎÁÑ ÒÅÛÅÔËÁ × R

2 Ó ÂÁÚÉÓÏÍ l1; l2, Ô.Å. ×ÅËÔÏÒÙ l1; l2 ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁ-×ÉÓÉÍÙ ÎÁ �ÏÌÅÍ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ R, É �ÕÓÔØ T { ÎÅËÏÔÏÒÏÅ �ÏÄ-ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÉÚ R
2. âÕÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ T Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ ÔÏÒÁ

T
2L = R

2=L, ÅÓÌÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅT −→ T
2L : x 7→ xmodL



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 105{ ÂÉÅË�ÉÑ. òÁÚ×ÅÒÔËÁ T ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀÝÅÊÓÑ, ÅÓÌÉ ÚÁÄÁÎÏÅÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ T = T0 ⊔ T1 ⊔ T2 (2.2)É �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÅT S′

−→ T : S′(x) = x+ vol(x) (2.3)ÎÁ ×ÅËÔÏÒÙ v0; v1; v2, Ó×ÑÚÁÎÎÙÅ Ó ÂÁÚÉÓÏÍ ÒÅÛÅÔËÉ L ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÁÍÉlk = vk − v0 ÄÌÑ k = 1; 2: (2.4)÷ ÆÏÒÍÕÌÅ (2.3) ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÎÏ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ ol(x) = k ÄÌÑ �×ÅÔÁ ÔÏÞÅËx, �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁÝÉÈ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Õ Tk, ÇÄÅ k = 0; 1; 2.úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ �ÒÉ �ÅÒÅÈÏÄÅ (2.4) ÏÔ ×ÅËÔÏÒÏ× �ÅÒÅËÌÙÄÙ×ÁÎÉÑ v0,v1, v2 Ë ÂÁÚÉÚÕ l1, l2 ÒÅÛÅÔËÉ L ÎÁÒÕÛÁÅÔÓÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÑ, ËÏÇÄÁ ×ÙÄÅÌÑ-ÅÔÓÑ ×ÅËÔÏÒ v0. õÄÏÂÎÏ ÄÌÑ ÎÅÇÏ ××ÅÓÔÉ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÅ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅv0 = �′: (2.5)÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÉÚ ÒÁ×ÅÎÓÔ× (2.4) É (2.5) ×ÙÔÅËÁÀÔ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÑvk ≡ �′ mod LÄÌÑ ×ÓÅÈ k = 0; 1; 2. ðÏÜÔÏÍÕ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÅ (2.3) ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏ ÓÄ×É-ÇÕ ÔÏÒÁ S′ = S′�′ :T S′

−→ T : S′(x) ≡ x+ �′ mod L (2.6)ÎÁ ×ÅËÔÏÒ �′ modL.2.2. ðÒÉÍÅÒÙ: ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË É ÅÇÏ ÄÅÆÏÒÍÁ�ÉÉ. ï�ÒÅÄÅÌÉÍÄÌÑm = 0; 1; 2 �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÙ Tm, ÉÍÅÀÝÉÅ ÔÅ ÖÅ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÅ ÞÁÓÔÉT intm = T intk;l ;ÞÔÏ É �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÙ Tk;l ÉÚ (1.2), ÇÄÅ m { ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÊ Ë {k; l}ÉÎÄÅËÓ × {0; 1; 2}. óÔÏÒÏÎÙ É ×ÅÒÛÉÎÙ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× Tk;l ÒÁÓ�ÒÅ-ÄÅÌÉÍ ÍÅÖÄÕ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÍÉ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁÍÉ Tm, ÔÁË ÞÔÏÂÙ×Ù�ÏÌÎÑÌÉÓØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏ×ÉÑ:1) ËÁÖÄÏÍÕ Tm �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁÌÉ Ä×Å ÓÍÅÖÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ É ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑÉÈ ×ÅÒÛÉÎÁ;2) �ÏÌÕÞÁÀÝÅÅÓÑ �ÒÉ ÜÔÏÍ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ T = T0 ∪ T1 ∪ T2 Ñ×ÌÑÅÔÓÑÒÁÚÂÉÅÎÉÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á T .äÌÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÓÔÉ �ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ0 ∈ T0; v0 ∈ T1; v0 + v1 ∈ T2: (2.7)



106 ÷. ç. öõòá÷ìå÷÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏT = T (v) = T (v0; v1; v2) = T0 ⊔ T1 ⊔ T2 (2.8)ÂÕÄÅÔ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀÝÅÊÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ ÔÏÒÁ T
2L Ó ×ÅËÔÏÒÁÍÉ �ÅÒÅËÌÁ-ÄÙ×ÁÎÉÑ v0, v1, v2 × ÓÌÕÞÁÅ, ÅÓÌÉ ÄÁÎÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ ×ÅËÔÏÒÏ× v={v0; v1; v2}ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÁ.ðÒÉ×ÅÄÅÎÎÁÑ ËÏÎÓÔÒÕË�ÉÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÖÅÓÔËÏÊ. ðÁ-ÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× T0; T1; T2 ÄÏ�ÕÓËÁÀÔ ÍÁÌÙÅ ÄÅ-ÆÏÒÍÁ�ÉÉ, �ÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÉÚÍÅÎÅÎÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÏÓÔÁÅÔÓÑ �ÅÒÅËÌÁÄÙ-×ÁÀÝÅÊÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ ÔÏÒÁ Ó �ÒÅÖÎÉÍÉ ×ÅËÔÏÒÁÍÉ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÑ.2.3. ÷ÍÅÝÁÀÝÅÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï. ëÒÏÍÅ ÔÏÒÁ T

2L, ÎÁÍ �ÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑÅÝÅ ÏÄÉÎ ÔÏÒ T
2
L = R

2=L ÄÌÑ ÄÒÕÇÏÊ �ÏÌÎÏÊ ÒÅÛÅÔËÉ L ⊂ R
2. úÁÄÁÄÉÍÓÄ×ÉÇ S = S� ÔÏÒÁ T

2
L ÎÁ ×ÅËÔÏÒ � ∈ R

2, �ÏÌÁÇÁÑ
T
2
L

S
−→ T

2
L : x 7→ S(x) ≡ x+ �modL: (2.9)äÁÌÅÅ ÔÏÒÙ T

2
L ÂÕÄÕÔ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÔØÓÑ, ËÁË ×ÍÅÝÁÀÝÉÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×ÁÄÌÑ ×ÌÏÖÅÎÉÊ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÒÏ× T

2L Ó ÉÚÍÅÎÑÀÝÉÍÉÓÑ ÒÅÛÅÔËÁÍÉ L.÷ ËÁÞÅÓÔ×Å ÏÓÎÏ×ÎÏÊ ÒÅÛÅÔËÉ L ÞÁÝÅ ×ÓÅÇÏ ÂÕÄÅÔ ×ÙÂÉÒÁÔØÓÑ Ë×Á-ÄÒÁÔÎÁÑ ÒÅÛÅÔËÁ Z
2 = Z[e1; e2℄ Ó ÏÒÔÏÎÏÒÍÉÒÏ×ÁÎÎÙÍ ÂÁÚÉÓÏÍ e1 =(1; 0), e2 = (0; 1). ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ×ÅËÔÏÒ ÓÄ×ÉÇÁ ÉÚ (2.9) ÂÕÄÅÍ ÚÁ�ÉÓÙ-×ÁÔØ × ÏÂÙÞÎÏÍ ×ÉÄÅ � = (�1; �2).2.4. ÷ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÅÓÑ × ÔÏÒ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.1. ⊲ ðÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀÝÁÑÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ T ÉÚ (2.2) ×ËÌÁ-ÄÙ×ÁÅÔÓÑ T em,→ T

2
L (2.10)× ÔÏÒ T

2
L ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S = S�, ÅÓÌÉ ×Ù�ÏÌÎÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅÕÓÌÏ×ÉÑ.1. ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T ⊂ R

D Ñ×ÌÑÅÔÓÑ L-ÒÁÚÌÉÞÉÍÙÍ, Ô.Å. ÄÌÑ ÌÀÂÙÈÜÌÅÍÅÎÔÏ× x; y ÉÚ T , Ó×ÑÚÁÎÎÙÈ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ x ≡ ymodL, ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÈÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï x = y. úÎÁÞÉÔ, ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅT −→ T modL : x 7→ xmodL (2.11)ÅÓÔØ ÂÉÅË�ÉÑ; É �ÏÜÔÏÍÕ ÉÓ�ÏÌØÚÕÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (2.11) ÍÏÖÅÍ ÓÞÉÔÁÔØÒÁÚ×ÅÒÔËÕ T ×ÌÏÖÅÎÎÏÊ ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏT ⊂ T
2
L (2.12)× ÔÏÒ T

2
L.



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 1072. ÷ÅËÔÏÒÙ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÑ (2.3) ÉÍÅÀÔ ×ÉÄvk ≡ mk� modL (2.13)ÄÌÑ ×ÓÅÈ k = 0; 1; 2 Ó ÎÅËÏÔÏÒÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÍÉ mk = 1; 2; 3; : : :3. ðÕÓÔØ Orb′(Tk) = {Sj(Tk); j = 1; : : : ;mk − 1} (2.14)ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÏÒÂÉÔÕ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á Tk ⊂ T . ÷ ÓÉÌÕ ×ËÌÀÞÅÎÉÑ (2.12)ÂÕÄÅÍ �ÏÌÁÇÁÔØ Orb′k ⊆ T
2
L. �ÏÇÄÁ �Ï Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÏÒÂÉÔÙ (2.14) ÕÄÏ-×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏ×ÉÀ Orb′(Tk) ∩ T = ∅ (2.15)ÄÌÑ k = 0; 1; 2. ⊳þÔÏÂÙ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ÁÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ, ÎÁÍ �ÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ×ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÅ Ë (2.14) Ï�ÒÅÄÅÌÉÔØ ÅÝÅ �ÏÌÎÙÅ ÏÒÂÉÔÙOrb(Tk) = {Sj(Tk); j = 0; 1; : : : ; nk − 1}: (2.16)ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÂÕÄÅÍ �ÒÅÄ�ÏÌÁÇÁÔØ ×ÅËÔÏÒ ÓÄ×ÉÇÁ � ÉÚ (2.9) ÉÒÒÁ�ÉÏ-ÎÁÌØÎÙÍ, ËÏÇÄÁÞÉÓÌÁ 1; �1; �2 ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙ ÎÁÄ ËÏÌØ�ÏÍ Z: (2.17)úÄÅÓØ �1; �2 { ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ×ÅËÔÏÒÁ � × ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÂÁÚÉÓÅ �ÏÌÎÏÊ ÒÅ-ÛÅÔËÉ L.�ÅÏÒÅÍÁ 2.1. ðÕÓÔØ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ T ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ (2.10) × ÔÏÒ T

2
L,ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ T ÉÍÅÅÔ ×ÎÕÔÒÅÎÎÀÀ ÔÏÞËÕ, É �ÕÓÔØ ×ÅËÔÏÒ � ÓÄ×ÉÇÁS = S� ÉÚ (2.9) ÂÕÄÅÔ ÉÒÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÙÍ (2.17). �ÏÇÄÁ ×Ù�ÏÌÎÑÀÔÓÑÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ.1. íÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÚ �ÏÌÎÙÈ ÏÒÂÉÔ Orb(Tk) ÎÅ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ, Ô.Å.Sj1(Tk1) ∩ Sj2(Tk2) 6= ∅ (2.18)ÔÏÌØËÏ �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ j1 = j2 É k1 = k2.2. éÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÔÏÒÁ T

2
L:

T = T0 ⊔ T1 ⊔ T2; (2.19)ÇÄÅ
Tk = Tk ⊔ S1(Tk) ⊔ : : : ⊔ Smk−1(Tk){ ÏÒÂÉÔÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ, ÓÏÓÔÁ×ÌÅÎÎÏÅ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×, ×ÈÏÄÑÝÉÈ × ÏÒÂÉ-ÔÕ Orb(Tk) ÉÚ (2.16).



108 ÷. ç. öõòá÷ìå÷äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÕÓÔØ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (2.18), �ÒÉ ÜÔÏÍÍÏÖÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ j1 > j2. �ÏÇÄÁ ÉÚ (2.18) ÓÌÅÄÕÅÔSj1−j2(Tk1) ∩ S0(Tk2) = Sj1−j2(Tk1) ∩ Tk2 6= ∅É, ÚÎÁÞÉÔ, Sj(Tk1) ∩ T 6= ∅; (2.20)ÇÄÅ j = j1 − j2. ðÏ ÕÓÌÏ×ÉÀ ÉÍÅÅÍ 0 6 j 6 j1 6 mk1 − 1. ïÔÓÀÄÁ, ÉÚÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ 1.1 É ÕÓÌÏ×ÉÑ (2.15) �ÏÌÕÞÁÅÍ j = 0, Ô.Å. j1 = j2. óÌÅÄÏ-×ÁÔÅÌØÎÏ, ÉÚ Ó×ÏÊÓÔ×Á (2.20) ÂÕÄÅÔ ×ÙÔÅËÁÔØ Tk1 ∩ Tk2 6= ∅, �ÏÜÔÏÍÕk1 = k2 É, ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ, �ÅÒ×ÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ (2.18) ÄÏËÁÚÁÎÏ. �þÔÏÂÙ ÄÏËÁÚÁÔØ ×ÔÏÒÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 2.1, ÎÁÍ �ÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑìÅÍÍÁ 2.1. íÎÏÖÅÓÔ×Ï T , Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÅ × (2.19), ÚÁÍËÎÕÔÏS : T −→ T (2.21)ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S = S�.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÌÅÍÍÙ. ÷ÙÂÅÒÅÍ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Sj(Tk) ÉÚ ÏÒ-ÂÉÔÙ Orb(Tk) ÓÏ ÓÔÅ�ÅÎØÀ 0 6 j < mk−1. �ÏÇÄÁ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ×ËÌÀÞÅ-ÎÉÅ S(Sj(Tk)) = Sj+1(Tk) ⊂ Orb(Tk); (2.22)ÔÁË ËÁË j 6 mk − 1.åÓÌÉ ÖÅ ×ÙÂÒÁÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Smk−1(Tk) ÉÚ Orb(Tk), ÔÏ ÉÍÅÅÍS(Smk−1(Tk)) = Smk(Tk) ≡ Tk +mk� mod L ≡ Tk + vk mod L:(2.23)ðÏÓËÏÌØËÕ �Ï Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ (2.3) ÍÏÖÅÍ ÚÁ�ÉÓÁÔØ Tk + vk ⊂ T , ÔÏ ÏÔ-ÓÀÄÁ É (2.23) ÓÌÅÄÕÅÔ S(Smk−1(Tk)) ⊂ T mod L: (2.24)éÚ ×ËÌÀÞÅÎÉÊ (2.22) É (2.24) �ÏÌÕÞÁÅÍ ÚÁÍËÎÕÔÏÓÔØ (2.21) ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ
T . ìÅÍÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ. �äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ×ÔÏÒÏÇÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ ÔÅÏÒÅÍÙ. 2.1. ðÏ ÕÓÌÏ-×ÉÀ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T ÉÍÅÅÔ ×ÎÕÔÒÅÎÎÀÀ ÔÏÞËÕ x∗ ∈ T . üÔÏ ÚÎÁÞÉÔ ÓÕ-ÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÛÁÒ B"(x∗) ⊂ T Ó �ÅÎÔÒÏÍ × ÔÏÞËÅ x∗ ÒÁÄÉÕÓÁ " > 0. ðÏÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ 1.1 ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T ⊂ R

2 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ L-ÒÁÚÌÉÞÉÍÙÍ, ÚÎÁÞÉÔ,É ÅÇÏ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï B"(x∗) ÔÁËÖÅ ÂÕÄÅÔ L-ÒÁÚÌÉÞÉÍÏ. ðÏÜÔÏÍÕ ÍÏÖÅÍÓÞÉÔÁÔØ ÛÁÒ B"(x∗) ×ÌÏÖÅÎÎÙÍ × ÔÏÒ T
2
L.



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 109ðÕÓÔØ x { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÔÏÒÅ T
2
L. ðÏ ÕÓÌÏ×ÉÀ ÔÅÏÒÅÍÙÓÄ×ÉÇ ÔÏÒÁ S = S� Ï�ÒÅÄÅÌÅÎ ÄÌÑ ÉÒÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÏÇÏ ×ÅËÔÏÒÁ �. ðÏ ÔÅÏ-ÒÅÍÅ ÷ÅÊÌÑ [9℄ ÏÒÂÉÔÁ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ �ÏÄ ÄÅÊÓÔ×ÉÅÍ ÓÄ×ÉÇÁ S Ó ÉÒÒÁ�ÉÏ-ÎÁÌØÎÙÍ ×ÅËÔÏÒÏÍ (2.17) ×ÓÀÄÕ �ÌÏÔÎÁ ÎÁ ÔÏÒÅ T

2
L. ðÏÜÔÏÍÕ ÎÁÊÄÅÔÓÑÔÁËÏÅ j = 0; 1; 2; : : :, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÏÂÒÁÚ S−j(x) ÔÏÞËÉ x ∈ T

2
L �Ï�ÁÄÅÔ× ÛÁÒ B"(x∗).éÔÁË, ÍÙ ÉÍÅÅÍ ÔÏÞËÕ x0, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÕÀ ÕÓÌÏ×ÉÀ x0 = S−j(x) ∈B"(x∗) É, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, × ÓÉÌÕ ×ËÌÀÞÅÎÉÊ B"(x∗) ⊂ T ⊂ T ÔÏÞËÁ x0ÂÕÄÅÔ �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔØ x0 = S−j(x) ∈ T (2.25)ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ (2.19). îÏ �Ï ÌÅÍÍÅ 1.1 ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ T ÚÁÍËÎÕÔÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØ-ÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S ÔÏÒÁ T

2
L. �ÏÇÄÁ ××ÉÄÕ ×ËÌÀÞÅÎÉÑ (2.25) ÔÏÞËÁ Sj(x0) = xÔÁËÖÅ ÂÕÄÅÔ �ÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔØ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ T . ðÏÓËÏÌØËÕ ÔÏÞËÁ x ÂÙÌÁ�ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ, ÔÏ ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ ×ÔÏÒÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 2.1 ÄÏËÁ-ÚÁÎÏ. �2.5. éÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ É ÑÄÒÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ. éÚ ÔÅÏ-ÒÅÍÙ 2.1 ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÓÄ×ÉÇ ÔÏÒÁ S′ : T −→ T ÉÚ (2.6) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÉÎÄÕ-�ÉÒÏ×ÁÎÎÙÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ ÉÌÉ ÉÎÁÞÅ { ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÏÚ-×ÒÁÝÅÎÉÑ, ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ ðÕÁÎËÁÒÅ { ÄÌÑ ÓÄ×ÉÇÁ ÔÏÒÁ S : T

2
L −→ T

2
LÉÚ (2.9), ÞÔÏ ÓÉÍ×ÏÌÉÞÅÓËÉ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ × ×ÉÄÅ ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÁS′ = S|T : (2.26)ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏT = T (v); T = T (v) = T0 ⊔ T1 ⊔ T2 (2.27)ÒÁÚ×ÅÒÔËÕ T ÉÚ (2.2) É ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÔÏÒÁ T

2
L, �ÏÒÏÖÄÁÅ-ÍÏÅ ×ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÅÊÓÑ × ÔÏÒ T em,→ T

2
L ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ T .íÎÏÖÅÓÔ×Ï T �Ï ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ ËÏ ×ÓÅÍÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ ÔÏÒÁ T ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ[2, 3℄ ÑÄÒÏÍ (karyon) ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ T . þÔÏÂÙ ÕËÁÚÙ×ÁÔØ ÎÁ ÔÁËÕÀ Ó×ÑÚØÍÅÖÄÕ T É T ÂÕÄÅÍ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÔØ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑT = Kr = Kr(T ): (2.28)ñÄÒÏ (2.28) ÈÁÒÁËÔÅÒÉÚÕÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ:Kr { ÜÔÏ ÔÁËÏÅ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Kr ⊂ T

2, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ�ÅÒ×ÏÇÏ ×ÏÚ×ÒÁÝÅÎÉÑ S′ = S|Kr (2.29)



110 ÷. ç. öõòá÷ìå÷ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÏÅ ÓÄ×ÉÇÏÍ ÔÏÒÁ S = S� ÉÚ (2.9), ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏ �ÅÒÅËÌÁ-ÄÙ×ÁÎÉÀ ÔÒÅÈ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× ÉÚ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑKr = Kr0 ⊔Kr1 ⊔Kr2: (2.30)÷ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÉ ÑÄÒÁ Kr ×ÁÖÎÏ, ÞÔÏ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÒÁÚÂÉÅ-ÎÉÉ (2.30) ÎÁ ÅÄÉÎÉ�Õ ÂÏÌØÛÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ×ÍÅÝÁÀÝÅÇÏ ÅÇÏ ÔÏÒÁ T
2.ïÔÓÀÄÁ, × ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ Kr Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ ÎÅËÏÔÏÒÏ-ÇÏ ÔÏÒÁ T

2L, Á ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (2.29) ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ÓÄ×ÉÇÕÜÔÏÇÏ ÔÏÒÁ.2.6. ëÒÉÔÅÒÉÊ ×ÌÏÖÉÍÏÓÔÉ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÏÊ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁ.�ÅÏÒÅÍÁ 2.2. òÁÚ×ÅÒÔËÁ T = T (v) ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ (2.10) × ÔÏÒ T em,→
T
2
L ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÏÄÎÏ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈÄ×ÕÈ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÙÈ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÊ:1) Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÅ × (2.27) ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T = T (v) = T0 ⊔ T1 ⊔ T2 Ñ×ÌÑ-ÅÔÓÑ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅÍ ÔÏÒÁ T

2
L;2) ×ÎÕÔÒÅÎÎÑÑ ÞÁÓÔØ T int ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T ⊂ T

2
L ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÉ ÏÄÎÏÊÉÚ ÔÏÞÅË xj ÏÒÂÉÔÙOrb′(0;m) = {xj = Sj(0); j = 1; 2; : : : ;m− 1}; (2.31)ÇÄÅ m = m0 +m1 +m2: (2.32)äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÅÒ×ÁÑ ÞÁÓÔØ ÔÅÏÒÅÍÙ ×ÙÔÅËÁÅÔ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 2.1.äÏËÁÖÅÍ ×ÔÏÒÕÀ ÞÁÓÔØ ÔÅÏÒÅÍÙ. óÎÁÞÁÌÁ �ÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÉÚ ×ÌÏÖÅ-ÎÉÑ T em,→ T

2
L ÓÌÅÄÕÅÔ T ∩Orb′(0;m) = ∅. ÷ÓÅ ÔÏÞËÉ ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m)Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× ÉÚ ÏÒÂÉÔÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ

Tk = Tk ⊔ S1(Tk) ⊔ : : : ⊔ Smk−1(Tk);ÓÏÓÔÁ×ÌÅÎÎÏÇÏ ÉÚ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ×, ×ÈÏÄÑÝÉÈ × ÏÒÂÉÔÕ Orb′(Tk). ïÔ-ÓÀÄÁ É ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ (2.27) ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÔÏÒÁ T = T0 ⊔T1 ⊔T2 ×Ù×ÏÄÉÍT ∩Orb′(0;m) = ∅.íÅÔÏÄÏÍ ÏÔ �ÒÏÔÉ×ÎÏÇÏ ÄÏËÁÖÅÍ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ. ðÕÓÔØËÁËÏÊ-ÔÏ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ T jk = Sj(Tk) Ó ÉÎÄÅËÓÏÍ 0 < j < nk ÉÚ ÒÁÚÂÉ-ÅÎÉÑ Tk �ÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ T jk ∩ T 6= ∅ Ó ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ (ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÏÍ) T .ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ T jk ∩ T ÓÏÄÅÒÖÉÔ ×ÎÕÔÒÅÎÎÀÀ ÔÏÞËÕÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T . �ÏÇÄÁ ÏÄÎÁ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T jk ÔÁËÖÅ �Ï�Á-ÄÁÅÔ × T int. îÏ × ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÍÙ �ÒÉÈÏÄÉÍ Ë �ÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÀ, �ÏÓËÏÌØËÕ



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 111�ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ 0 < j < mk ÕËÁÚÁÎÎÁÑ ×ÅÒÛÉÎÁ ÂÕÄÅÔ ÓÏÄÅÒÖÁÔØÓÑ × ÏÒ-ÂÉÔÅ Orb′(0;m).îÁËÏÎÅ�, ÏÓÔÁÌÏÓØ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁT jk ∩ T ⊂ �T : (2.33)úÄÅÓØ ÞÅÒÅÚ T jk É T ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÌÉ ÚÁÍÙËÁÎÉÑ T jk É T , Á �T { ÏÂß-ÅÄÉÎÅÎÉÅ ÓÔÏÒÏÎ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ T . ïÄÎÁËÏ, ÎÅ ÔÒÕÄÎÏ ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏÓÏÇÌÁÓÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ (2.27) ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T = T0⊔T1⊔T2 �ÒÉ �ÒÉËÌÁÄÙ-×ÁÎÉÉ Ë ÎÅÊ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× T jk = Sj(Tk) �ÏÓÌÅÄÎÉÅ ÎÅ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑÓ ×Ù�ÕËÌÙÍ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÏÍ T . óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ×ËÌÀÞÅÎÉÅ (2.33) ÎÅÍÏÖÅÔ ÉÍÅÔØ ÍÅÓÔÏ. �

§3. ðÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÔÏÒÁ3.1. ðÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ ×ËÌÁÄÙ×ÁÀÝÉÈÓÑ ÔÒÏÅË ×ÅËÔÏÒÏ×. ïÓÎÏ×-ÎÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 3.1. ðÕÓÔØ v = {v0; v1; v2} { Ú×ÅÚÄÁ É T = T (v) { ÏÔ×Å-ÞÁÀÝÁÑ ÅÊ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ (2.27) ÔÏÒÁ T
2L Ó ×ÅËÔÏÒÁÍÉ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÑ v0,v1, v2. åÓÌÉ ÄÁÎÎÁÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ T ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ T em,→ T

2
L × ÔÏÒ T

2
L ÏÔÎÏ-ÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÄ×ÉÇÁ S = S�, ÔÏ × ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÂÕÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ,ÞÔÏ ÔÁËÁÑ Ú×ÅÚÄÁ v ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑv em,→ T

2
L (3.1)× ÔÏÒ T

2
L ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S.�ÅÏÒÅÍÁ 3.1. ðÕÓÔØ Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2} ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ (3.1) × ÔÏÒ

T
2
L ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S = S�. �ÏÇÄÁ ÅÅ ÌÀÂÁÑ �-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ v� =

{v�0 ; v�1 ; v�2 } ÄÌÑ � ∈ � ÔÁËÖÅ ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑv� em,→ T
2
L (3.2)× ÔÏÔ ÖÅ ÔÏÒ T

2
L ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ×ÙÔÅËÁÅÔ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 3.2 ÞÁÓÔÎÏÇÏ ×ÉÄÁ, ËÏÔÏÒÁÑÂÕÄÅÔ �ÒÉ×ÅÄÅÎÁ ÎÉÖÅ.þÔÏÂÙ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ÁÔØ ÕËÁÚÁÎÎÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ, ÎÁÍ �ÏÔÒÕÂÕÀÔÓÑ ÎÅ-ÓËÏÌØËÏ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÈ ÒÁÚßÑÓÎÅÎÉÊ.



112 ÷. ç. öõòá÷ìå÷3.2. éÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏÓÔØ ×ÌÏÖÅÎÉÊ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÙÈ ÔÒÏÅË ×ÅËÔÏ-ÒÏ×. ï�ÅÒÁ�ÉÑ ×ÌÏÖÅÎÉÑ (3.1) Ú×ÅÚÄ v ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÁv em,→ T
2
L

↓ A ↓ AAv em,→ T
2AL

(3.3)ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÎÙÈ ÁÆÆÉÎÎÙÈ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ A∈GL2(R).÷ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ (3.3) ÎÉÖÎÅÅ ×ÌÏÖÅÎÉÅ Ú×ÅÚÄÙ Av = {Av0; Av1; Av2} ÒÁÓ-ÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÔÓÑ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁSA� : T
2AL −→ T

2ALÔÏÒÁ T
2AL = R

2=AL, Ô.Å. ×ÅËÔÏÒ ÓÄ×ÉÇÁ � É ÒÅÛÅÔËÁ ÔÏÒÁ L �ÒÅÏÂÒÁ-ÚÕÀÔÓÑ ÔÅÍ ÖÅ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅÍ A.3.3. ðÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÅ Ú×ÅÚÄÙ. óÏÇÌÁÓÎÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ (3.3) ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÎÅ-×ÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ Ú×ÅÚÄÙ v = {v0; v1; v2} É ÌÀÂÏÇÏ ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅ-ÎÉÑ A ∈ GL2(R) Ú×ÅÚÄÁ Av = {Av0; Av1; Av2} ÓÎÏ×Á ÂÕÄÅÔ ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎ-ÎÏÊ É ÄÌÑ ÎÅÅ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ {1; 2}-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ
{Av0; Av1; Av2}{1;2} = {(Av0)′; (Av1)′; (Av2)′}: (3.4)äÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏ �ÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ (3.4) ÉÍÅÅÔ ×ÅË-ÔÏÒÙ (Av0)′ = Av0; (Av1)′ = Av1; (Av2)′ = Av1 +Av2:ðÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ Ú×ÅÚÄÙ ×ÅËÔÏÒÙ v0, v2 ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙ. ðÏÜÔÏÍÕÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ A ∈ GL2(R) Ó ÕÓÌÏ×ÉÅÍAv2 = e1; Av0 = e2:þÔÏÂÙ ÎÅ ÕÓÌÏÖÎÑÔØ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ, ÍÏÖÅÍ Ó ÓÁÍÏÇÏ ÎÁÞÁÌÁ ÓÞÉÔÁÔØÉÓÈÏÄÎÕÀ Ú×ÅÚÄÕ v = {v0; v1; v2}, ÓÏÄÅÒÖÁÝÕÀ ÅÄÉÎÉÞÎÙÅ ×ÅËÔÏÒÙv2 = e1; v0 = e2: (3.5)ðÕÓÔØ ÔÅ�ÅÒØ v = {v0; v1; v2} { ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ Ú×ÅÚÄÁ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑ-ÀÝÁÑ ÕÓÌÏ×ÉÀ (3.5), É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ÅÅ {1; 2}-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ

{v0; v1; v2}{1;2} = {v′0; v′1; v′2} (3.6)ÉÍÅÅÔ ×ÅËÔÏÒÙ v′0 = v0; v′1 = v1; v′2 = v1 + v2: (3.7)



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 113úÄÅÓØ ÇÌÁ×ÎÏÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÎÁ ×ÅËÔÏÒ v′2 = v1 + v2. ðÅÒÅÓÔÁ×ÌÑÑ ÍÅ-ÓÔÁÍÉ ×ÅËÔÏÒÙ v1 É v2 × ÔÒÏÊËÅ {v0; v1; v2}, Ô.Å. ÓÎÏ×Á ÄÅÊÓÔ×ÕÀ ÎÁ ÎÅÅÁÆÆÉÎÎÙÍ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅÍ Ó �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉ�ÅÊA = 



1 0 00 0 10 1 0 

 (3.8)×ÓÅÇÄÁ ÍÏÖÎÏ ÄÏÂÉÔÓÑ ×Ù�ÏÌÎÅÎÉÑ ÕÓÌÏ×ÉÑ (3.7). âÏÌÅÅ ÔÏÇÏ, Ó �Ï-ÍÏÝØÀ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏÞÎÙÈ ÍÁÔÒÉ� A ∈ GL2(R) ×ÉÄÁ (3.8) ÌÀÂÕÀ �-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÕÀ Ú×ÅÚÄÕ v� , ÇÄÅ � ∈ �, ÍÏÖÎÏ Ó×ÅÓÔÉ Ë ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÉÀ
{1; 2}-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ (3.6).õÞÉÔÙ×ÁÑ, ÞÔÏ Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2} ÎÅ×ÙÒÏÖÄÅÎÁ, ÕÓÌÏ×ÉÅ (3.7)ÂÕÄÅÔ ÏÚÎÁÞÁÔØ, ÞÔÏ ÏÓÔÁ×ÛÉÊÓÑ ×ÅËÔÏÒ v1 ∈ R

2 ÉÍÅÅÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙv1 = (x; y); ÇÄÅ −1 < x < 0; −∞ < y < 0 (3.9)× ÂÁÚÉÓÅ e1, e2.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 3.2. ú×ÅÚÄÕ v = {v0; v1; v2}, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÕÀ ÕÓÌÏ×É-ÑÍ (3.5) É (3.9), ÎÁÚÏ×ÅÍ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÊ.ïÂÒÁÔÎÏ, ÅÓÌÉ v = {v0; v1; v2} { �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÁÑ Ú×ÅÚÄÁ (3.5) É (3.9), ÔÏÏÎÁ ÏÂÌÁÄÁÅÔ Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉ:1) {v0; v1; v2} { ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÁÑ ÔÒÏÊËÁ;2) ÅÅ {1; 2}-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ É ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ
{v0; v1; v2}{1;2} = {v′0; v′1; v′2} = {v0; v1; v1 + v2}: (3.10)éÔÁË, ÉÚ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏÓÔÉ (3.3) Ó×ÏÊÓÔÁ ×ÌÏÖÉÍÏÓÔÉ v em,→

T
2
L ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÊ ÒÁÎÅÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 3.1ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÌÉÛØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÅÅ ÞÁÓÔÎÙÊ ÓÌÕÞÁÊ.�ÅÏÒÅÍÁ 3.2. ðÕÓÔØ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÁÑ (3.5), (3.9) Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2}×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ v em,→ T

2 × ÔÏÒ T
2 = R

2=Z2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S =S�. �ÏÇÄÁ ÅÅ {1; 2}-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ, ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ
{v0; v1; v2}{1;2} = {v′0; v′1; v′2} = {v0; v1; v1 + v2} (3.11)É ÔÁËÖÅ ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ

{v0; v1; v2}{1;2} em,→ T
2 (3.12)× ÔÏÒ T

2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÏÓÎÏ×Ù×ÁÅÔÓÑ ÎÁ ÔÏÞÎÏÍ Ï�ÉÓÁÎÉÉ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑÔÏÞÅÞÎÙÈ ÏÒÂÉÔ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ T ÔÏÒÁ T
2.



114 ÷. ç. öõòá÷ìå÷
§4. óÔÒÕËÔÕÒÁ ÔÏÞÅÞÎÙÈ ÏÒÂÉÔ4.1. óÔÒÕËÔÕÒÁ ÔÏÞÅÞÎÏÊ ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m′). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÅÒÅ-ËÌÁÄÙ×ÁÎÉÅ S′ : T −→ T ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁ T , Ñ×ÌÑÀÝÅÅÓÑ ÉÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎ-ÎÙÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ S′ = S|T ÄÌÑ ÓÄ×ÉÇÁ ÔÏÒÁ S : T

2 −→ T
2 ÉÚ (2.9).ðÏÄÅÊÓÔ×ÕÅÍ ÔÒÏÅËÒÁÔÎÙÍ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÎÉÅÍ S′ ÎÁ ÔÏÞËÕ x0 = 0 ÉÚT int. ðÏÌÕÞÉÍ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ ×ÎÕÔÒÅÎÎÀÀ ÔÏÞËÕS′3(0) = xm (4.1)ÉÚ T , ÇÄÅ ÉÎÄÅËÓm ÂÙÌ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎ × (2.32). ïÎÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÅÒ×ÏÊ ÔÏÞËÏÊÉÚ ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m;m′) = Orb′(0;m′) \Orb′(0;m)= {xj = Sj(0); m 6 j 6 m′ − 1}; (4.2)ÇÄÅ m′ = m′0 +m′1 +m′2 = m0 + 2m1 +m2 =m+m1 (4.3)ÄÌÑ m = m0 +m1 +m2.úÁ�ÉÛÅÍ ×ÔÏÒÕÀ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÕ ×ÅËÔÏÒÁ v1 ÉÚ (3.9) × ×ÉÄÅy = −a− y′; (4.4)ÇÄÅ a = 0; 1; 2; : : : É 0 < y′ < 1. �ÏÇÄÁ ÏÒÂÉÔÕ Orb′(0;m;m′) ÍÏÖÎÏÒÁÚÌÏÖÉÔØ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ:T0 ∋ xm S

−→ xm+1; : : : ; xm+m0−1 ∈ T j0
↓ S′T0 ∋ xm+m0 S

−→ xm+m0+1; : : : ; xm+2m0−1 ∈ T j0
↓ S′

· · · · · ·
↓ S′T0 ∋ xm+(a−1)m0 S

−→ xm+(a−1)m0+1; : : : ; xm+am0−1 ∈ T j0
↓ S′T1 ∋ xm+am0 S

−→ xm+am0+1; : : : ; xm+am0+i′−1 ∈ T j1 (4.5)
ÇÄÅ i′ = 0; 1; 2; : : : { ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÅÅ ÕÓÌÏ×ÉÀ m+am0 + i′ 6 m′, Ô.Å. ÓÏÇÌÁÓÎÏ (4.3) { ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Õam0 + i′ 6 m1: (4.6)÷ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ (4.5) ÜÌÅÍÅÎÔÙ x∗ ÓÔÒÏËÉ Ó ÎÏÍÅÒÏÍ b = 0; 1; : : : ; a �ÒÉ-ÎÁÄÌÅÖÁÔ xm+bm0+j ∈ T jk (4.7)



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 115{ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÅÍÕ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÕ T jk = Sj(Tk) Ó ÎÏÍÅÒÏÍ k = 0; 1,ÕËÁÚÁÎÎÙÍ × ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ × ÌÅ×ÏÍ ÓÔÏÌÂ�Å.óÌÅÄÕÀÝÉÊ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ Ï�ÉÓÙ×ÁÅÔ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÔÏÞÅÞÎÏÊ ÏÒÂÉÔÙOrb′(0;m′).ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 4.1. 1. äÌÑ ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m′) Ó ÎÏÍÅÒÏÍ m′ ÉÚ (4.3),Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ × (2.31), ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅOrb′(0;m′) = Orb′(0;m) ⊔Orb′T (0;m′) ⊔Orb′new(0;m;m′): (4.8)úÄÅÓØ Orb′T (0;m′) = Orb′(0;m;m′) ∩ T ⊂ T;ÇÄÅ Orb′(0;m;m′) { ÏÒÂÉÔÁ (4.2), ÉOrb′new(0;m;m′) = Orb′(0;m′) \ (Orb′(0;m) ⊔Orb′T (0;m′))= Orb′(0;m;m′) \Orb′T (0;m′):2. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ VT ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ×ÅÒÛÉÎ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ×T jk = Sj(Tk) ÄÌÑ k = 0; 1; 2, ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÓÔÏÉÔ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ T =
T (v0; v1; v2), Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÅ × (2.27). �ÏÇÄÁ ÄÌÑ ÎÁÞÁÌØÎÏÊ ÏÒÂÉÔÙOrb′(0;m) ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏOrb′(0;m) = VT \ {x0}; (4.9)ÇÄÅ x0 = 0.3. óÒÅÄÎÅÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Orb′T (0;m′) ÉÚ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ (4.8) ÓÏÓÔÏÉÔOrb′T (0;m′) = {xm; xm+m0 ; : : : ; xm+am0} (4.10)ÉÚ ×ÓÅÈ ÔÏÞÅË, ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÎÙÈ × ÌÅ×ÏÊ ÞÁÓÔÉ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ (4.5), Á �Ï-ÓÌÅÄÎÅÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Orb′new(0;m;m′) ÉÚ (4.8) ÓÏ×�ÁÄÁÅÔOrb′new(0;m;m′)= {xm+1; : : : ; xm+m0−1; : : : ; xm+am0+1; : : : ; xm+am0+i′−1}(4.11)Ó ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÍ ×ÓÅÈ ÔÏÞÅË ÉÚ �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔÉ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ (4.5).äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. 1. éÓÈÏÄÑ ÉÚ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ (4.2) ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m;m′),×ÉÄÉÍ, ÞÔÏ (4.8) ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÀOrb′(0;m;m′) = Orb′T (0;m′) ⊔Orb′new(0;m;m′); (4.12)×ÙÔÅËÁÀÝÅÍÕ ÉÚ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ (4.5).2. éÚ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ (2.27) ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ T = T (v0; v1; v2) ÓÌÅÄÕÅÔVT ⊂ Orb′(0;m) ⊔ {x0}: (4.13)



116 ÷. ç. öõòá÷ìå÷÷Ó�ÏÍÉÎÁÑ ÓÏÇÌÁÛÅÎÉÅ (2.7), �ÒÏÓÌÅÄÉÍ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÎÕÌÅ×ÏÊ ×ÅÒÛÉÎÙx0 ∈ V0 �ÏÄ ÄÅÊÓÔ×ÉÅÍ ÓÄ×ÉÇÁ S. éÍÅÅÍV0 ∋ x0 S
−→ x1 → : : : → xm0−1 ∈ V j0V1 ∋ xm0 S
−→ xm0+1 → : : : → xm0+m1−1 ∈ V j1V2 ∋ xm0+m1 S
−→ xm0+m1+1 → : : : → xm0+m1+m2−1 ∈ V j2 ;(4.14)ÇÄÅ ÄÌÑ ×ÅÒÛÉÎ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× Tk ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÌÉ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ Vk =VTk , V jk = Sj(Vk). éÚ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ (4.14) ÓÌÅÄÕÅÔ ×ËÌÀÞÅÎÉÅOrb′(0;m) ⊔ {x0} ⊂ VT ;ÉÚ ËÏÔÏÒÏÇÏ É (4.13) ×Ù×ÏÄÉÍ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (4.9).3. òÁ×ÅÎÓÔ×Á (4.10) É (4.11) ÎÅ�ÏÓÒÅÄÓÔ×ÅÎÎÏ ×ÙÔÅËÁÀÔ ÉÚ ÄÉÁÇÒÁÍ-ÍÙ (4.5). �4.2. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 3.2. ðÏ ËÒÉÔÅÒÉÀ 2) ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 2.2ÄÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÔÅÏÒÅÍÙ 3.1 ÎÕÖÎÏ �ÒÏ×ÅÒÉÔØ, ÞÔÏT ′int ∩Orb′(0;m′) = ∅; (4.15)Á ÄÌÑ ÜÔÏÇÏ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ �ÒÏ×ÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ T ′ ÎÅ �ÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑÎÉ Ó ÏÄÎÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÍ ÉÚ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ (4.8) ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m′).ó ÜÔÏÊ �ÅÌØÀ ÒÁÚÌÏÖÉÍ T ′ = T ′new ⊔ T ′old (4.16)�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÕÀ ÒÁÚ×ÅÒÔËÕ T ′ ÎÁ ÞÁÓÔÉT ′old = T ′ ∩ T (4.17)É T ′intnew = T ′int0;− : (4.18)úÄÅÓØ × (4.18) ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï T ′intnew Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÎÉÖÎÅÊ �ÏÌÏ×ÉÎÏÊ T ′int0;− �ÁÒÁÌ-ÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T ′0.1. �ÏÞËÉ ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m). ÷ ÓÉÌÕ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (4.17) É ×ËÌÀÞÅÎÉÑT ′old = T ′ ⊂ T ÉÍÅÅÍ Orb′(0;m) ∩ T ′intold = ∅; (4.19)Á �Ï ÓÔÒÏÅÎÉÀ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁ T , Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ T ′ É ÒÁ-×ÅÎÓÔ×Õ (4.9) ×ÉÄÉÍ, ÞÔÏOrb′(0;m) ∩ T ′intnew = (VT \ {x0}) ∩ T ′intnew = ∅:



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 117äÉÁÇÏÎÁÌØ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T ′0, �ÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ×ÅÒÛÉÎÙ xm1 Éxm1+m2 , ËÒÏÍÅ ÜÔÉÈ ×ÅÒÛÉÎ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÄÒÕÇÉÈ ÔÏÞÅË ÉÚ Orb′(0;m).ïÔÓÀÄÁ, (4.18) É (4.19) ÚÁËÌÀÞÁÅÍOrb′(0;m) ∩ T ′int = ∅: (4.20)2. �ÏÞËÉ ÏÒÂÉÔÙ Orb′T (0;m′). éÚ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (4.10) �ÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ 4.1ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ Orb′T (0;m′) ∩ T ′int = ∅: (4.21)óÒÅÄÉ ×ÓÅÈ ÔÏÞÅË ÉÚ ÏÒÂÉÔÙ Orb′T (0;m′) ÌÉÛØ �ÅÒ×ÁÑ ÔÏÞËÁ xm ∈Orb′T (0;m′) ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ × ÒÁÚ×ÅÒÔËÅ T ′, ÔÁË ËÁË ÏÎÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÅÒÛÉ-ÎÏÊ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T ′1 ⊂ T ′.3. �ÏÞËÉ ÏÒÂÉÔÙ Orb′new(0;m;m′). óÏÇÌÁÓÎÏ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 4.1 ÔÏÞ-ËÉ x∗ ÏÒÂÉÔÙ Orb′new(0;m;m′) ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ × �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁÈ T jk =Sj(Tk) Ó ÎÏÍÅÒÁÍÉ k = 0; 1. ðÏÜÔÏÍÕ ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÔÏÞËÁ x∗ ÍÏÖÅÔ �Ï-�ÁÓÔØ × ÒÁÚ×ÅÔËÕ T ′, ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÊ ÅÅ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ T j0ÉÌÉ Ë×ÁÄÒÁÔ T j1 �ÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ Ó T ′.ðÏÓËÏÌØËÕ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÔÏÒÁ T = T (v0; v1; v2) = T0⊔T1⊔T2É ÎÁÓ × ÄÁÎÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÉÎÔÅÒÅÓÕÅÔ ÌÉÛØ ÎÉÖÎÑÑ �ÏÌÏ×ÉÎÁ T ′intnew = T ′int0;−�ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T ′0 ⊂ T ′, ÔÏ ÏÂÒÁÚÕÅÔÓÑ Ó×ÑÚÁÎÎÁÑ �Å�ÏÞËÁ �ÒÉÌÏÖÅÎ-ÎÙÈ Ë T ′0 Ë×ÁÄÒÁÔÏ× T j1 É �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T j′0 , �ÒÉÞÅÍ �ÅÒ×ÙÈ ÉÚ ÎÉÍ�ÒÉÍÙËÁÅÔ Ë ÓÔÏÒÏÎÅ Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ xn1 É xn1+n2 �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T ′0,É × T ′0 ÉÌÉ T j1 ÍÏÖÅÔ ÓÏÄÅÒÖÁÔØÓÑ ÔÏÞËÁ x∗.ðÏ (4.5) É (4.11) ÎÁÞÁÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÄÁÎÎÏÊ ÏÒÂÉÔÙ { ÜÔÏ xm+bm0 ∈ T0ÄÌÑ b = 0; 1; : : : ; a − 1 É xm+am0 ∈ T1. ðÏÜÔÏÍÕ ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØÄ×Á ÓÌÕÞÁÑ.A. óÌÕÞÁÊ xn+bn0 ∈ T0 �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎ ××ÉÄÅ ÓÌÅÄÕÀÝÅÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙT0 ↓ Tm1−m01 : : : ↓ Tm1−bm01 ↓ Tm1−bm00
� �xm+bm0 : : : xm′

(4.22)úÄÅÓØ ×ÅÒÈÎÑÑ ÓÔÒÏËÁ ÓÏÄÅÒÖÉÔ b Ë×ÁÄÒÁÔÏ× T j1 , ÓÔÒÅÌËÁ ↓ ÏÚÎÁÞÁÅÔ�ÒÉËÌÁÄÙ×ÁÎÉÅ É ÚÎÁË � ÕËÁÚÙ×ÅÔ ÎÁ ÔÏ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ �ÏÄ ÎÉÍ �ÒÉÎÁÄ-ÌÅÖÉÔ ×ÅÒÈÎÅÍÕ ÍÎÏÖÅÓÔ×Õ.



118 ÷. ç. öõòá÷ìå÷åÓÌÉ �ÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÙÈ Ë×ÁÄÒÁÔÏ× ÂÕÄÅÔ b + 1, ÔÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ (4.22)�ÒÉÍÅÔ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÄÒÕÇÏÊ ×ÉÄT0 ↓ Tm1−m01 : : : ↓ Tm1−bm01 ↓ Tm1−(b+1)m01 ↓ Tm1−(b+1)m00
� �xm+bm0 : : : x2m1+m2(4.23)÷ �ÅÒ×ÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÔÏÞËÁxm′ =∈ Orb′new(0;m;m′); (4.24)Á ×Ï ×ÔÏÒÏÍ x2m1+m2 ∈ Orb′new(0;m;m′) { ×ÅÒÛÉÎÁ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁT ′0 É, ÚÎÁÞÉÔ, x2m1+m2 =∈ T ′int: (4.25)åÓÌÉ ÖÅ �ÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÙÈ Ë×ÁÄÒÁÔÏ× × ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ (4.22) ÂÕÄÅÔ  >b+ 1, ÔÏ Tm1−m00 ÕÖÅ ÎÅ ÂÕÄÅÔ �ÅÒÅÓÅËÁÔØÓÑ Ó �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏÍ T ′0.â. óÌÕÞÁÊ. xm+am0 ∈ T1. �Å�ÅÒØ Ë �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÕ T0 ⊂ T ÎÕÖÎÏ�ÒÉËÌÁÄÙ×ÁÔØ ÔÏÌØËÏ Ë×ÁÄÒÁÔÙ T j1 . õÄÏÂÎÏ ÚÁ�ÉÓÁÔØ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÔÏÞÅË××ÉÄÅ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÎÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙT0 ↓ Tm1−m01 : : : ↓ Tm1−am01 ↓ Tm1−(a+1)m01

� � �xm′+(a−1)m0 : : : xm′ x2m1+m2 (4.26)÷ ÎÏ×ÏÊ ÓÉÔÕÁ�ÉÉ �ÏÓÔÕ�ÉÍ ÉÎÁÞÅ: ÓÎÁÞÁÌÁ Ë �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÕ T0 ⊂T �ÒÉËÌÁÄÙ×ÅÍ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ Tn10 . éÚ �ÏÓÔÒÏÅÎÉÑ ×ÙÔÅËÁÅÔ ×ËÌÀÞÅ-ÎÉÅ T ′intnew ⊂ Tm10 : (4.27)åÓÌÉ ÚÁÔÅÍ Ë Tm10 �ÒÉÌÏÖÉÍ Ë×ÁÄÒÁÔ Tm1+(m1−m0)1 = T 2m1−m01 , ÔÏÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑÓÑ × ÎÅÍ ÔÏÞËÁ x(m+am0)+(2n1−m0) = xm′+(a−1)m0+m1 ××ÉÄÕ×ËÌÀÞÅÎÉÑ (4.27) ÕÖÅ ÎÅ ÍÏÖÅÔ �Ï�ÁÓÔØxm′+(a−1)m0+m1 =∈ T ′intnew (4.28)× ÎÉÖÎÀÀ �ÏÌÏ×ÉÎÕ T ′intnew �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T ′0.éÚ (4.22), (4.23) É (4.26) ÓÌÅÄÕÅÔ Ó×ÏÊÓÔ×ÏOrb′new(0;m;m′) ∩ T ′intnew = ∅: (4.29)éÚ (4.29), Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ (4.18) É ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ (4.5) ×Ù×ÏÄÉÍ, ÞÔÏOrb′new(0;m;m′) ∩ T ′int = ∅: (4.30)



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 119�Å�ÅÒØ ×ÓÅ ÞÁÓÔÉ (4.8) ÏÒÂÉÔÙ Orb′(0;m′) ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÙ �ÏÌÎÏÓÔØÀ.éÚ (4.20), (4.21) É (4.30) ÚÁËÌÀÞÁÅÍ, ÞÔÏ T ′int ∩Orb′(0;m′) = ∅.�ÅÏÒÅÍÁ 3.2, Á ×ÍÅÓÔÅ Ó ÎÅÊ É ÔÅÏÒÅÍÁ 3.1, ÄÏËÁÚÁÎÙ �ÏÌÎÏÓÔØÀ. �

§5. éÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏÏÓÔÁÔËÁ ÎÁ ÔÏÒÅ5.1. äÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÏÓÔØ ×ÌÏÖÅÎÎÙÈ Ú×ÅÚÄ. ðÕÓÔØ v =
{v0; v1; v2} { ÎÅÒÙ×ÏÖÄÅÎÎÁÑ Ú×ÅÚÄÁ (ÓÍ. Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1.3). ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕ-ÞÁÅ ÄÌÑ ÎÅÅ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ Ú×ÅÚÄÁv� = {v�0 ; v�1 ; v�2 }ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÓÏÞÅÔÁÎÉÊ � ∈ �. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ � = �N { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ � = {�1; �2; : : :}; ÓÏÓÔÏÑÝÉÈ ÉÚ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÈ ÓÏ-ÞÅÔÁÎÉÊ �i = {�i1; �i2} ÉÚ �, É �ÕÓÔØ [�℄n = {�1; �2; : : : ; �n} ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÏÔÒÅÚÏË ÉÚ �ÅÒ×ÙÈ n ÞÌÅÎÏ× �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ �, �ÒÉ ÜÔÏÍ �ÏÌÁÇÁÅÍ,ÞÔÏ [�℄0 = ∅. éÎÄÕË�ÉÅÊ �Ï n = 0; 1; 2; : : : Ï�ÒÅÄÅÌÉÍ [�℄n-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅv[�℄n = (v[�℄n−1)�n ; (5.1)ÇÄÅ v[�℄0 = v ÄÌÑ n = 0. åÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ (5.1), ÔÏ ÂÕÄÅÍÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2} Ñ×ÌÑÅÔÓÑ [�℄n-ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÏÊ.ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÔÁËÁÑ Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2} ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ v em,→
T
2 × ÔÏÒ T

2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S = S�. �ÏÇÄÁ �Ï ÔÅÏÒÅÍÅ 3.1 ÅÅ[�℄n-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ Ú×ÅÚÄÁv[�℄n = {v[�℄n0 ; v[�℄n1 ; v[�℄n2 } (5.2)ÔÁËÖÅ ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ v[�℄n em,→ T
2 (5.3)× ÔÏÒ T

2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S. ðÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ (3.1) Ó×ÏÊÓÔ×Ï (5.3)ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ Ú×ÅÚÄÁ (5.2) �ÏÒÏÖÄÁÅÔ �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÀÝÕÀÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÕÔÏÒÁ T [�℄n = T (v[�℄n) = T [�℄n0 ⊔ T [�℄n1 ⊔ T [�℄n2 ; (5.4)ÓÏÓÔÏÑÝÕÀ ÉÚ ÔÒÅÈ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× T [�℄n0 , T [�℄n1 , T [�℄n2 , É ËÏÔÏÒÁÑ×ËÌÁÄÙ×ÁÅÔÓÑ T [�℄n em,→ T
2 (5.5)× ÔÏÒ T

2.



120 ÷. ç. öõòá÷ìå÷5.2. òÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÔÏÞÅË ÎÁ ÔÏÒÅ. äÌÑ ÌÀÂÏÊ ÎÁÞÁÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉx0 ÎÁ ÔÏÒÅ T
2 ÏÂÏÚÎÁÞÉÍOrb(x0) = {x0 = S0(x0); x1 = S1(x0); : : : ; xi = Si(x0); : : :}ÅÅ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÕÀ ÏÒÂÉÔÕ, É �ÕÓÔØr(i; x0;T [�℄nk ) = ℄{xj = Sj(x0) ∈ T [�℄nk ; 0 6 j < i} (5.6){ ÆÕÎË�ÉÑ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, ÒÁ×ÎÁÑ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Õ �ÅÒ×ÙÈ i ÔÏÞÅË ÉÚ ÏÒÂÉÔÙOrb(x0), �Ï�Á×ÛÉÈ × ÏÂÌÁÓÔØ T [�℄nk ⊂ T

2. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚÆ(i; x0;T [�℄nk ) = r(i; x0;T [�℄nk )− a(T [�℄nk )i (5.7)ÏÔËÌÏÎÅÎÉÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Á �Ï�ÁÄÁÎÉÊ (5.6) ÔÏÞÅË ÏÒÂÉÔÙ Orb(x0) × ÏÂÌÁÓÔØT [�℄nk ÏÔ ÓÒÅÄÎÅÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑ a(T [�℄nk )i, ÇÄÅ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔa(T [�℄nk ) = |T [�℄nk |ÒÁ×ÅÎ �ÌÏÝÁÄÉ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ T [�℄nk . äÁÌÅÅ ÍÙ ÈÏÔÉÍ Ï�ÅÎÉÔØ ×ÅÌÉ-ÞÉÎÕ ÏÔËÌÏÎÅÎÉÑ (5.7). äÌÑ ÜÔÏÇÏ ÎÁÍ �ÏÔÒÅÂÕÀÔÓÑ ××ÅÓÔÉ ÎÅÓËÏÌØËÏÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÈ �ÏÎÑÔÉÊ.÷Ï-�ÅÒ×ÙÈ, �(T [�℄n) = |T [�℄nmax|
|T [�℄nmin | (5.8){ ×ÅÒÈÎÀÀ ÇÒÁÎÉ�Õ ÒÁÚÂÒÏÓÁ ÏÔÎÏÛÅÎÉÊ �ÌÏÝÁÄÅÊ |T [�℄nk |=|T [�℄nk′ | �Á-ÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× ÉÚ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ (5.4), ÇÄÅ

|T [�℄nmin | = mink{|T [�℄nk |}; |T [�℄nmax| = maxk{|T [�℄nk |}:÷Ï-×ÔÏÒÙÈ, { ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÍÅÔÒÉËÕ %[�℄nl (x) ÎÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ R
2, �ÏÒÏ-ÖÄÁÅÍÕÀ [�℄n-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ Ú×ÅÚÄÏÊ v[�℄n ÉÚ (5.2), ÇÄÅl[�℄n = {l[�℄n1 ; l[�℄n2 } (5.9){ ÂÁÚÉÓ ÒÅÛÅÔËÉ L[�℄n . úÄÅÓØ ×ÅËÔÏÒÁ l[�℄nk Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÒÁ×ÅÎÓÔ×ÁÍÉl[�℄nk = v[�℄nk − v[�℄n0 ÄÌÑ k = 1; 2 É T [�℄n Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÏÊ ÔÏÒÁ T

2L[�℄n .õËÁÚÁÎÎÁÑ ÍÅÔÒÉËÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÏÊ, ÉÍÅÀÝÅÊ ×ÉÄ%[�℄nl (x) = max06k62 |l∗k · x|; (5.10)�ÒÉ ÜÔÏÍ l∗1 , l∗2 ÏÂÒÁÚÕÀÔ Ä×ÏÊÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÄÌÑ (5.9) ÂÁÚÉÓ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏÓËÁÌÑÒÎÏÇÏ �ÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ x · y = x1y1 + x2y2 ×ÅËÔÏÒÏ× x = (x1; x2),



äåìñýéåóñ òáúâéåîéñ �ïòá 121y = (y1; y2) ÉÚ R
2 É l∗0 = −l∗1 − l∗2 . ðÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 3.1 ÒÅÛÅÔËÁ L[�℄n �ÏÌÎÁÑ,�ÏÜÔÏÍÕ Ä×ÏÊÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓ {l∗1, l∗2} ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ.÷×ÅÄÅÎÉÅ ÍÅÔÒÉËÉ (5.10) ÍÏÔÉ×ÉÒÏ×ÁÎÏ ÔÅÍ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÎÅÅ ÕÄÏÂÎÏÏ�ÅÎÉ×ÁÔØ ÇÒÁÎÉ�Ù ÄÌÑ ÏÔËÌÏÎÅÎÉÊ (5.7). ó ÜÔÏÊ �ÅÌØÀ Ï�ÒÅÄÅÌÉÍ ×ÄÁÎÎÏÊ ÍÅÔÒÉËÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÙÊ ÄÉÁÍÅÔÒ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ ÔÏÒÁ T , �ÏÌÁÇÁÑd[�℄nl (T [�℄n) = supx;y∈T [�℄n %[�℄nl (x− y): (5.11)5.3. íÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ. ãÅÌØ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÇÌÁ×Ù{ �ÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÙ T [�℄n0 , T [�℄n1 , T [�℄n2 ÉÚ ÒÁÚ×ÅÒÔÏË T [�℄nÑ×ÌÑÀÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÁÍÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔËÌÏÎÅ-ÎÉÑ Æ(i; x0;T [�℄nk ) ÉÚ (5.7) ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÓÔÁÎÔÏÊ �ÒÉ ×ÓÅÈÚÎÁÞÅÎÉÑÈ i = 0; 1; 2; : : : âÏÌÅÅ ÔÏÞÎÏ, Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÕÔ×ÅÒ-ÖÄÅÎÉÅ.�ÅÏÒÅÍÁ 5.1. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ Ú×ÅÚÄÁ v = {v0; v1; v2} ×ËÌÁÄÙ×Á-ÅÔÓÑ v em,→ T

2 × ÔÏÒ T
2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÄ×ÉÇÁ S = S�. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍÔÁËÖÅ, ÞÔÏ ÏÎÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ [�℄n-ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÏÊ v[�℄n ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏ-ÒÏÊ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ � ∈ �, É �ÕÓÔØ ÔÏÇÄÁ T [�℄n = T (v[�℄n) =T [�℄n0 ⊔T [�℄n1 ⊔T [�℄n2 { ÏÔ×ÅÞÁÀÝÁÑ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ Ú×ÅÚÄÅ v[�℄n �ÅÒÅËÌÁÄÙ-×ÁÀÝÁÑÓÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ ÔÏÒÁ (5.4), ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÔÒÅÈ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍ-ÍÏ× T [�℄n0 , T [�℄n1 , T [�℄n2 . ðÕÓÔØ Æ(i; x0;T [�℄nk ) ÄÌÑ k = 0; 1; 2 { ÏÔËÌÏÎÅÎÉÑ,Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ × (5.7), É x0 { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÎÁÞÁÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÔÏÒÅ

T
2. �ÏÇÄÁ ÄÌÑ ÏÔËÌÏÎÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ Ï�ÅÎËÁ

|Æ(i; x0;T [�℄nk )| 6 (1 + �(T [�℄n))(2 + d[�℄nl (T [�℄n))− 1 (5.12)ÄÌÑ k = 0; 1; 2 É ×ÓÅÈ i = 0; 1; 2; : : : úÄÅÓØ �(T [�℄n) { ×ÅÒÈÎÑÑ ÇÒÁÎÉ�Á(5.8) ÒÁÚÂÒÏÓÁ ÏÔÎÏÛÅÎÉÊ �ÌÏÝÁÄÅÊ �ÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÏ× ÉÚ ÒÁÚ×ÅÒÔËÉT [�℄n É d[�℄nl (T [�℄n) { ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÙÊ ÄÉÁÍÅÔÒ (5.11) ÒÁÚ×ÅÒÔËÉ T [�℄n.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ÷ÏÓ�ÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÔÅÏÒÅÍÏÊ 4.1 ÉÚ [1℄. äÌÑ ÅÅ �ÒÉÍÅ-ÎÅÎÉÑ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÌÉÛØ, ÞÔÏÂÙ [�℄n-�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ ÒÁÚ×ÅÒÔËÁ T [�℄n ×ËÌÁ-ÄÙ×ÁÌÁÓØ ÂÙ (5.5) × ÔÏÒ T
2. äÁÎÎÏÅ ÕÓÌÏ×ÉÅ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ �Ï ÔÅÏÒÅÍÅ3.1 × ÓÉÌÕ ÕÓÌÏ×ÉÑ ×ÌÏÖÉÍÏÓÔÉ v em,→ T

2 Ú×ÅÚÄÙ v = {v0; v1; v2} × ÔÏÒ T
2,Á ÔÁËÖÅ ÕÓÌÏ×ÉÑ [�℄n-ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÏÓÔÉ v[�℄n ÄÁÎÎÏÊ Ú×ÅÚÄÙ. �ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. ÷. ç. öÕÒÁ×ÌÅ×, éÎÄÕ�ÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÁÔËÁ. | áÌ-ÇÅÂÒÁ É ÁÎÁÌÉÚ (2014), (× �ÅÞÁÔÉ).
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