
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 430, 2014 Ç.á. ì. óÍÉÒÎÏ×ï ðïìñè ïðòåäåìåîéñ áìçåâòáéþåóëïêëòé÷ïê ÷×ÅÄÅÎÉÅ�ÅÏÒÅÍÁ âÅÌÏÇÏ (ÓÍ. [1℄) ÕÔ×ÅÒÖÄÁÅÔ, ÞÔÏ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÁÑ ËÏÍ�ÁËÔÎÁÑÇÌÁÄËÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉ×ÁÑ X ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁÄ �ÏÌÅÍÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÏÔÏ-ÂÒÁÖÅÎÉÅ X × �ÒÏÅËÔÉ×ÎÕÀ �ÒÑÍÕÀ, ÒÁÚ×ÅÔ×ÌÅÎÎÏÅ ÎÅ ÂÏÌÅÅ, ÞÅÍ ÎÁÄÔÒÅÍÑ ÔÏÞËÁÍÉ.ãÅÌØ ÄÁÎÎÏÊ ÚÁÍÅÔËÉ { ×Ï×ÌÅÞØ ÜÔÕ ÔÅÏÒÅÍÕ × ÎÅÓËÏÌØËÏ ÂÏÌÅÅ ÛÉÒÏ-ËÉÊ ËÏÎÔÅËÓÔ, Á ÉÍÅÎÎÏ ÏÂÓÕÄÉÔØ Ó×ÑÚØ ÍÅÖÄÕ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÊ ÓÔÅ�ÅÎØÀÔÒÁÎÓ�ÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ t(X) �ÏÌÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ X É ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ r(X) ËÏÎÅÞÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÉÚ X × �ÒÏÅËÔÉ×-ÎÕÀ �ÒÑÍÕÀ. ÷ÙÞÉÓÌÅÎÉÅ ËÁË t(X), ÔÁË É r(X) ÄÌÑ ÉÎÄÉ×ÉÄÕÁÌØÎÏÊËÒÉ×ÏÊ X ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ×ÅÓØÍÁ ÔÒÕÄÎÏÊ ÚÁÄÁÞÅÊ. ïÄÎÁËÏ ÄÌÑ ËÒÉ×ÙÈÒÏÄÁ > 1 Ñ ÎÅ ÚÎÁÀ ÎÉ ÏÄÎÏÇÏ ËÏÎÔÒ�ÒÉÍÅÒÁ Ë ÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕ �ÒÏÓÔÏÍÕÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ r(X) = t(X) + 3: (1)ïÓÎÏ×ÎÙÍ ×Ï�ÒÏÓÏÍ, ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÙÍ × ÒÁÂÏÔÅ, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×Ï�ÒÏÓ Ï×ÅÒÎÏÓÔÉ ÜÔÏÇÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ.÷ ÓÅÒÅÄÉÎÅ 80-x ÇÏÄÏ× �ÒÏÛÌÏÇÏ ×ÅËÁ Á×ÔÏÒ ÏÂÎÁÒÕÖÉÌ Ó×ÑÚØ ÓÏÏÔ-ÎÏÛÅÎÉÑ (1) ÄÌÑ ÏÂÝÅÊ ËÒÉ×ÏÊ Ó ÔÅÏÒÅÍÏÊ âÒÉÌÌÑ{îÅÔÅÒÁ, �ÙÔÁÑÓØÏÂÏÂÝÉÔØ ÔÅÏÒÅÍÕ âÅÌÏÇÏ. ðÏÓÌÅ ÜÔÏÇÏ ×Ï�ÒÏÓ Ï ×ÅÒÎÏÓÔÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅ-ÎÉÉÑ (1) ÚÁÄÁ×ÁÌÓÑ ÍÎÏÇÉÍ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÁÍ. ë ÓÏÖÁÌÅÎÉÀ, ÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÏÇÏ�ÒÏÇÒÅÓÓÁ × ÅÇÏ ÒÅÛÅÎÉÉ �ÏËÁ ÎÅÔ. ðÒÉ ÏÂÓÕÖÄÅÎÉÉ ÜÔÏÇÏ ×Ï�ÒÏÓÁ ×éÎÓÔÉÔÕÔÅ í. ðÌÁÎËÁ × 1992 ÇÏÄÕ í. ëÏÎ�Å×ÉÞ ÏÔÍÅÔÉÌ, ÞÔÏ �ÏÌÏ-ÖÉÔÅÌØÎÙÊ ÏÔ×ÅÔ ÄÁÌ ÂÙ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ Ï�ÉÓÁÎÉÅ �ÉËÌÏ× ÎÁ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉÍÏÄÕÌÅÊ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, å. ûÉÎÄÅÒ ÎÅÄÁ×ÎÏ ÕËÁ-ÚÁÌ ÍÎÅ �ÒÅ�ÒÉÎÔ [3℄, ÇÄÅ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÀÔÓÑ ÏÞÅÎØ ÂÌÉÚËÉÅ ×Ï�ÒÏÓÙ.ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉ×ÁÑ, �ÏÌÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, ÔÅÏÒÅÍÁ âÅÌÏÇÏ,�ÒÏÅËÔÉ×ÎÁÑ �ÒÑÍÁÑ, ÓÔÅ�ÅÎØ ÔÒÁÎÓ�ÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ, ×ÅÔ×ÌÅÎÉÅ, ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÅ ÚÎÁÞÅ-ÎÉÅ, ÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ.òÁÂÏÔÁ ×Ù�ÏÌÎÅÎÁ �ÒÉ �ÏÄÄÅÒÖËÅ òææé (ÇÒÁÎÔ 13-01-00420).219



220 á. ì. óíéòîï÷
§1. éÎ×ÁÒÉÁÎÔÙ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊíÙ ÚÁÉÎÔÅÒÅÓÏ×ÁÎÙ × ÉÚÕÞÅÎÉÉ ×�ÏÌÎÅ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÉÈ ÏÂßÅËÔÏ×, ÁÉÍÅÎÎÏ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÙÈ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ. ïÄÎÁËÏ ÎÅËÏÔÏ-ÒÙÅ ÉÚ ÉÎÔÅÒÅÓÕÀÝÉÈ ÎÁÓ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÙ ÎÁÄ �ÏÌÑÍÉ, ÎÅÉÍÅÀÝÉÍÉ ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ ×ÌÏÖÅÎÉÑ × C. îÁ�ÒÉÍÅÒ, ÔÁËÏ×Á ÏÂÝÁÑ ËÒÉ-×ÁÑ ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÒÏÄÁ.äÌÑ ÁËËÕÒÁÔÎÏÊ ÒÁÂÏÔÙ Ó ÉÎÔÅÒÅÓÎÙÍÉ ÄÌÑ ÎÁÓ ÏÂßÅËÔÁÍÉ ÓÏÞÔÅÎÏÕÄÏÂÎÙÍ ÎÁ×ÅÓÔÉ ÎÅÂÏÌØÛÏÊ ÆÏÒÍÁÌÉÚÍ.1.1. ðÏÌÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ. åÓÌÉ Ñ×ÎÏ ÎÅ ÏÇÏ×ÏÒÅÎÏ ÉÎÏÅ, ÔÏ × ÄÁÎ-ÎÏÊ ÒÁÂÏÔÅ �ÏÄ �ÏÌÅÍ �ÏÄÒÁÚÕÍÅ×ÁÅÔÓÑ �ÏÌÅ ÎÕÌÅ×ÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉ-ËÉ. áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ ÂÕÄÅÍ ÎÁÚÙ×ÁÔØ ÍÏÒÆÉÚÍ ÓÈÅÍp : X → SpeK, ÇÄÅ K { �ÏÌÅ, Á p �ÒÅ×ÒÁÝÁÅÔ X × ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÎÁÄ K.ïÂÙÞÎÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÂÕÄÅÔ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØÓÑ ÏÄÎÉÍÓÉÍ×ÏÌÏÍ X , Á Ü�ÉÔÅÔ "ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ" ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Ï�ÕÝÅÎ. åÓÌÉÈÏÞÅÔÓÑ Ñ×ÎÏ Ó×ÑÚÁÔØ Ó ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ X �ÏÌÅ K ÉÌÉ ÓÔÒÅÌËÕ p, ÔÏ ÍÙÍÏÖÅÍ ÓËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ K { �ÏÌÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ X , Á p ÎÁÚ×ÁÔØ ÓÔÒÕËÔÕÒÎÏÊÓÔÒÅÌËÏÊ.ðÏÄ ÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ X → Y ÂÕÄÅÍ �ÏÎÉÍÁÔØ ÍÏÒÆÉÚÍ ÉÈÓÔÒÕËÔÕÒÎÙÈ ÓÔÒÅÌÏË, ÔÏ ÅÓÔØ ËÏÍÍÕÔÁÔÉ×ÎÕÀ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ ÓÈÅÍX f
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// SpeL;ÇÄÅ K É L { ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ �ÏÌÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, Á p É q { ÓÏÏÔ×ÅÔ-ÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÎÙÅ ÓÔÒÅÌËÉ.ïÂÙÞÎÏ ÔÁËÏÊ ÍÏÒÆÉÚÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÏÄÎÉÍ ÓÉÍ×Ï-ÌÏÍ f , Á ×ÍÅÓÔÏ ÓÔÒÅÌËÉ �f ÕËÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÊ ÍÏÒÆÉÚÍ�ÏÌÅÊ if : L → K.ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, �ÏÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ (ÉÌÉ �ÒÏÓÔÏ ËÒÉ×ÏÊ) �ÏÄÒÁ-ÚÕÍÅ×ÁÅÔÓÑ �ÏÌÎÁÑ, ÇÌÁÄËÁÑ, ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑËÒÉ×ÁÑ.



ï ðïìñè ïðòåäåìåîéñ áìçåâòáéþåóëïê ëòé÷ïê 2211.2. çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÙ. úÄÅÓØ �ÒÉ×ÏÄÉÔÓÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÁ É ××ÏÄÑÔÓÑ ÉÎÔÅÒÅÓÕÀÝÉÅ ÎÁÓ ÇÅÏÍÅÔÒÉ-ÞÅÓËÉÅ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÙ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ.1.2.1. ðÕÓÔØ V { ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ËÌÁÓÓ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ. âÕ-ÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ ÚÁÄÁÎ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÉÚ V , ÅÓÌÉ ÚÁÄÁÎÏÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï I É ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅi : V → I;X 7→ i(X) ∈ I;�ÒÉÎÉÍÁÀÝÅÅ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÎÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑÈ.éÎÙÍÉ ÓÌÏ×ÁÍÉ, ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï [X ℄ = [Y ℄ ÄÏÌÖÎÏ ×ÌÅÞØ ÚÁ ÓÏÂÏÊ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ïi(X) = i(Y ), ÇÄÅ [X ℄ { ËÌÁÓÓ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ X .1.2.2. ðÕÓÔØ X É Y { ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ. âÕÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ X É YÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �ÏÌÅ C É ×ÌÏÖÅÎÉÑ �ÏÌÅÊK → C, L → C ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ[X ⊗K C℄ = [Y ⊗L C℄;ÇÄÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÂÁÚÙ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÔ ×ÌÏÖÅÎÉÑÍ K É L × C.çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÎÁÚÙ×ÁÀÔÓÑ ÆÏÒÍÁÍÉÄÒÕÇ ÄÒÕÇÁ.1.2.3. ðÕÓÔØ ÚÁÄÁÎ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ i : V → I . âÕÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ i {ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ, ÅÓÌÉ i(X) = i(Y ) ÄÌÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÉÚÏ-ÍÏÒÆÎÙÈ X É Y .îÁ�ÒÉÍÅÒ, ÒÏÄ { ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ ËÒÉ×ÏÊ, Á j-ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ{ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ ËÒÉ×ÏÊ ÒÏÄÁ ÏÄÉÎ.1.3. éÎ×ÁÒÉÁÎÔ t(X). üÔÏÔ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎ ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÍÎÏÇÏ-ÏÂÒÁÚÉÊ. ðÕÓÔØ X { ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ.1.3.1. ðÏÌÏÖÉÍ t(X) = minX′

tr: deg(K ′=Q);ÇÄÅ (1) X ′ �ÒÏÂÅÇÁÅÔ ×ÓÅ ÆÏÒÍÙ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ X ,(2) K ′ { �ÏÌÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ X ′,(3) tr: deg(K ′=Q) { ÓÔÅ�ÅÎØ ÔÒÁÎÓ�ÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ �ÏÌÑ K ′ ÎÁÄ Q.ðÒÑÍÏ ÉÚ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ t(X) { ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÉÎ×ÁÒÉ-ÁÎÔ.



222 á. ì. óíéòîï÷1.3.2. îÁ�ÒÉÍÅÒ, �ÕÓÔØ u { ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÊ �ÁÒÁÍÅÔÒ É E { ËÏÍ�ÁËÔÉ-ÆÉËÁ�ÉÑ ËÒÉ×ÏÊ, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍy2 = x3 + ux+ 1:îÅÓÌÏÖÎÏ Õ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏ t(E) = 1.ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, �ÕÓÔØ F { ËÏÍ�ÁËÔÉÆÉËÁ�ÉÑ ËÒÉ×ÏÊ, ÚÁÄÁÎÎÏÊÕÒÁ×ÎÅÎÉÅÍ y2 = x3 + u:îÅÓÌÏÖÎÏ Õ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏ t(F ) = 0.1.3.3. âÙÌÏ ÂÙ ×ÁÖÎÏ �ÏÎÑÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒ �Ï×ÅÄÅÎÉÑ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÁ t(X) ×ÓÅÍÅÊÓÔ×ÁÈ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÁËÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï p : X → S, ÇÄÅ, ÎÁ�ÒÉÍÅÒ,S { ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, Á p { ÇÌÁÄËÉÊ ÍÏÒÆÉÚÍ.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ Ï �ÏÌÕÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÓÔÉ.ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï {s ∈ S|t(Xs) 6 d} ÚÁÍËÎÕÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ d: (2)åÓÌÉ (2) ×ÅÒÎÏ, ÔÏ �ÒÉ Ó�Å�ÉÁÌÉÚÁ�ÉÉ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ t(X) ÍÏÖÅÔ ÔÏÌØËÏ�ÏÄÓËÁËÉ×ÁÔØ. éÎÙÍÉ ÓÌÏ×ÁÍÉ,t(Xs) 6 t(X�); (3)ÇÄÅ � { ÏÂÝÁÑ ÔÏÞËÁ S, Á s { ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ÔÏÞËÁ.ñ ÎÅ ÚÎÁÀ, ×ÅÒÎÙ ÌÉ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ (2) É (3).1.4. éÎ×ÁÒÉÁÎÔ r(X). üÔÏÔ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎ ÄÌÑ ËÒÉ×ÙÈ. ðÕÓÔØX { ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉ×ÁÑ. ðÏÌÏÖÉÍr(X) = min r(f : X ′ → P
1);ÇÄÅ X ′ �ÒÏÂÅÇÁÅÔ ×ÓÅ ÆÏÒÍÙ X , f �ÒÏÂÅÇÁÅÔ ×ÓÅ ËÏÎÅÞÎÙÅ ÍÏÒÆÉÚÍÙÉÚ X ′ × P1, Á r(f) { ÞÉÓÌÏ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ f . îÁ�ÒÉÍÅÒ, r(P1) =0. ðÒÑÍÏ ÉÚ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ×ÉÄÎÏ, ÞÔÏ t(X) { ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÉÎ×ÁÒÉ-ÁÎÔ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÅÓÌÉ ËÒÉ×ÁÑ X Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁ-ÍËÎÕÔÙÍ �ÏÌÅÍ K, ÔÏ r(X) { ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅ-ÎÉÊ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ X → P

1K .
§2. ó×ÑÚØ t(X) É r(X)úÄÅÓØ X { ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉ×ÁÑ. åÓÌÉ X { ÆÏÒÍÁ P

1, ÔÏ t(X) = 0É r(X) = 0. ðÏÜÔÏÍÕ ÎÉÖÅ �Ï ÕÍÏÌÞÁÎÉÀ g(X) > 1.



ï ðïìñè ïðòåäåìåîéñ áìçåâòáéþåóëïê ëòé÷ïê 2232.1. ïÓÎÏ×ÎÏÊ ×Ï�ÒÏÓ. �ÅÏÒÅÍÁ âÅÌÏÇÏ ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÀr(X) = 3 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ t(X) = 0:÷ Ó×ÏÅ ×ÒÅÍÑ ÒÁÚÍÙÛÌÅÎÉÑ ÎÁÄ ÏÂÏÂÝÅÎÉÑÍÉ ÜÔÏÊ ÔÅÏÒÅÍÙ �ÒÉ×ÅÌÉÁ×ÔÏÒÁ Ë ×Ï�ÒÏÓÕ Ï ×ÅÒÎÏÓÔÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑr(X) = t(X) + 3: (4)îÉÖÅ ÏÂÓÕÖÄÁÅÔÓÑ ×Ï�ÒÏÓ Ï ÔÏÍ, ÍÏÖÅÔ ÌÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (4) ÂÙÔØ×ÅÒÎÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ËÒÉ×ÏÊ (�ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÒÏÄÁ). ñ ÎÅ ÚÎÁÀ ÎÉ ÏÄÎÏÇÏËÏÎÔÒ�ÒÉÍÅÒÁ Ë ÜÔÏÍÕ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÀ.2.2. îÅÓËÏÌØËÏ ÚÁÍÅÞÁÎÉÊ.2.2.1. äÌÑ ÌÀÂÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ×ÅÒÎÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ïr(X) > t(X) + 3:üÔÏ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÅÔ "�ÒÏÓÔÏÊ" (ÔÏ ÅÓÔØ ÎÅÕÄÉ×ÉÔÅÌØ-ÎÏÊ) ÞÁÓÔÉ ÔÅÏÒÅÍÙ âÅÌÏÇÏ É ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÏÞÎÏ ÔÁË ÖÅ. úÄÅÓØ ÜÔÏÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÎÅ �ÒÉ×ÏÄÉÔÓÑ.2.2.2. éÚ (4) ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ r(X) > 3 ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ËÒÉ×ÏÊ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØ-ÎÏÇÏ ÒÏÄÁ. üÔÏ É × ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ ÔÁË. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÄÌÑ ËÏÎÅÞÎÏÇÏÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f : X → P1 �ÕÓÔØ U { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÔÅÈ ÔÏÞÅË P1, ÎÁÄ ËÏ-ÔÏÒÙÍÉ f ÎÅÒÁÚ×ÅÔ×ÌÅÎÏ. ðÏ �ÒÉÎ�É�Õ ìÅÆÛÅ�Á ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏX Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁÄ C. ñÓÎÏ, ÞÔÏ�1(U(C)) ∼= {0; ÅÓÌÉ r(f) 6 1;
Z; ÅÓÌÉ r(f) = 2:�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, × ÓÌÕÞÁÅ r(f) 6 1 ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : f−1(U) → U {ÂÉÅË�ÉÑ É X = P1. ÷ ÓÌÕÞÁÅ r(f) = 2 ×ÓÅ ÎÁËÒÙÔÉÑ U = Gm �ÒÅÄ-ÓÔÁ×ÌÅÎÙ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑÍÉ Gm → Gm, z 7→ zn. �ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, × ÜÔÏÍÓÌÕÞÁÅ ÔÁËÖÅ X = P

1.2.2.3. òÁ×ÅÎÓÔ×Ï (4) ×ÅÒÎÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ËÒÉ×ÏÊ X ÒÏÄÁ g(X) = 1. äÅÊ-ÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ×ÓÑËÕÀ ËÒÉ×ÕÀ ÒÏÄÁ ÏÄÉÎ ÍÏÖÎÏ Ä×ÕÌÉÓÔÎÏ ÒÁÚ×ÅÔ×ÉÔØÎÁÄ P1 Ó ×ÅÔ×ÌÅÎÉÅÍ ÎÁÄ 4-ÍÑ ÔÏÞËÁÍÉ. ðÏÌØÚÕÑÓØ ÜÔÉÍ É ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏÍÉÚ 2.2.2, ×ÉÄÉÍ, ÞÔÏ 3 6 r(X) 6 4:



224 á. ì. óíéòîï÷üÔÏ ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÔ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ Ó ÕÞÅÔÏÍ ÔÅÏÒÅÍÙ âÅÌÏÇÏ É ÎÅÒÁ×ÅÎ-ÓÔ×Á 2.2.1.2.2.4. åÓÌÉ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ (4) ×ÅÒÎÏ É ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ t(X) �ÒÉ Ó�Å�ÉÁÌÉÚÁ-�ÉÉ ÎÅ ÍÏÖÅÔ �ÁÄÁÔØ (ÓÍ. 1.3.3), ÔÏ ÎÅ ÍÏÖÅÔ �ÁÄÁÔØ É r(X). üÔÏ ÎÅ×�ÏÌÎÅ ÏÞÅ×ÉÄÎÏ. îÁ�ÒÉÍÅÒ, ÅÓÌÉ ÉÍÅÅÔÓÑ ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ËÒÉ-×ÙÈ É ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ × P
1 ÉÚ ÏÂÝÅÇÏ ÓÌÏÑ, ÔÏ ÜÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÍÏÖÅÔÂÙÔØ �ÒÏÄÏÌÖÅÎÏ É × ÌÀÂÏÊ Ó�Å�ÉÁÌØÎÙÊ ÓÌÏÊ ÚÁ ×ÙÞÅÔÏÍ ÎÅÓËÏÌØ-ËÉÈ ÔÏÞÅË. ëÁÚÁÌÏÓØ ÂÙ, ÓÕÖÅÎÉÅ ÜÔÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÎÁ Ó�Å�ÉÁÌØÎÙÊÓÌÏÊ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁÓ�ÒÏÓÔÒÁÎÅÎÏ ÎÁ ×ÅÓØ Ó�Å�ÉÁÌØÎÙÊ ÓÌÏÊ. ðÒÉ ÜÔÏÍÔÏÞËÉ ×ÅÔ×ÌÅÎÉÑ × P

1 �ÒÉ Ó�Å�ÉÁÌÉÚÁ�ÉÉ ÍÏÇÕÔ ÔÏÌØËÏ ÓËÌÅÉ×ÁÔØÓÑ.ïÄÎÁËÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÎÁ �ÒÏËÏÌÏÔÙÊ Ó�Å�ÉÁÌØÎÙÊ ÓÌÏÊÍÏÖÅÔ ÏËÁÚÁÔØÓÑ �ÏÓÔÏÑÎÎÙÍ, ÞÔÏ �ÒÅ�ÑÔÓÔ×ÕÅÔ �ÒÏ×ÅÄÅÎÉÀ ×ÙÛÅ-ÕËÁÚÁÎÎÏÇÏ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÑ.�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ Ï �ÏÌÕÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÓÔÉ r(X) × ÓÅÍÅÊ-ÓÔ×ÁÈ É Ï ÎÅÕÍÅÎØÛÁÅÍÏÓÔÉ r(X) �ÒÉ Ó�Å�ÉÁÌÉÚÁ�ÉÉ ÏÓÔÁÀÔÓÑ × ËÁÞÅ-ÓÔ×Å ×Ï�ÒÏÓÏ×.2.3. éÎ×ÁÒÉÁÎÔÙ t(X) É r(X) ÄÌÑ ÏÂÝÅÊ ËÒÉ×ÏÊ. äÁÌÅÅ ÓÞÉÔÁÅÍ,ÞÔÏ g > 2.2.3.1. ðÕÓÔØ X { ÏÂÝÁÑ ËÒÉ×ÁÑ ÒÏÄÁ g. üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ X { ÓÌÏÊÔÁ×ÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÁÄ ÏÂÝÅÊ ÔÏÞËÏÊ ÇÒÕÂÏÇÏ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÍÏ-ÄÕÌÅÊ Mg ËÒÉ×ÙÈ ÒÏÄÁ g. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÜÔÏ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÎÅ�ÒÉ×ÏÄÉ-ÍÏ.�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ,t(X) = dimMg = 









3g − 3; ÅÓÌÉ g > 2;1; ÅÓÌÉ g = 1;0; ÅÓÌÉ g = 0:÷ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅt(X) = dimMg = 3g − dimAut(P1) + dimAut(X):ðÏ�ÒÏÂÕÅÍ ÔÅ�ÅÒØ Ï�ÒÅÄÅÌÉÔØ r(X).2.3.2. ðÕÓÔØ g { ÒÏÄ X É d = [g + 12 ]+ 1:



ï ðïìñè ïðòåäåìåîéñ áìçåâòáéþåóëïê ëòé÷ïê 225÷ ËÁÞÅÓÔ×Å ÞÁÓÔÎÏÇÏ ÓÌÕÞÁÑ ÒÅÛÅÎÉÑ �ÒÏÂÌÅÍÙ âÒÉÌÌÑ{îÅÔÅÒÁ ÉÚ-×ÅÓÔÎÏ (ÓÍ. [4, Ô. 1, Ó. 286℄), ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅf : X → P
1 ÓÔÅ�ÅÎÉ d. âÏÌÅÅ ÔÏÇÏ, ÅÓÌÉ g ÎÅÞÅÔÎÏ, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÏÄ-ÎÏ�ÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ÔÁËÉÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÏÔÏÂÒÁ-ÖÅÎÉÑ, ÏÔÌÉÞÁÀÝÉÅÓÑ ÎÁ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ P

1, ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÍÉ.2.3.3. ðÕÓÔØ f : X → P
1 { ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÉÚ 2.3.2, P1; : : : ; Pn ∈ X {ÔÏÞËÉ ×ÅÔ×ÌÅÎÉÑ f É e1; : : : ; en { ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÉÎÄÅËÓÙ. æÏÒÍÕÌÁòÉÍÁÎÁ{çÕÒ×É�Á �ÏËÁÚÙ×ÁÅÔ, ÞÔÏn

∑i=1(ei − 1) = 2d+ 2g − 2: (5)2.3.4. åÓÌÉ g ÞÅÔÎÏ, ÔÏ ÆÏÒÍÕÌÁ (5) �ÒÅ×ÒÁÝÁÅÔÓÑ × ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ïn
∑i=1(ei − 1) = 3g:ïÔÓÀÄÁ ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ n, ÔÏ ÅÓÔØ ÞÉÓÌÏ ei, ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÉÔ 3g. �ÁËÉÍÏÂÒÁÚÏÍ, r(X) 6 n 6 3g = t(X) + 3:ó ÕÞÅÔÏÍ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á ÉÚ 2.2.1 ×ÉÄÉÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÏÂÝÅÊ ËÒÉ×ÏÊ ÞÅÔÎÏÇÏÒÏÄÁ r(X) = t(X) + 3É ÏÔ×ÅÔ ÎÁ ÏÓÎÏ×ÎÏÊ ×Ï�ÒÏÓ (ÓÍ. ÎÁÞÁÌÏ 2.1) �ÏÌÏÖÉÔÅÌÅÎ.2.3.5. åÓÌÉ g ÎÅÞÅÔÎÏ, ÔÏ ÆÏÒÍÕÌÁ (5) �ÒÅ×ÒÁÝÁÅÔÓÑ × ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ïn

∑i=1(ei − 1) = 3g + 1:ïÔÓÀÄÁ, ËÁË É × 2.3.4, ×ÙÔÅËÁÅÔ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ïr(X) 6 3g + 1 = t(X) + 4; (6)ÞÔÏ ÎÁ ÅÄÉÎÉ�Õ ÓÌÁÂÅÅ ÖÅÌÁÅÍÏÊ Ï�ÅÎËÉ.ïÄÎÁËÏ × ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÎÅÞÅÔÎÏÇÏ ÒÏÄÁ ÉÍÅÀÝÉÊÓÑ ÒÅ-ÚÕÌØÔÁÔ �Ï �ÒÏÂÌÅÍÅ âÒÉÌÌÑ{îÅÔÅÒÁ (ÓÍ. 2.3.2) ÇÁÒÁÎÔÉÒÕÅÔ ÓÕÝÅÓÔ×Ï-×ÁÎÉÅ ÎÅ ÏÄÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ, Á ÎÅÔÒÉ×ÉÁÌØÎÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔ×Á ÏÔÏÂÒÁÖÅ-ÎÉÊ ft : X → P
1, ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ×ÅÒÎÁ Ï�ÅÎËÁ (6). ðÏÜÔÏÍÕÍÏÖÎÏ �Ï�ÙÔÁÔØÓÑ ÕÌÕÞÛÉÔØ Ï�ÅÎËÕ (6), ÎÁÄÅÑÓØ, ÞÔÏ �ÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍÓ�Å�ÉÁÌØÎÏÍ ×ÙÂÏÒÅ t �ÁÒÁ ÔÏÞÅË ×ÅÔ×ÌÅÎÉÑ × P

1 ÓËÌÅÉÔÓÑ.



226 á. ì. óíéòîï÷2.3.6. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÅÒ×ÙÊ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ r(X) ÄÌÑ ÏÂÝÅÊËÒÉ×ÏÊ ÒÏÄÁ g ÎÅ ÉÚ×ÅÓÔÅÎ, ÔÏ ÅÓÔØ ÓÌÕÞÁÊ g = 3. ðÏËÁ ÍÙ ÚÎÁÅÍ,ÞÔÏ r(X) = 9 ÉÌÉ 10. åÓÌÉ ÄÕÍÁÔØ, ÞÔÏ ÏÔ×ÅÔ ÎÁ ÏÓÎÏ×ÎÏÊ ×Ï�ÒÏÓ�ÏÌÏÖÉÔÅÌÅÎ, ÔÏ ÄÏÌÖÎÏ ÂÙÔØ ×ÅÒÎÙÍ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï r(X) = 9. ðÒÉ×ÅÄÅÍÎÁÂÒÏÓÏË ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ ÔÁË.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ÇÌÁÄËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ ÓÔÅ�ÅÎÉ 4 × P
2. ëÁÖÄÁÑÉÚ ÎÉÈ ÉÍÅÅÔ ÒÏÄ ÔÒÉ. òÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ÔÁËÉÈ ËÒÉ×ÙÈ �ÏÍÏÄÕÌÀ ÄÅÊÓÔ×ÉÑ ÇÒÕ��Ù Aut(P2) ÉÍÅÅÔ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ 6, ÞÔÏ ÓÏ×�ÁÄÁÅÔÓ ÒÁÍÅÒÎÏÓÔØÀ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÍÏÄÕÌÅÊ M3. ðÏÜÔÏÍÕ ÍÏÖÎÏ ÎÁÄÅÑÔØÓÑ,ÞÔÏ ÍÙ ÉÍÅÅÍ ÄÅÌÏ Ó ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÏÂÝÉÍ ÓÌÕÞÁÅÍ. üÔÏ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÔÁË. éÚ×ÅÓÔÎÏ [5, 5.2℄, ÞÔÏ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÁÑ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÎÁ ËÒÉ×ÏÊÒÏÄÁ ÔÒÉ ÉÎÄÕ�ÉÒÕÅÔ ×ÌÏÖÅÎÉÅ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ËÒÉ×ÁÑ ÎÅÇÉ�ÅÒÜÌÌÉ�ÔÉÞÎÁ. óÞÅÔ �ÁÒÁÍÅÔÒÏ× �ÏËÁÚÙ×ÁÅÔ, ÞÔÏ ÏÂÝÁÑ ËÒÉ×ÁÑ XÎÅ ÇÉ�ÅÒÜÌÌÉ�ÔÉÞÎÁ. ðÏÜÔÏÍÕ ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ X { ÇÌÁÄËÁÑ ËÒÉ×ÁÑÓÔÅ�ÅÎÉ 4 × P

2.éÍÅÅÔÓÑ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÁ ÔÏÞËÁ �ÅÒÅÇÉÂÁ P ∈ X , ÔÏ ÅÓÔØ ÔÏÞËÁ, ËÁ-ÓÁÔÅÌØÎÁÑ × ËÏÔÏÒÏÊ ÉÍÅÅÔ �Ï×ÙÛÅÎÎÙÊ �ÏÒÑÄÏË ËÁÓÁÎÉÑ. äÅÊÓÔ×É-ÔÅÌØÎÏ, ÔÏÞËÉ �ÅÒÅÇÉÂÁ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÓÏÂÏÊ ÔÏÞËÉ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ X ÓÎÕÌÑÍÉ ÇÅÓÓÉÁÎÁ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ, ÚÁÄÁÀÝÅÇÏ X . äÌÑ ËÒÉ×ÏÊ 4-Ê ÓÔÅ�ÅÎÉÇÅÓÓÉÁÎ ÉÍÅÅÔ ÓÔÅ�ÅÎØ 8 É ÅÇÏ ÎÕÌÉ ÚÁ×ÅÄÏÍÏ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Ó X .ðÒÏÅË�ÉÑ ÉÚ ÔÏÞËÉ P2−{P} → P1 ÉÎÄÕ�ÉÒÕÅÔ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : X →

P
1 ÓÔÅ�ÅÎÉ 3. åÓÌÉ P { ÔÏÞËÁ �ÅÒÅÇÉÂÁ, ÔÏ ÉÎÄÅËÓ ×ÅÔ×ÌÅÎÉÑ f × ÔÏÞËÅP ÎÅ ÍÅÎØÛÅ 3. ïÔÓÀÄÁ ÍÏÖÎÏ ×Ù×ÅÓÔÉ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅËf ÎÅ ÂÏÌØÛÅ 9.2.4. íÅÔÏÄÙ âÅÌÏÇÏ. óÌÕÞÁÊ ÏÂÝÅÊ ËÒÉ×ÏÊ, ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÎÙÊ ×ÙÛÅ,É ÓÌÕÞÁÊ ËÒÉ×ÏÊ, Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÎÁÄ �Q, ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÎÙÊ × ÔÅÏÒÅÍÅ âÅ-ÌÏÇÏ, �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÓÏÂÏÊ ËÒÁÊÎÉÅ ÓÌÕÞÁÉ �Ï×ÅÄÅÎÉÑ �ÏÌÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅ-ÎÉÑ. íÅÔÏÄÙ, ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÍÙÅ ÄÌÑ ÎÁÈÏÖÄÅÎÉÑ ÆÕÎË�ÉÊ Ó ÍÁÌÙÍ ÞÉÓÌÏÍËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ, Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÞÉÓÔÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍÉ ÄÌÑ ÏÂÝÅÊËÒÉ×ÏÊ É ÞÉÓÔÏ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÍÉ ÄÌÑ ËÒÉ×ÏÊ, Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÎÁÄ �Q.÷ÉÄÉÍÏ, ÄÌÑ ÒÁÂÏÔÙ Ó �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÕÖÎÁ ËÏÍÂÉÎÁ�ÉÑ ËÁËÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ, ÔÁË É ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÈ �ÒÉÅÍÏ×. ñ ÎÅ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÀ,ËÁË ÍÏÇÌÁ ÂÙ ×ÙÇÌÑÄÅÔØ ÔÁËÁÑ ËÏÍÂÉÎÁ�ÉÑ. ðÏÜÔÏÍÕ ÎÁÞÎÅÍ ÉÓ�ÏÌØ-ÚÏ×ÁÔØ ÍÅÔÏÄÙ âÅÌÏÇÏ (ÓÍ. [1℄ É [2℄) É �Ï�ÒÏÂÕÅÍ Õ×ÉÄÅÔØ ÇÒÁÎÉ�Ù ÉÈ�ÒÉÍÅÎÉÍÏÓÔÉ.2.4.1. ðÕÓÔØ K = �Q(t), ÇÄÅ t { Ó×ÏÂÏÄÎÙÊ �ÁÒÁÍÅÔÒ, �K { ÁÌÇÅÂÒÁ-ÉÞÅÓËÏÅ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ K, X { ËÒÉ×ÁÑ, Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÎÁÄ �K, g { ÒÏÄ X .



ï ðïìñè ïðòåäåìåîéñ áìçåâòáéþåóëïê ëòé÷ïê 227óÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ g > 2. óÌÅÄÕÑ âÅÌÏÍÕ, ÎÁÞÎÅÍ Ó �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÎÅ�ÏÓÔÏ-ÑÎÎÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ f : X → P
1�K :ðÕÓÔØ S ⊂ P

1( �K) { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ f . óÞÉÔÁÅÍ,ÞÔÏ ∞; 0; 1 ∈ S É, ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ,S = {∞; 0; 1; v1; : : : ; vn}; (vi ∈ �K):óÎÁÞÁÌÁ âÅÌÙÊ ÍÏÄÉÆÉ�ÉÒÕÅÔ f ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ×ÓÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÚÎÁÞÅ-ÎÉÑ ÂÙÌÉ ÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÙ ÎÁÄ K. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÞÉÓÌÏ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊÍÏÖÅÔ ×ÙÒÁÓÔÉ. üÔÏÔ ÛÁÇ ÂÅÚ ×ÓÑËÉÈ ÉÚÍÅÎÅÎÉÊ �ÒÏÈÏÄÉÔ É × ÎÁÛÅÍÓÌÕÞÁÅ. ðÏÜÔÏÍÕ ÄÁÌÅÅ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏv1; : : : ; vn ∈ K:2.4.2. ÷ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÍ ÓÌÕÞÁÅ tr: deg �K=Q = 1, É ÍÙ ÓÔÒÅÍÉÍÓÑÎÁÊÔÉ ÔÁËÕÀ f , ÞÔÏ n = 1. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÎÁÍ ÕÄÁÌÏÓØ ÎÁÊÔÉ f ,ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ S = {∞; 0; 1; v1; : : : ; vn; u};ÇÄÅ u ∈ �K, Á vi ∈ �Q ÄÌÑ i = 1; : : : ; n. üÔÏÇÏ ÂÕÄÅÔ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÄÌÑÒÅÛÅÎÉÑ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÔÁË ËÁË ÍÅÔÏÄ âÅÌÏÇÏ �ÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÉÚÂÁ×ÉÔØ-ÓÑ ÏÔ ÌÉÛÎÉÈ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏÓÔÅÊ, ÎÅ ÎÁÒÁÝÉ×ÁÑ ÞÉÓÌÏ ÔÒÁÎÓ�ÅÎÄÅÎÔÎÙÈÔÏÞÅË.�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, �ÒÉ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÊ ÍÏÄÉÆÉËÁ�ÉÉ f ÍÏÖÎÏ ÎÅ Ï�ÁÓÁÔØ-ÓÑ ×ÏÚÍÏÖÎÏÇÏ ÒÏÓÔÁ ÞÉÓÌÁ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ.2.4.3. ðÒÉ �ÏÓÔÒÏÅÎÉÉ ÔÒÅÂÕÅÍÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ ÎÁ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊX=�Q Ó�Å�ÉÆÉËÁ ËÒÉ×ÏÊ ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÔÓÑ ÔÏÌØËÏ ÄÌÑ �ÏÓÔÒÏÅÎÉÑ �ÒÏÉÚ-×ÏÌØÎÏÊ ÎÅ�ÏÓÔÏÑÎÎÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ ÎÁ ÎÅÊ. ÷ÓÅ �ÏÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÍÏÄÉÆÉËÁ-�ÉÉ �ÒÏÉÓÈÏÄÑÔ Ó �ÏÍÏÝØÀ ÆÕÎË�ÉÊ ÎÁ P1. ðÏ�ÒÏÂÕÅÍ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÍÏÂÒÁÚÏÍ ÄÅÊÓÔ×Ï×ÁÔØ É ÄÌÑ X , Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ ÎÁÄ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÍ ÁÌÇÅ-ÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ �ÏÌÅÍ L ÎÕÌÅ×ÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ.ðÕÓÔØ S = {u1; : : : ; um}, ÇÄÅ u1; : : : ; um ∈ P
1(L). �ÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×Õ-ÅÔ ÎÅ�ÏÓÔÏÑÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : P

1L → P
1L, ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅ-ÓÔ×Ï f(R ∪ S) ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅ ÂÏÌØÛÅ (d+3)-È ÔÏÞÅË, ÇÄÅ R { ÍÎÏÖÅ-ÓÔ×Ï ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË f , Á d { ÓÔÅ�ÅÎØ ÔÒÁÎÓ�ÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ �ÏÌÑ�Q(u1; : : : ; um) ÎÁÄ Q.



228 á. ì. óíéòîï÷íÎÅ ÎÅÉÚ×ÅÓÔÎÙ ËÏÎÔÒ�ÒÉÍÅÒÙ Ë ÜÔÏÍÕ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÀ. åÓÌÉ ÜÔÏÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ×ÅÒÎÏ, ÔÏ ÏÔ×ÅÔ ÎÁ ÏÓÎÏ×ÎÏÊ ×Ï�ÒÏÓ (ÓÍ. (4)) �ÏÌÏÖÉ-ÔÅÌÅÎ.2.4.4. ðÏ�ÒÏÂÕÅÍ �ÒÏ×ÅÒÉÔØ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÉÚ 2.4.3 × �ÒÏÓÔÅÊÛÅÍ ÎÅÉÚ-×ÅÓÔÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ. á ÉÍÅÎÎÏ, ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ 5-ËÕ ÔÏÞÅË∞; 0; 1; v; u ∈ P
1(K).îÁÄÏ ÎÁÊÔÉ ÔÁËÏÅ ÎÅ�ÏÓÔÏÑÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : P

1�K → P
1�K , ÄÌÑ ËÏÔÏ-ÒÏÇÏ ÏÂÒÁÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á R ∪ {∞; 0; 1; v; u} ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅ ÂÏÌÅÅ 4-È ÔÏÞÅË.úÄÅÓØ R { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË f . åÓÌÉ ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÒÅÛÁÔØÜÔÕ ÚÁÄÁÞÕ, ÔÏ ÂÕÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ v É u.ó�Å�ÉÁÌÉÚÉÒÕÅÍ ÚÁÄÁÞÕ ÅÝÅ ÓÉÌØÎÅÅ É ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ v = t.ðÒÉ×ÅÄÅÍ ÎÅÓËÏÌØËÏ �ÒÉÍÅÒÏ×, ÎÁÊÄÅÎÎÙÈ Ó �ÏÍÏÝØÀ ÄÅÔÁÌØÎÏÇÏ ÁÎÁ-ÌÉÚÁ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ×ÔÏÒÏÊ ÓÔÅ�ÅÎÉ.u f

−t z2t−1 (z + z−1)=2
−t−1 z − z−11− t z(1− z)�− t (� ∈ �Q; � 6= 1) z(�− z)=(�− 1) (7)÷ ÜÔÉÈ �ÒÉÍÅÒÁÈ u �ÏÌÕÞÁÅÔÓÑ �ÒÉÍÅÎÅÎÉÅÍ ÉÎ×ÏÌÀ�ÉÉ Ë t. ÷ÏÔÎÅÓËÏÌØËÏ ÂÏÌÅÅ ÓÌÏÖÎÙÈ �ÒÉÍÅÒÏ×.u ft(t− 1)−1 z2=(z − 2)2t(1 + t)−1 a2z2=(z − 1− a)2 (a = (1− t)=(1 + t))2t (1− t)2=(z − t)2t− 1 (2− t)2=(2z − t)2(t+ 1)=2 (z − 1)2=(z − t)22t=(t+ 1) (z − 1)2=(z − t)2(2t− 1)=t (z − 1)2=(z − 2t+ 1)2 (8)

ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ t É '(t), ÇÄÅ ' { Á×ÔÏÍÏÒ-ÆÉÚÍ P1 ÎÁÄ �Q, ÔÏ ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ É t Ó '−1(t). äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ,ÍÙ �ÒÏÓÔÏ ÍÏÖÅÔ ×ÚÑÔØ '(t) × ËÁÞÅÓÔ×Å ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÇÏ �ÁÒÁÍÅÔÒÁ É�ÅÒÅÏÂÏÚÎÁÞÉÔØ ÅÇÏ ÔÅÍ ÖÅ ÓÉÍ×ÏÌÏÍ t. ðÏÜÔÏÍÕ, ÕÍÅÑ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ t Ét− 1, ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ t É t+ 1. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØt É t=2 É Ô. Ä.



ï ðïìñè ïðòåäåìåîéñ áìçåâòáéþåóëïê ëòé÷ïê 2292.4.5. ëÏÍ�ÏÚÉ�ÉÉ ÓËÌÅÅË. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØt É '(t). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÆÕÎË�ÉÀ f : P
1K → P

1K , ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ f(T ) =
{∞; 0; 1; u}, ÇÄÅ T ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÔÏÞÅË ∞, 0, 1, t, '(t) É ×ÓÅÈ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈÔÏÞÅË f . �ÏÇÄÁ ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÓËÌÅÉÔØ t Ó �ÒÏÏÂÒÁÚÏÍ f−1'(u). üÔÏ ÄÅÌÁÅÔËÏÍ�ÏÚÉ�ÉÑ gf , ÇÄÅ g ÓËÌÅÉ×ÁÅÔ u É '(u).îÁ�ÒÉÍÅÒ, �ÏËÁÖÅÍ, ËÁË ÍÏÖÎÏ ÓËÌÅÉÔØ t É2t2 − 2t+ 1t :üÔÏÔ �ÒÉÍÅÒ ÉÎÔÅÒÅÓÅÎ ÔÅÍ, ÞÔÏ × �ÒÅÄÙÄÕÝÉÈ �ÒÉÍÅÒÁÈ ÍÙ ÕÍÅÌÉÓËÌÅÉ×ÁÔØ t ÔÏÌØËÏ Ó ÅÇÏ ÏÂÒÁÚÁÍÉ �ÒÉ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÁÈ P

1�Q.ðÕÓÔØ f = (1−t)2=(z−t)2 É u = f(0) = (1−t)2=t2. ìÅÇËÏ ×ÉÄÅÔØ, ÞÔÏf ÓËÌÅÉ×ÁÅÔ t É 2t. �ÁË ËÁË ÍÙ ÕÖÅ ÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ u É 1=u, ÔÏ ÍÙÕÍÅÅÍ ÓËÌÅÉ×ÁÔØ É t Ó �ÒÏÏÂÒÁÚÏÍ f−1(1=u). ïÄÉÎ ÉÚ Ä×ÕÈ �ÒÏÏÂÒÁÚÏ×ËÁË ÒÁÚ É ÒÁ×ÅÎ (2t2 − 2t+ 1)=t.
§3. úÁËÌÀÞÅÎÉÅðÒÅÖÄÅ ×ÓÅÇÏ ÏÔÍÅÔÉÍ �ÒÏÓÔÅÊÛÉÅ ÎÅÒÅÛÅÎÎÙÅ ÓÌÕÞÁÉ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎ-ÎÙÈ �ÒÏÂÌÅÍ. äÌÑ ÏÂÝÅÊ ËÒÉ×ÏÊ �ÅÒ×ÙÊ ÎÅÉÚ×ÅÓÔÎÙÊ ÓÌÕÞÁÊ g = 5. ÷ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ t(X) = 12, Á r(X) 6 16. �ÒÅÂÕÅÔÓÑ �ÒÏ×ÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÎÁÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ r(X) 6 15. äÌÑ Ó�Å�ÉÁÌØÎÙÈ ËÒÉ×ÙÈ �ÅÒ×ÙÅ ÎÅÉÚ×ÅÓÔÎÙÅÓÌÕÞÁÉ Ó×ÑÚÁÎÙ Ó g = 2 É t(X) = 1 ÉÌÉ t(X) = 2. ÷ ×Ï�ÒÏÓÅ �ÒÏ ÓËÌÅÊËÕ�ÁÒÙ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁ×ÉÓÉÍÙÈ �ÁÒÁÍÅÔÒÏ× (ÓÍ. 2.4.4) ÂÙÌÏ ÂÙ ÉÎÔÅ-ÒÅÓÎÏ ÒÁÚÏÂÒÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÕÞÁÅÍ t É t2.÷ ÄÁÎÎÏÊ ÒÁÂÏÔÅ ÍÙ ÉÍÅÌÉ ÄÅÌÏ ÉÓËÌÀÞÉÔÅÌØÎÏ Ó �ÏÌÑÍÉ ÎÕÌÅ×ÏÊÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ. ÷ ÎÅÎÕÌÅ×ÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÅ ÏÓÎÏ×ÎÏÊ ×Ï�ÒÏÓ ÔÒÅÂÕ-ÅÔ ÍÏÄÉÆÉËÁ�ÉÉ. üÔÏ Ó×ÑÚÁÎÏ Ó ÔÅÍ, ÞÔÏ × �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉ-ÓÔÉËÅ ËÁÖÄÁÑ ËÒÉ×ÁÑ, ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏ ÏÔ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÔÒÁÎÓ�ÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ �ÏÌÑÏ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁÚ×ÅÔ×ÌÅÎÁ ×ÓÅÇÏ ÎÁÄ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ �ÒÏÅË-ÔÉ×ÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ (ÓÍ. [6℄). ÷ÏÚÍÏÖÎÁÑ ÍÏÄÉÆÉËÁ�ÉÑ ×Ï�ÒÏÓÁ ÓÏÓÔÏÉÔ ×ÔÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÉÚÕÞÁÔØ ÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÆÕÎË�ÉÉ ÂÅÚ ÄÉËÏÇÏ ×ÅÔ×ÌÅÎÉÑ.ðÏÓÌÅ ÔÏÇÏ, ËÁË �ÒÅ�ÒÉÎÔ [7℄ ÂÙÌ ÎÁ�ÉÓÁÎ, ÷. ëÕÌÉËÏ× ÓÏÏÂÝÉÌÍÎÅ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ �ÒÏÓÔÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á r(X) 6 3g ÄÌÑ�ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ËÒÉ×ÏÊ X ÒÏÄÁ g > 2. á ÉÍÅÎÎÏ, �ÕÓÔØ P { ÔÏÞËÁ ÷ÅÊÅÒ-ÛÔÒÁÓÓÁ ÎÁ X . ðÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÜÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÆÕÎË�ÉÑ n 7→ h0(nP )ÉÍÅÅÔ ÎÅÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÅ �Ï×ÅÄÅÎÉÅ. üÔÏ ÕÓÌÏ×ÉÅ ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏh0(X; gP ) > 1. �ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÎÁÊÄÅÔÓÑ f ∈ k(X) Ó ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ



230 á. ì. óíéòîï÷�ÏÌÀÓÏÍ �ÏÒÑÄËÁ g × ÔÏÞËÅ P . òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : X → P
1.�ÁË ËÁË deg f = g, ÔÏ ÆÏÒÍÕÌÁ çÕÒ×É�Á �ÒÉÎÉÍÁÅÔ ×ÉÄ2− 2g = 2g − ∑(eQ − 1):õÞÉÔÙ×ÁÑ, ÞÔÏ eP = g É eQ > 1 �ÏÌÕÞÁÅÍ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË×ÅÔ×ÌÅÎÉÑ f ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÉÔ 3g. �ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, r(X) 6 3g É ÄÌÑ ÏÂÝÅÊËÒÉ×ÏÊ ÎÁ ×Ï�ÒÏÓ ÉÚ 2.1 ÄÁÎ ÕÔ×ÅÒÄÉÔÅÌØÎÙÊ ÏÔ×ÅÔ.ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. ç. ÷. âÅÌÙÊ, ï ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑÈ çÁÌÕÁ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ËÒÕÇÏ×ÏÇÏ �ÏÌÑ. | éÚ×. áîóóóò, óÅÒ. ÍÁÔÅÍ., 43 (1979), No. 2, 269{276.2. ç. ÷. âÅÌÙÊ, îÏ×ÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ Ï ÔÒÅÈ ÔÏÞËÁÈ. |íÁÔÅÍ. ÓÂÏÒ-ÎÉË, 193 (2002), No. 3, 21{24.3. F. Bogomolov, D. Husemoller, Geometri properties of urves de�ned over number�elds. Bonn MPI, 1 (2000).4. æ. çÒÉÆÆÉÔÓ, äÖ. èÁÒÒÉÓ, ðÒÉÎ�É�Ù ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ. í., íÉÒ,(1982).5. ò. èÁÒÔÓÈÏÒÎ, áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ. í., íÉÒ, (1981).6. N. Katz, Travaux de Laumon. | S�em. Bourbaki, (1987{1988), No. 691, Ast�erisque161{162 (1988), 105{132.7. á. ì. óÍÉÒÎÏ×, ï �ÏÌÑÈ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉ×ÏÊ. |ðÒÅ�ÒÉÎÔ ðï-íé òáî 2/2013.Smirnov A. L. On de�nition �elds of an algebrai urve.It is onsidered suh geometri invariants of an algebrai urve as theminimal number of ruial values of the rational funtions and the minimaltransendene degree of the de�nition �elds. The question is if the di�er-ene of these two invariants is always equal to 3 for any urve with thegenus g > 0. For urves de�ned over an algebrai number �eld the positiveanswer is given by Belyi's theorem. In the paper the positive answer isgiven for some other ases. ðÏÓÔÕ�ÉÌÏ 30 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2014 Ç.ó.-ðÅÔÅÒÂÕÒÇÓËÏÅ ÏÔÄÅÌÅÎÉÅíÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÉÎÓÔÉÔÕÔÁÉÍ. ÷. á. óÔÅËÌÏ×Á òáîæÏÎÔÁÎËÁ 27, 191023ó.-ðÅÔÅÒÂÕÒÇ, òÏÓÓÉÑE-mail : smirnov�pdmi.ras.ru


