
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 418, 2013 Ç.÷. ï. ëÕÚÎÅ�Ï×ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áèüëó�òåíáìøîùè òáúâéåîéê1. ÷×ÅÄÅÎÉÅ, ÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ËÁ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏ×1◦. äÖ. äÖÅÎËÉÎÓ [1, 2℄ ÕÓÔÁÎÏ×ÉÌ Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÕÀ ÒÏÌØ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞ-ÎÙÈ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÏ× × ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÈ ÚÁÄÁÞÁÈ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÔÅÏ-ÒÉÉ ÆÕÎË�ÉÊ. íÎÏÇÉÅ ÔÁËÉÅ ÚÁÄÁÞÉ Ó×ÑÚÁÎÙ Ó ÎÅËÏÔÏÒÙÍÉ ÚÁÄÁÞÁÍÉÏÂ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ. ë ÞÉÓÌÕ �ÏÓÌÅÄÎÉÈ ÚÁÄÁÞ ÏÔÎÏÓÑÔÓÑ ×Ï-�ÒÏÓÙ Ï ÍÁËÓÉÍÕÍÅ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ ÓÔÅ�ÅÎÅÊ ËÏÎÆÏÒÍÎÙÈ ÒÁÄÉÕÓÏ× ÎÅ-ÎÁÌÅÇÁÀÝÉÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ É Ó×ÑÚÁÎÎÙÈ Ó ÎÉÍÉ ËÏÎÆÏÒÍÎÙÈ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÏ×.÷ ÄÁÎÎÏÊ ÒÁÂÏÔÅ ÉÓÓÌÅÄÕÀÔÓÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ Ó×ÏÊÓÔ×Á ÜËÓÔÒÅÍÁÌØ-ÎÙÈ ËÏÎÆÉÇÕÒÁ�ÉÊ ÕËÁÚÁÎÎÙÈ ÚÁÄÁÞ.åÓÌÉ D { ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÁÑ ÏÂÌÁÓÔØ É a ∈ D, ÔÏ �ÏÄ m(D; a) É R(D; a)�ÏÎÉÍÁÅÍ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ É ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊ ÒÁÄÉÕÓÜÔÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉ a. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÞÅÔÙÒÅ Ó×ÑÚÁÎÎÙÅÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ ÚÁÄÁÞÉ.úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ S { ÒÉÍÁÎÏ×Á ÓÆÅÒÁ C ÉÌÉ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ËÒÕÇ U =
{|z| < 1}, a1; : : : ; an (n > 2) { ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ S,�1; : : : ; �n { ÚÁÄÁÎÎÙÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. îÁÊÔÉ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÆÕÎË-�ÉÏÎÁÌÁ I1 = I1(S; a1; : : : ; an; �1; : : : ; �n) = n∑j=1 �2j m(Dj ; aj): (1)ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÓÉÓÔÅÍ ÎÅÎÁÌÅÇÁÀÝÉÈ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÎÁ D1; : : : , DnÎÁ S ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ aj ∈ Dj ; j = 1; : : : ; n.úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ �1,: : : ; �n { ÚÁÄÁÎÎÙÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, a1; : : : ,an, D1; : : : ; Dn (n > 2) { ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË É ÎÅÎÁÌÅÇÁÀÝÉÈ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈÏÂÌÁÓÔÅÊ × ËÒÕÇÅ U ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ aj ∈ Dj ; j = 1; : : : ; n. îÁÊÔÉ ÍÁËÓÉ-ÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁ (1) ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÕËÁÚÁÎÎÙÈ ÓÉÓÔÅÍ ÔÏÞÅË aj É ÏÂÌÁÓÔÅÊDj.ëÌÀÞÅ×ÙÅ ÓÌÏ×Á: Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌ, ËÒÕÇÏ×ÁÑ ÏÂÌÁÓÔØ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞ-ÎÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ, ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ, ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔ.121



122 ÷. ï. ëõúîåãï÷úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn (n > 3) { ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË ÉÎÅÎÁÌÅÇÁÀÝÉÈ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÎÁ C ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ aj ∈ Dj ; j =1; : : : ; n. îÁÊÔÉ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁI2= n∑j=1m(Dj ; aj)− 12� · 2n− 1 ∑′16j<k6n log |aj−ak| (2)ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÕËÁÚÁÎÎÙÈ ÓÉÓÔÅÍ ÔÏÞÅË aj É ÏÂÌÁÓÔÅÊ Dj. ûÔÒÉÈ Õ ÚÎÁËÁÓÕÍÍÙ ÚÄÅÓØ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ aj = ∞ ÉÌÉ ak = ∞, ÔÏ ÓÏÏÔ×ÅÔ-ÓÔ×ÕÀÝÅÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ ÏÔÓÕÔÓÔ×ÕÅÔ.úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn (n > 2) { ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅËÉ ÎÅÎÁÌÅÇÁÀÝÉÈ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ËÒÕÇÅ U ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ aj ∈Dj ; j = 1; : : : ; n. îÁÊÔÉ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁI3 = n∑j=1m(Dj ; aj)− 12�{ 23(n− 1) ∑1≤k<j≤nlog(|ak − aj | |1− �akaj |)+ 13 n∑j=1 log (1− |aj |2)} (3)ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÕËÁÚÁÎÎÙÈ ÓÉÓÔÅÍ ÔÏÞÅË aj É ÏÂÌÁÓÔÅÊ Dj .ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌ I1 × ÚÁÄÁÞÅ 2 ÏÇÒÁÎÉÞÅÎ É ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÅÎ ÏÔÎÏ-ÓÉÔÅÌØÎÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ �Ï×ÏÒÏÔÁ z → ei'z; ' ∈ R. èÏÒÏÛÏ ÉÚ×ÅÓÔ-ÎÏ, ÞÔÏ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌ I2 ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÙÈ�ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ C, Á ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌ I3 ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÇÉ-�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÈ Ä×ÉÖÅÎÉÊ ËÒÕÇÁ U . æÕÎË�ÉÏÎÁÌÙ I2 É I3 ÔÁËÖÅ ÏÇÒÁ-ÎÉÞÅÎÙ (ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [3℄). éÚ ÔÅÏÒÉÉ ÎÏÒÍÁÌØÎÙÈ ÓÅÍÅÊÓÔ×, ÓÌÅÄÕÅÔ,ÞÔÏ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ, ÒÅÁÌÉÚÕÀÝÉÅ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ×× ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4 ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ.åÓÌÉ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË É ÎÅÎÁ-ÌÅÇÁÀÝÉÈ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4, ÔÏ D1; : : : ; Dn { ÜËÓ-ÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÓÉÓÔÅÍÁ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 1 ÄÌÑ ÔÏÞÅË a1; : : : ; an.÷ ÚÁÄÁÞÅ 1 ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ËÁÞÅÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ [4℄.�ÅÏÒÅÍÁ á. ðÕÓÔØ a1; : : : ; an { ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ
S, �1; : : : ; �n { �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊË×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌQ(z)dz2 = Q(z; a1; : : : ; an; S) dz2 (4)



ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áè 123ÎÁ S, ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÊ ÎÁ S ÚÁ ÉÓËÌÀÞÅÎÉÅÍ Ä×ÏÊÎÙÈ �ÏÌÀÓÏ× × ÔÏÞËÁÈa1; : : : ; an, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÈÓÑ × ËÒÕÇÏ×ÙÈ ÏÂÌÁÓÔÑÈ D1; : : : ; Dn ÜÔÏÇÏ ÄÉÆ-ÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ. ðÕÓÔØ � { ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ ×ÓÅÈ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ Q(z)dz2 ÎÁ S;� { ÚÁÍÙËÁÎÉÅ �. ÷ÎÕÔÒÅÎÎÅÅ ÚÁÍÙËÁ-ÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á � �ÕÓÔo É S \� = ⋃nk=1Dk. þÉÓÌÁ �k Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÄÌÉ-ÎÁÍÉ × Q-ÍÅÔÒÉËÅ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ Q(z)dz2 × ÏÂÌÁÓÔÑÈDk; k = 1; : : : ; n. óÉÓÔÅÍÁ ÏÂÌÁÓÔÅÊ D1; : : : ; Dn, É ÔÏÌØËÏ ÏÎÁ, ÒÅÁÌÉ-ÚÕÅÔ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁ (1) × ÚÁÄÁÞÅ 1.�ÅÏÒÅÍÁ á (× ÓÌÕÞÁÅ ÒÉÍÁÎÏ×ÏÊ �Ï×ÅÒÈÎÏÓÔÉ) �ÏÌÕÞÅÎÁ × [1℄ × ËÁ-ÞÅÓÔ×Å ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ �ÒÉÌÏÖÅÎÉÊ \ÏÂÝÅÊ ÔÅÏÒÅÍÙ Ï ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÈ" [1℄,�ÒÉ ÜÔÏÍ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅ ÁÓÓÏ�ÉÉÒÏ×ÁÎÎÏÇÏ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ-�ÉÁÌÁ Q(z)dz2 ÕÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÏ × [2℄. ðÒÏÓÔÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ áÄÁÎÏ × [4℄.éÚ ÔÅÏÒÅÍÙ á ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ × ÚÁÄÁÞÅ 1ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ ËÕÓÏÞÎÏ-ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÉÍÉ ËÒÉ×ÙÍÉ, Á ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï � Ó×ÑÚÎÏ.åÓÌÉ S = U , ÔÏ, ËÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ, �Ï ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ, ÏÄÉÎ ÎÕÌØÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ (4), ÌÅÖÁÝÉÊ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T = {
|z| = 1}, É ×ÓÅÎÕÌÉ ÜÔÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ, ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ T , ÉÍÅÀÔ ÞÅÔÎÙÊ �ÏÒÑÄÏË.ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ × ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÉÉ Ó ÏÂÝÅ�ÒÉÎÑÔÏÊ ÔÅÒÍÉÎÏÌÏÇÉÅÊ ÚÁÄÁÞÁ1 { ÜÔÏ ÚÁÄÁÞÁ Ó ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÙÍÉ �ÏÌÀÓÁÍÉ, × ÔÏ ×ÒÅÍÑ ËÁË ÚÁÄÁÞÉ 2{4Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÚÁÄÁÞÁÍÉ ÓÏ Ó×ÏÂÏÄÎÙÍÉ �ÏÌÀÓÁÍÉ.úÁÄÁÞÁÍ ÏÂ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ, × ÔÏÍ ÞÉÓÌÅ É ÚÁÄÁÞÁÍ 1{3�ÏÓ×ÑÝÅÎÏ ÂÏÌØÛÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÂÏÔ (ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, ÏÂÚÏÒÙ × [5,6℄). �ÅÍ ÎÅÍÅÎÅÅ, �ÏÌÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞ 2 É 3 × ÎÁÓÔÏÑÝÅÅ ×ÒÅÍÑ �ÏÌÕÞÅÎÏ ÔÏÌØËÏ�ÒÉ ÍÁÌÙÈ n. îÁÈÏÖÄÅÎÉÅ ÍÁËÓÉÍÕÍÁ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× I1; I2 É I3 �ÒÉÂÏÌØÛÉÈ n �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÙÅ ÓÌÏÖÎÏÓÔÉ É ×ÓÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ×ÜÔÉÈ ÚÁÄÁÞÁÈ ÄÌÑ n ≥ 5 �ÏÌÕÞÅÎÙ �ÒÉ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÈ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑÈÎÁ ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÉÅ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔ×Á ÔÏÞÅË a1; : : : ; an. �ÅÍ ÂÏÌÅÅÉÎÔÅÒÅÓÎÙÍ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔÓÑ Ï�ÉÓÁÎÉÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ Ó×ÏÊÓÔ×, ËÏÔÏ-ÒÙÍ �ÏÄÞÉÎÑÀÔÓÑ × ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ × ÜÔÉÈÚÁÄÁÞÁÈ. �ÁË, ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, × ÒÁÂÏÔÅ Á×ÔÏÒÁ [7℄ ÂÙÌÏ ÄÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ ÁÓÓÏ-�ÉÉÒÏ×ÁÎÎÙÊ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌ × ÚÁÄÁÞÅ 3 ÎÅ ÉÍÅÅÔ ËÒÁÔ-ÎÙÈ ÎÕÌÅÊ. üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ, ÞÔÏ, × ÏÔÌÉÞÉÅ ÏÔ ÚÁÄÁÞÉ 1,ÎÉ ÏÄÎÁ ÉÚ ÔÏÞÅË ÒÉÍÁÎÏ×ÏÊ ÓÆÅÒÙ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÇÒÁÎÉÞÎÏÊ ÔÏÞËÏÊÄÌÑ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ÔÒÅÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ × ÜÔÏÊ ÚÁÄÁ-ÞÅ. ïÓÎÏ×ÎÁÑ �ÅÌØ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏÔÙ �ÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÅÒÁÚÂÉÅÎÉÑ × ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4 ÏÂÌÁÄÁÀÔ ÅÝÅ ÏÄÎÉÍ, ÏÂÝÉÍ ÄÌÑ ÜÔÉÈ ÚÁÄÁÞÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ, ÏÔÌÉÞÁÀÝÉÍ ÉÈ ÏÔ ÚÁÄÁÞÉ 1.



124 ÷. ï. ëõúîåãï÷çÒÁÎÉ�Ù ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 1, ×ÏÏÂÝÅ ÇÏ×ÏÒÑ, ÖÏÒ-ÄÁÎÏ×ÙÍÉ ËÒÉ×ÙÍÉ ÎÅ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ. �ÁË ÎÁ ÒÉÓ. 1 ÓÌÅ×Á ÓÈÅÍÁÔÉÞÎÏ ÉÚÏ-ÂÒÁÖÅÎÙ ËÒÕÇÏ×ÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁa2 − z24�2(z2 − 1)2 dz2:üÔÉ ÏÂÌÁÓÔÉ ÄÁÀÔ ÒÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ 1 Ï ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ �ÌÏÓ-ËÏÓÔÉ ÎÁ ÔÒÉ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ ÄÌÑ ÔÏÞÅË a1 = ∞; a2;3 = ±1 É�1 = 1; �2;3 = √1− a2=2, 0 < a < 1.
òÉÓ. 1îÁ ÒÉÓ. 1 Ó�ÒÁ×Á ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÙ Ä×Å ËÒÕÇÏ×ÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ(z − 1)2(z − b)(1− bz)4�2z2(z − a)2(1− az)2 dz2;ÄÁÀÝÉÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ 1 Ï ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ËÒÕÇÁ U ÎÁ Ä×ÅÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ ÄÌÑ ÔÏÞÅË a1 = 0; a2 = a É �1 = √b=a; �2 =√(b− a)(1− ab)= (a(1 + a)), 0 < a < b < 1.é × ÔÏÍ É × ÄÒÕÇÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÇÒÁÎÉ�Á ÏÂÌÁÓÔÉ D1 ÖÏÒÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ-×ÏÊ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ, �ÏÓËÏÌØËÕ Õ ÏÂÌÁÓÔÉ D1 ÅÓÔØ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÊ ÒÁÚÒÅÚ. ÷ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4 ÔÁËÉÅ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÎÅ×ÏÚÍÏÖÎÙ. óÌÅÄÕÀÝÁÑÔÅÏÒÅÍÁ �ÏËÁÚÙ×ÁÅÔ, ÞÔÏ Ó×ÏÂÏÄÁ × ×ÙÂÏÒÅ �ÏÌÀÓÏ× ÄÅÌÁÅÔ ÓÉÓÔÅÍÕÏÂÌÁÓÔÅÊ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÈ ÎÅÖÏÒÄÁÎÏ×ÙÍÉ ËÒÉ×ÙÍÉ × ÜÔÉÈ ÚÁÄÁÞÁÈ \ÎÅ-ËÏÎËÕÒÅÎÔÎÏÊ".�ÅÏÒÅÍÁ 1. çÒÁÎÉ�Á ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ× ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÚÁÍËÎÕÔÏÊ ÖÏÒÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ.



ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áè 125çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅÍ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÏÔ ÆÁËÔ, ÞÔÏ ÏÂÌÁ-ÓÔÉ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ × ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4 ÎÅ ÍÏÇÕÔ ÉÍÅÔØ ×ÎÕÔÒÅÎ-ÎÉÈ ÒÁÚÒÅÚÏ×, Á ÚÁÍÙËÁÎÉÑ ÜÔÉÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÎÅ ÍÏÇÕÔ ÉÍÅÔØ \ÄÙÒ".÷ ÒÁÂÏÔÅ Á×ÔÏÒÁ [3℄ �ÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌ,Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÉÊ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 4, ÉÍÅÅÔ ÎÁÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T = {|z| = 1} ÎÅ ÍÅÎÅÅ Ä×ÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÕÌÅÊ. �ÅÏÒÅÍÁ 1�ÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÄÏ�ÏÌÎÉÔØ ÜÔÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ.óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1. ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌ, Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÉÊ ÜËÓÔÒÅ-ÍÁÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4, ÉÍÅÅÔ ÎÁ ÇÒÁÎÉ�Å ËÁÖÄÏÊÉÚ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÎÅ ÍÅÎÅÅ Ä×ÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÕ-ÌÅÊ. ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌ, Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÉÊ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÕÀ ÓÉ-ÓÔÅÍÕ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÁÈ 2 É 4, ÉÍÅÅÔ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T ÎÅ ÍÅÎÅÅÄ×ÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÕÌÅÊ.ðÒÉ n = 2 ÚÁÄÁÞÁ 1 ÄÌÑ ËÒÕÇÁ U ÒÅÛÅÎÁ × [8,9℄. óÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1 �ÒÉ×Ï-ÄÉÔ Ë �ÒÏÓÔÏÍÕ ÒÅÛÅÎÉÀ ÚÁÄÁÞÉ 2 × ÓÌÕÞÁÅ n = 2 É �ÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÉÚÂÅÖÁÔØÓÒÁ×ÎÅÎÉÑ ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁ I1 ÄÌÑ ÔÏ�ÏÌÏÇÉÞÅÓËÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÄÏ-�ÕÓÔÉÍÙÈ ËÏÎÆÉÇÕÒÁ�ÉÊ × ÜÔÏÊ ÚÁÄÁÞÅ. ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ�ÅÏÒÅÍÁ 2. ðÕÓÔØ �1; �2 { ÚÁÄÁÎÎÙÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. íÁÓÉ-ÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁ I1(U; a1; a2; �1; �2) × ÚÁÄÁÞÅ 2 ÒÅÁÌÉÚÕÅÔÓÑ ÄÌÑ ÓÉ-ÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ a, b, D1, D2, ÇÄÅ a { �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ËÏÒÅÎØÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ �3(�2 − �+ 1)a4 + (�+ 1)(�3 + 1)a2 − 1 = 0;� = �1=�2; b = −�2a, D1 É D2 { ËÒÕÇÏ×ÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÇÏÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁQ(z)dz2 = − 14�2( �1z − a + �1a1− az − �2z − b − �2b1− bz)2dz2;ÌÅÖÁÝÉÅ × U . éÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï�21m(D1; a) + �22m(D2; b) = 12�{�21 log(1− a2)+ �22 log(1− b2) + 2�1�2(log(a− b)− log(1− ab))}:ëÁÖÄÁÑ ÄÒÕÇÁÑ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ËÏÎÆÉÇÕÒÁ�ÉÑ �ÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÕËÁÚÁÎ-ÎÏÊ �ÒÉ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÉ z → ei'z; ' ∈ R.



126 ÷. ï. ëõúîåãï÷ðÒÉ �1 = �2 = 1 ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 2, × ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, �ÏÌÕÞÁÅÍ:a=√√5− 2; R(D1; a1)R(D2; a2)6 4a2(1− a2)2(1 + a2)2 =2(5√5−11)=0;36068 : : :äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á.1◦. îÁÍ �ÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑìÅÍÍÁ 1. ðÕÓÔØ a ∈ U;D { ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÁÑ ÏÂÌÁÓÔØ, 0 ∈ D ⊂ U \ {a}," > 0, � = 1 + ", �|a| < 1, D� { ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á�D ∩ U , ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÔÏÞËÕ z = 0. �ÏÇÄÁm(D�; 0) > m(D; 0) + 12� · 1− |a|1 + |a|"+ o("):äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. åÓÌÉ 0 < t < r, ÔÏ �ÏÌÏÖÉÍ �r;t = rU \ [t; r),g(r; t) = R(�r;t; 0) = 4tr2(r + t)−2. ðÕÓÔØ � = |a|. ðÏÓËÏÌØËÕ a =∈ D, ÔÏR(D; 0) 6 g(1; �) É ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �̃ ∈ (0; �℄ ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ R(D; 0) = g(1; �̃).ðÏ ÔÅÏÒÅÍÅ á. à. óÏÌÙÎÉÎÁ Ï ËÒÕÇÏ×ÏÍ ÓÕÖÅÎÉÉ ÏÂÌÁÓÔÉ ([10, Ó. 149℄)R(�−1D�; 0) > g(�−1; �̃). ðÏÜÔÏÍÕR(�−1D�; 0)R(D; 0) >
g(�−1; �̃)g(1; �̃) = ( 1 + �̃1 + ��̃)2 >

( 1 + �1 + ��)2:ïÔËÕÄÁR(D�; 0)R(D; 0) = �R(�−1D�; 0)R(D; 0) > �( 1 + �1 + ��)2 = 1 + 1− �1 + �"+ o("):ÞÔÏ ÒÁ×ÎÏÓÉÌØÎÏ ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÍÏÍÕ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Õ. �2◦. ÷ ÜÔÏÍ �ÕÎËÔÅ ÍÙ ××ÅÄÅÍ Ó�Å�ÉÁÌØÎÕÀ ×ÁÒÉÁ�ÉÀ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ-×ÁÅÍÙÈ ÓÅÍÅÊÓÔ× ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ, ËÏÔÏÒÁÑ ÂÕÄÅÔ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÎÁ �ÒÉÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÔÅÏÒÅÍÙ 1.åÓÌÉ D { ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÏÂÌÁÓÔØ, ÔÏ ÇÒÁÎÉ�Õ ÔÏÊ ÉÚ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÈÏÂÌÁÓÔÅÊ ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÑ C \D, ËÏÔÏÒÁÑ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÔÏÞËÕ ∞, ÂÕÄÅÍ ÎÁÚÙ-×ÁÔØ ×ÎÅÛÎÅÊ ÇÒÁÎÉ�ÅÊ ÏÂÌÁÓÔÉ D É ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ �′D, Á ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÕÀÏÂÌÁÓÔØ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÕÀ (ÎÁ C) ËÒÉ×ÏÊ �′D, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ D+. ïÞÅ×ÉÄÎÏ,�′D ⊂ �D, D ⊂ D+. åÓÌÉ D1 { ÏÄÎÁ ÉÚ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏ-ÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ × ÚÁÄÁÞÅ 1 É �D1 ÖÏÒÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ, ÔÏD+1 \ D1 6= ∅, Á D+1 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ÚÁÍÙËÁÎÉÊ k (k ≥ 2)ËÒÕÇÏ×ÙÈ ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ (4) (ÓÍ. ÞÅÒÔÅÖ ÎÁ ÒÉÓ. 2 ÓÌÅ×Á).



ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áè 127ðÕÓÔØ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁ-ÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÁÈ 2{4. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÇÒÁÎÉ�Á  ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÜÔÉÈ ÏÂÌÁ-ÓÔÅÊ, �ÕÓÔØ ÜÔÏ ÂÕÄÅÔ ÏÂÌÁÓÔØ D1, ÖÏÒÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ.�ÏÇÄÁ ÎÁ  ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÏÞËÁ z0, Ñ×ÌÑÀÝÁÑÓÑ ÎÏÓÉÔÅÌÅÍ, �Ï ËÒÁÊ-ÎÅÊ ÍÅÒÅ, Ä×ÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÇÒÁÎÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ÏÂÌÁÓÔÉ D1. äÌÑ ÎÁ-ÛÉÈ �ÅÌÅÊ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÉÔØÓÑ ÓÌÕÞÁÅÍ, ËÏÇÄÁ ∞ =∈ D1. ðÕÓÔØ� = n⋃j=1 �Dj , �′ { ÔÁ ÉÚ Ó×ÑÚÎÙÈ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á � \ {z0}, ÄÌÑËÏÔÏÒÏÊ �′D1 ⊂ �′, É �ÕÓÔØ �′′ = �\�′\{z0}. �ÏÇÄÁ ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÔÏÞËÕa1 Ó×ÑÚÎÁÑ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÁ D ÍÎÏÖÅÓÔ×Á C\�′ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÏÊ ÏÂÌÁ-ÓÔØÀ ÔÁËÏÊ, ÞÔÏD1 ⊂ D ⊂ D+1 , �D ⊂ ,D∩�′′ = {z0}. çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÏÂÌÁÓÔÑÍÉ D; D1 É D+1 �ÒÏÉÌÌÀÓÔÒÉÒÏ×ÁÎÏ ÎÁÒÉÓ. 2.

òÉÓ. 2ðÕÓÔØ D1; : : : ; Dm { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ, ÌÅÖÁÝÉÅ ×ÎÕÔÒÉ D.1�ÏÇÄÁ 2 6 m 6 n; �Dj ⊂ �′′ �ÒÉ j = 2; : : : ;m; É Dj ∩ D = ∅ �ÒÉj = m + 1; : : : ; n. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï m = n ×ÏÚÍÏÖÎÏ ÔÏÌØËÏ ×ÚÁÄÁÞÅ 4, É ÔÏÌØËÏ × ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ËÏÇÄÁ �′D1 = T .òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ � = �(z) ÏÂÌÁÓÔÉ D ÎÁËÒÕÇ U� = {|�| < 1}, ÎÏÒÍÉÒÏ×ÁÎÎÙÊ ÕÓÌÏ×ÉÑÍÉ �(a1) = 0, �′(a1) > 0,É �ÕÓÔØ z = s(�) { ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ. ðÏÌÏÖÉÍ bj = �(aj), Gj =�(Dj), j = 1; : : : ;m. ðÏÓËÏÌØËÕ D1; : : : ; Dn { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ1éÍÅÎÎÏ, ×ÎÕÔÒÉ D, Á ÎÅ ×ÎÕÔÒÉ D+1 .



128 ÷. ï. ëõúîåãï÷ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 1 ÄÌÑ ÔÏÞÅË a1; : : : ; an, ÔÏ G1; : : : ; Gm { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØ-ÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 1 ÄÌÑ ËÒÕÇÁ U� É ÔÏÞÅË b1; : : : ; bm (Ó �Á-ÒÁÍÅÔÒÁÍÉ �1; : : : ; �m). éÚ ÔÅÏÒÅÍÙ á ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ G1; : : : ; Gm { ËÒÕ-ÇÏ×ÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ Q(�; b1; : : : ; bm;U)d�2.ðÏÓËÏÌØËÕ T� = {|�| = 1} = �(�D) ⊂ �(�D1) = �G1, ( m⋃j=1 �Gj) \ T� =�(�′′) É U� ∩ �(�′′) = {�(z0)}, ÔÏ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÎÕÌÅÍ ÜÔÏÇÏ ÄÉÆÆÅ-ÒÅÎ�ÉÁÌÁ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T� Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ �(z0).ðÕÓÔØ " > 0, � = 1 + ", |�| = �. ðÏÌÏÖÉÍ b̃j = �bj , G̃j = (�Gj) ∩ U� ,j = 1; : : : ;m. �ÏÇÄÁ (ÓÍ. ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 2 × [3℄) �ÒÉ ×ÓÅÈÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÙÈ " > 0 b̃j ∈ G̃j ⊂ U� , j = 1; : : : ;m; Á G̃1; : : : ; G̃m {ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ ÔÁËÉÅ, ÞÔÏm(G̃j ; b̃j) = m(Gj ; bj) + "=2� + o("); j = 2; : : : ;m: (5)ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, �Ï ÌÅÍÍÅ 1m(G̃1; b̃1) = m(G1; b1) + p"+ o("); (6)ÇÄÅ p = 12� · 1− |b2|1 + |b2| > 0: (7)ðÏÌÁÇÁÑ ãj = s(b̃j), D̃j = s(G̃j) ÄÌÑ j = 1; : : : ;m, É ãj = aj , D̃j = DjÄÌÑ j = m+1; : : : ; n, �ÏÌÕÞÉÍ ×ÁÒØÉÒÏ×ÁÎÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ÔÏÞÅË ã1; : : : ; ãnÉ ÏÂÌÁÓÔÅÊ D̃1; : : : ; D̃n. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ o(") × (5) É (6) ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔarg� É b̃1 = b1.3◦. ðÕÓÔØ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË ÉÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 2. ðÒÅÄ�ÏÌÁÇÁÑ, ÞÔÏ ÇÒÁÎÉ�Á  ÏÂÌÁÓÔÉ D1 ÖÏÒÄÁ-ÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ, �ÒÉ ×ÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÙÈ " > 0 �ÏÌÕÞÉÍm(G̃j ; b̃j) > m(Gj ; bj); j = 1; : : : ;m; É m(D̃j ; ãj) = m(Dj ; aj); j =m+ 1; : : : ; n. ðÏÜÔÏÍÕn∑j=1 �2j[m(D̃j ; ãj)−m(Dj ; aj)] = m∑j=1 �2j[m(G̃j ; b̃j)−m(Gj ; bj)]+ 12� m∑j=1 �2j[log∣∣s′(̃bj)∣∣− log∣∣s′(bj)∣∣] > h(�)− h(1); (8)



ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áè 129ÇÄÅ h(�) = 12� ∑mj=2 �2j log∣∣s′(bj�)∣∣. ðÏÓËÏÌØËÕ z = s(�) { ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ, ÔÏ h(�) { ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × ËÒÕÇÅ �U� ÆÕÎË�ÉÑ. ðÏ-ÜÔÏÍÕ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ � ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ |�| = � É h(�) > h(1). éÚ (8) ÔÏÇÄÁ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ∑nj=1 �2jm(D̃j ; ãj) >∑nj=1 �2jm(Dj ; aj), ÞÔÏ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅ-ÞÉÔ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ.4◦. úÁÍÅÞÁÎÉÅ. ðÏ ÁÎÁÌÏÇÉÉ Ó ÚÁÄÁÞÅÊ 2 Ï ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ËÒÕÇÁ, × ÒÑ-ÄÅ ÒÁÂÏÔ (ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [11, 12℄) ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÌÁÓØ ÚÁÄÁÞÁ Ï ÎÁÈÏÖÄÅ-ÎÉÉ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ËÏÌØ�Á ÎÁ ÎÅÎÁÌÅÇÁÀÝÉÅ ÏÄÎÏÓ×ÑÚÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ, ÄÁÀÝÅ-ÇÏ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÕ (1). á. à. óÏÌÙÎÉÎ, × ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÄÏËÁÚÁÌ( [11, ÔÅÏÒÅÍÁ 3.1℄), ÞÔÏ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ËÏÌØ�Á ÎÁ Ä×Å ÏÄ-ÎÏÓ×ÑÚÎÙÅ ÏÂÌÁÓÔÉ Ó ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÍÉ ×ÅÓÁÍÉ (�1 = �2) ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ Ä×ÕÈÎÅ�ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ �ÏÌÕËÏÌÅ�. �ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÇÒÁÎÉ�Ù ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÜËÓ-ÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ËÏÌØ�Á × ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÖÏÒÄÁÎÏ×ÙÍÉËÒÉ×ÙÍÉ. âÕÄÕÔ ÌÉ ÖÏÒÄÁÎÏ×ÙÍÉ ËÒÉ×ÙÍÉ ÇÒÁÎÉ�Ù ÏÂÌÁÓÔÅÊ ÜËÓÔÒÅ-ÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ËÏÌØ�Á × ÓÌÕÞÁÅ ÒÁ×ÎÙÈ ×ÅÓÏ× �ÒÉ n > 2 × ÎÁÓÔÏÑ-ÝÅÅ ×ÒÅÍÑ ÎÅÉÚ×ÅÓÔÎÏ. äÌÑ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÈ ×ÅÓÏ×ÙÈ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÏ× ÜÔÏ× ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ ÎÅ×ÅÒÎÏ ÄÁÖÅ �ÒÉ n = 2. �ÅÍ ÎÅ ÍÅÎÅÅ, ÅÓÌÉ D { ÜËÓÔÒÅ-ÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÓ×ÑÚÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ S ÎÁ C, ÔÏ�Ï×ÔÏÒÑÑ ÄÏÓÌÏ×ÎÏ �ÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÅ ×ÙÛÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï, �ÏÌÕÞÉÍ, ÞÔÏÔÏÞËÁ z0 ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÎÏÓÉÔÅÌÅÍ ÎÅÓËÏÌØËÉÈ ÇÒÁÎÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎ-ÔÏ× ÏÂÌÁÓÔÉ Dk ∈ D ÔÏÌØËÏ × ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ �S ÓËÁÖÄÏÊ Ó×ÑÚÎÏÊ ËÏÍ�ÏÎÅÎÔÏÊ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ( n⋃j=1 �Dj)\{z0} ÎÅ �ÕÓÔÏ.÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÇÒÁÎÉ�Á ÏÂÌÁÓÔÉDk ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑD Ñ×ÌÑ-ÅÔÓÑ ÖÏÒÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÂÌÁÓÔØD+k , ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ×ÎÅÛÎÅÊ ÇÒÁ-ÎÉ�ÅÊ �′Dk, ÌÅÖÉÔ × S.5◦. ðÕÓÔØ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË ÉÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 3. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÇÒÁÎÉ�Á  ÏÂÌÁÓÔÉ D1 ÖÏÒ-ÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌ I2 ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÅÎÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÙÈ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ �ÌÏÓËÏÓÔÉ, ÔÏ �ÒÉ �Ï-ÓÔÒÏÅÎÉÉ ×ÁÒÉÁ�ÉÉ ÍÏÖÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ∞ =∈ D1 ∪ {a1; : : : ; an}. éÚ(2) É (5){(7) ÄÌÑ ×ÁÒØÉÒÏ×ÁÎÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË ã1; : : : ; ãn É ÏÂÌÁÓÔÅÊD̃1; : : : ; D̃n �ÏÌÕÞÉÍ



130 ÷. ï. ëõúîåãï÷2�[I2(ã1; : : : ; ãn; D̃1; : : : ; D̃n)− I2(a1; : : : ; an; D1; : : : ; Dn)]= m∑j=1[2�(m(G̃j ; b̃j)−m(Gj ; bj))+ log ∣∣∣s′(b̃j)∣∣∣− log∣∣s′(bj)∣∣]
− 2n− 1  ∑16j<k6m log ∣∣∣∣∣s(b̃j)− s(b̃k)s(bj)− s(bk) ∣∣∣∣∣+ ∑26j6mm<k6n log ∣∣∣∣∣s(̃bj)− aks(bj)− ak ∣∣∣∣∣> p"+ (m− 1)(1− mn− 1) "+ h(�)− h(1) + o(")
> p"+ h(�)− h(1) + o(");ÇÄÅ p > 0,h(�) = m∑j=2 log∣∣s′(bj�)∣∣
− 2n− 1  ∑26j<k6m log∣∣∣∣s(bj�)− s(bk�)� ∣∣∣∣+ ∑26j6mm<k6n log∣∣s(bj�)− ak∣∣ :ðÏÓËÏÌØËÕ z = s(�) { ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ, É ak =∈ s(U), k =m+ 1; : : : ; n, ÔÏ h(�) { ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × ËÒÕÇÅ �U� ÆÕÎË�ÉÑ. ðÏÜÔÏÍÕÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ � ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ |�| = � É h(�) > h(1). �ÏÇÄÁI2(ã1; : : : ; ãn; D̃1; : : : ; D̃n) > I2(a1; : : : ; an; D1; : : : ; Dn);ÞÔÏ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÔ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁ-ÓÔÅÊ.6◦. äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×ÏÓÔÉ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 × ÚÁÄÁÞÅ 4 ÎÁÍ�ÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑìÅÍÍÁ 2. åÓÌÉ ÆÕÎË�ÉÉ fk(�), k = 1; 2, ÒÅÇÕÌÑÒÎÙ × U� É |fk(�)| < 1× U� ; k = 1; 2, ÔÏ ÆÕÎË�ÉÑ'(�) = − log(∣∣∣1− f1(�)f2(�) ∣∣∣2 (1− ∣∣f1(�)∣∣2)� (1− ∣∣f2(�)∣∣2)�)ÓÕÂÇÁÒÍÏÎÉÞÎÁ × U� �ÒÉ ×ÓÅÈ � > 1.



ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áè 131äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. äÏÓÔÁÔÏÞÎÏ �ÒÏ×ÅÒÉÔØ, ÞÔÏ �'(�) > 0 × U� . éÍÅÅÍ�'(�)4 =Re 2f ′1(�)f ′2(�)(1−f1(�)f2(�))2+�  ∣∣f ′1(�)∣∣2(1−|f1(�)|2)2+ ∣∣f ′2(�)∣∣2(1−|f2(�)|2)2
>− 2∣∣f ′1(�)f ′2(�)∣∣∣∣∣1−f1(�)f2(�) ∣∣∣2+ 2∣∣f ′1(�)f ′2(�)∣∣(1−∣∣f1(�)∣∣2)(1−∣∣f2(�)∣∣2)= 2 |f ′1(�)f ′2(�)| · |f1(�)−f2(�)|2∣∣∣1−f1(�)f2(�)∣∣∣2 (1−|f1(�)|2)(1−|f2(�)|2) > 0: �7◦. ðÕÓÔØ a1; : : : ; an, D1; : : : ; Dn { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË ÉÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 4 É ÇÒÁÎÉ�Á  ÏÂÌÁÓÔÉ D1 ÖÏÒÄÁÎÏ×ÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÅÑ×ÌÑÅÔÓÑ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌ I3 ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÇÉ�ÅÒ-ÂÏÌÉÞÅÓËÉÈ Ä×ÉÖÅÎÉÊ ËÒÕÇÁ U , ÔÏ ÍÏÖÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ a1 = 0. éÚ(3) É (5){(7) ÄÌÑ ×ÁÒØÉÒÏ×ÁÎÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË ã1; : : : ; ãn É ÏÂÌÁÓÔÅÊD̃1; : : : ; D̃n �ÏÌÕÞÁÅÍ2�[I3(ã1; : : : ; ãn; D̃1; : : : ; D̃n)− I3(a1; : : : ; an; D1; : : : ; Dn)]= m∑j=1[2� (m(G̃j ; b̃j)−m(Gj ; bj))+ log ∣∣∣s′(b̃j)∣∣∣− log∣∣s′(bj)∣∣]

− 23(n− 1)[ ∑16j<k6m log∣∣∣∣∣s(b̃j)− s(̃bk)s(bj)− s(bk) ∣∣∣∣∣+ ∑26j6mm<k6n log∣∣∣∣∣s(b̃j)− aks(bj)− ak ∣∣∣∣∣+ ∑26j<k6m log∣∣∣∣∣1− s(b̃j)s(̃bk)1− s(bj)s(bk) ∣∣∣∣∣+ ∑26j6mm<k6n log∣∣∣∣∣1− aks(b̃j)1− aks(bj) ∣∣∣∣∣]
− 13 m∑j=2 log 1− ∣∣s(b̃j)∣∣21− ∣∣s(bj)∣∣2 > p"+ (m− 1)(1− m3(n− 1)) "+ h(�)− h(1) + o(") > p"+ h(�)− h(1) + o(");ÇÄÅ p > 0; h(�) = h1(�) + h2(�),h1(�) = m∑j=2 log∣∣s′(bj�)∣∣− 23(n− 1)



132 ÷. ï. ëõúîåãï÷
×



∑26j<k6n log∣∣∣∣s(bj�)−s(bk�)� ∣∣∣∣+ ∑26j6mm<k6n log∣∣∣(s(bj�)−ak)(1−aks(bj�))∣∣∣ ;h2(�) = 13(n− 1) ∑26j<k6m jk(�); jk(�) = − log∣∣∣∣(1− s(bj�)s(bk�))2(1− ∣∣s(bj�)∣∣2)�(1− ∣∣s(bk�)∣∣2)� ∣∣∣∣;� = n− 1m− 2 > 1:÷ ÓÉÌÕ ÌÅÍÍÙ 2 h2(�) { ÓÕÂÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÁÑ × ËÒÕÇÅ �U� ÆÕÎË�ÉÑ É,�ÏÓËÏÌØËÕ h1(�) ÇÁÒÍÏÎÉÞÎÁ × �U � , ÔÏ h(�) ÓÕÂÇÁÒÍÏÎÉÞÎÁ × �U � .ðÏÜÔÏÍÕ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ � ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ |�| = � É h(�) > h(1). �ÏÇÄÁI3(ã1; : : : ; ãn; D̃1; : : : ; D̃n) > I3(a1; : : : ; an; D1; : : : ; Dn), ÞÔÏ �ÒÏÔÉ×ÏÒÅ-ÞÉÔ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ É ÚÁ×ÅÒÛÁÅÔÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 1.8◦. äÏËÁÖÅÍ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅ 1. ðÕÓÔØ z0 { ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÎÕÌØ ÄÉÆÆÅÒÅÎ-�ÉÁÌÁ, ÌÅÖÁÝÉÊ ÎÁ ÇÒÁÎÉ�Å ÏÂÌÁÓÔÉ D1 ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ D.�ÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ D2 ∈ D ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ �D1 ⊂ �D2. ðÏÓËÏÌØËÕ ÉÚ ÔÏÞËÉz0 ×ÙÈÏÄÉÔ ÎÅ ÍÅÎÅÅ ÔÒÅÈ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ, ÔÏ, �Ï ËÒÁÊÎÅÊÍÅÒÅ, ÏÄÎÁ ÉÚ ÜÔÉÈ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÅ , �ÅÌÉËÏÍ ÌÅÖÉÔ × D2.þÔÏ ÎÅ×ÏÚÍÏÖÎÏ, �ÏÓËÏÌØËÕ ËÁÖÄÁÑ ÔÏÞËÁ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ  ÔÏÇÄÁ ÂÙÌÁÂÙ ÎÏÓÉÔÅÌÅÍ ÎÅ ÍÅÎÅÅ Ä×ÕÈ ÇÒÁÎÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ÏÂÌÁÓÔÉ D2.åÓÌÉ z0 { ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÎÕÌØ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ (4), ÌÅÖÁÝÉÊ ÎÁ ÏË-ÒÕÖÎÏÓÔÉ T , ÔÏ T ⊂ D ÄÌÑ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÏÂÌÁÓÔÅÊ D ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÚ-ÂÉÅÎÉÑ. ðÏÓËÏÌØËÕ �ÏÒÑÄÏË ÎÕÌÑ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ ÎÁ T ÎÅ ÍÅÎØÛÅ Ä×ÕÈ,ÔÏ, �Ï ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ, ÏÄÎÁ ÉÚ ×ÙÈÏÄÑÝÉÈ ÉÚ ÔÏÞËÉ z0 ÔÒÁÅËÔÏÒÉÊ ÔÏÇÄÁÄÏÌÖÎÁ �ÅÌÉËÏÍ ÌÅÖÁÔØ × U ∩D. þÔÏ ÎÅ×ÏÚÍÏÖÎÏ, �ÏÓËÏÌØËÕ ÔÏÞËÁ z0ÔÏÇÄÁ ÂÙÌÁ ÂÙ ÎÏÓÉÔÅÌÅÍ ÎÅ ÍÅÎÅÅ Ä×ÕÈ ÇÒÁÎÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ÏÂÌÁ-ÓÔÉ D.9◦. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 2. ðÏÓËÏÌØËÕI1(U; a1; a2; �1; �2) = �22 I1(U; a1; a2; �; 1); (9)ÔÏ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÓÌÕÞÁÊ �1 = � > �2 = 1. ðÕÓÔØ a1, a2, D1,D2 { ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ÔÏÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ × ÚÁÄÁÞÅ 2. ðÏÓËÏÌØËÕ



ï çåïíå�òéþåóëéè ó÷ïêó�÷áè 133ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌ I1 ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ �Ï×ÏÒÏÔÁËÒÕÇÁ U , ÔÏ ÍÏÖÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ a1 = a > 0; a2 = b.ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ b = −�2a; (10)É, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, 0 < a < �−2. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, �ÕÓÔØ D̃1; D̃2; ã; b̃ {ÏÂÒÁÚ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÏÂÌÁÓÔÅÊ É ÔÏÞÅË �ÒÉ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÍÄ×ÉÖÅÎÉÉ �(z) = z − p1− �pz ;ÇÄÅ p = "ei', 0 < " < 1; ' ∈ R. ðÏÌÏÖÉÍ J(a; b) = I1(U; a; b; �; 1).ðÏÓËÏÌØËÕ J(ã; b̃ )− J(a; b) = 12� [�2 log∣∣�′(a)∣∣+ log∣∣�′(b)∣∣]= 1� Re{ei'(�2a+ b)}"+O("2);ÔÏ × ÓÉÌÕ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÓÔÉ ' É ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ ÔÏ-ÞÅË É ÏÂÌÁÓÔÅÊ b = −�2a.éÚ ÔÅÏÒÅÍÙ á É ÓÌÅÄÓÔ×ÉÑ 1 ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅ-ÒÅÎ�ÉÁÌ Q(z)dz2 = Q(z; a; b;U)dz2, Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÉÊ ÓÉÓÔÅÍÕ ÏÂÌÁÓÔÅÊD1, D2, ÉÍÅÅÔ Ä×Á ÎÕÌÑ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T É ÄÒÕÇÉÈÎÕÌÅÊ ÎÅ ÉÍÅÅÔ. ÷ ÓÉÌÕ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ × ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÉÉ ÔÏÞÅË a É b É ÅÄÉÎ-ÓÔ×ÅÎÎÏÓÔÉ ÒÅÛÅÎÉÑ ÚÁÄÁÞÉ 1 ÜÔÉ ÎÕÌÉ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÊ ÏÓÉ:Q(z)dz2 = − B(z − )2(1− �z)24�2(z − a)2(1− az)2(z − b)2(1− bz)2 ; (11)ÇÄÅ B > 0, || = 1. éÚ (11) É ÕÓÌÏ×ÉÊ ÎÏÒÍÉÒÏ×ËÉ × ÔÅÏÒÅÍÅ á ÔÏÇÄÁ�ÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ 4�2Q(z) = −H(z)2, ÇÄÅH(z) = �z − a + �a1− az − 1z − b − b1− bz :ïÔÒÅÚËÉ [−1; b℄ É [a; 1℄ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÚÁÍÙËÁÎÉÑÍÉ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÔÒÁÅË-ÔÏÒÉÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌÁ. ðÏÜÔÏÍÕ



134 ÷. ï. ëõúîåãï÷m(D2; b) = 12� lim"→+0 b−"∫
−1 H(z)dz + log "= 12� [� log(a− b)− � log(1− ab) + log(1− b2)];m(D1; a) = 12�� lim"→+0 1∫a+" H(z)dz + � log "= 12��[log(a− b)− log(1− ab) + � log(1− a2)]:ïÔÓÀÄÁ É ÉÚ (10) �ÏÌÕÞÁÅÍJ(a; b) = (2�)−1M(a; �); (12)ÇÄÅ M(a; �) = 2� log[(1 + �2) a]− 2� log (1 + �2a2) (13)+ log (1− �4a2)+ �2 log (1− a2) ;�M(a; �)�a = 2�a − 4�3a1 + �2a2 − 2�4a1− �4a2 − 2�2a1− a2= 2� (1− �2a2)P (a; �)a (1 + �2a2) (1− �4a2) (1− a2) ;P (a; �) = �3(�2 − �� + 1)a4 + (�+ 1)(�3 + 1)a2 − 1:ðÏÓËÏÌØËÕ P (0; �) = −1 < 0 < P (�−2; �) = (�2 + 1)2�−5, ÔÏ ÅÄÉÎ-ÓÔ×ÅÎÎÙÊ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ËÏÒÅÎØ a ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ P (a; �) = 0 ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÉÎ-ÔÅÒ×ÁÌÅ (0; �−2) É ÄÏÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÆÕÎË�ÉÉ M(a; �)ÎÁ ÜÔÏÍ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÅ. éÚ (9), (10), (12) É (13) ÔÅ�ÅÒØ �ÏÌÕÞÁÅÍ ×ÓÅ ÕÔ×ÅÒ-ÖÄÅÎÉÑ ÔÅÏÒÅÍÙ 2. �ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. J. A. Jenkins, Univalent funtions and onformal mapping. Ergeb. Math. Grenz.(N.F.) Bd.18, Springer-Verlag (1958); 2nd ed. morreted, 1965. ðÅÒ. ÎÁ ÒÕÓ. ÑÚ.1-ÇÏ ÉÚÄ., äÖ. äÖÅÎËÉÎÓ, ïÄÎÏÌÉÓÔÎÙÅ ÆÕÎË�ÉÉ É ËÏÎÆÏÒÍÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ.í., 1962.
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