
úÁ�ÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈÓÅÍÉÎÁÒÏ× ðïíé�ÏÍ 364, 2009 Ç.á. î. âÏÒÏÄÉÎï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá éúéî�åò÷áìá äìñ äéææõúéê óï óëáþëáíé1. äÉÆÆÕÚÉÑ ÓÏ ÓËÁÞËÁÍÉ. ÷ ÒÁÂÏÔÅ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÔÓÑ ÄÏÓÔÁ-ÔÏÞÎÏ ÛÉÒÏËÉÊ ËÌÁÓÓ ÄÉÆÆÕÚÉÊ ÓÏ ÓËÁÞËÁÍÉ, Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÊ × [1℄.ïÓÎÏ×ÎÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÓÏÓÔÏÉÔ × ÔÏÍ, ÞÔÏÂÙ �ÏÌÕÞÉÔØ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ, �ÏÚ×Ï-ÌÑÀÝÉÅ ×ÙÞÉÓÌÑÔØ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÆÕÎ�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÄÉÆÆÕÚÉÊ ÓÏ ÓËÁÞ-ËÁÍÉ, ÏÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÎÙÈ × ÍÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ ÉÚ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ.äÌÑ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÙÈ ÄÉÆÆÕÚÉÊ ÍÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ ÍÏÖÅÔ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔØÌÉÂÏ �ÏÓÒÅÄÓÔ×ÏÍ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÇÒÁÎÉ�Ù, ÌÉÂÏ �ÏÓÒÅÄÓÔ×ÏÍ �ÅÒÅÓËÏËÁ.÷ Ó×ÑÚÉ Ó ÜÔÉÍ, ÍÏÖÎÏ ×ÙÄÅÌÉÔØ ÔÒÉ ÔÉ�Á ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏ×. ðÅÒ×ÙÊ ÏÔ-ÎÏÓÉÔÓÑ Ë ÓÌÕÞÁÀ, ËÏÇÄÁ ÍÙ ÎÅ ÒÁÚÌÉÞÁÅÍ, ËÁË �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ ÍÏÍÅÎÔ�ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÏÊ ÄÉÆÆÕÚÉÉ ÉÚ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ. ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕ-ÞÁÅ ÄÌÑ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÙÈ ÄÉÆÆÕÚÉÊ, ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÀÝÉÈ ÓËÁÞËÉ × ÓÏÏÔ-×ÅÔÓÔ×ÉÉ Ó �ÒÏ�ÅÓÓÏÍ ðÕÁÓÓÏÎÁ, × ÒÁÂÏÔÅ [2℄ ÂÙÌ �ÏÌÕÞÅÎ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ,�ÏÚ×ÏÌÑÀÝÉÊ ×ÙÞÉÓÌÑÔØ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÆÕÎ�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÄÉÆÆÕÚÉÊ,ÏÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÎÙÈ × ÍÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ ÉÚ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ.÷ÔÏÒÏÊ ÔÉ� ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏ× ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÌÕÞÁÑ, ËÏÇÄÁ ÍÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ�ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ �ÏÓÒÅÄÓÔ×ÏÍ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÇÒÁÎÉ�Ù. é ÔÒÅÔÉÊ ÔÉ� ÒÅÚÕÌØ-ÔÁÔÏ× Ó×ÑÚÁÎ ÓÏ ÓÌÕÞÁÅÍ, ËÏÇÄÁ ÍÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ �ÏÓÒÅÄ-ÓÔ×ÏÍ �ÅÒÅÓËÏËÁ ÇÒÁÎÉ�Ù. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÎÕÖÎÏ �ÒÉÎÉÍÁÔØ ×Ï ×ÎÉÍÁÎÉÅ×ÅÌÉÞÉÎÕ �ÅÒÅÓËÏËÁ.íÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ �ÒÏ�ÅÓÓÁ ÚÁ ÇÒÁÎÉ�Õ ÏÂÌÁÓÔÉ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÌÓÑ ÍÎÏ-ÇÉÍÉ Á×ÔÏÒÁÍÉ. äÌÑ ÄÉÆÆÕÚÉÏÎÎÙÈ �ÒÏ�ÅÓÓÏ×, ÏÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÎÙÈ × ÍÏ-ÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ ÉÚ ÏÂÌÁÓÔÉ, ÒÅÚÕÌØÔÁÔ, �ÏÚ×ÏÌÑÀÝÉÊ ×ÙÞÉÓÌÑÔØ ÒÁÓ�ÒÅ-ÄÅÌÅÎÉÑ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÙÈ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÂÙÌ �ÏÌÕÞÅÎ ò. ú. èÁÓØÍÉÎÓËÉÍ[3℄. äÌÑ �ÒÏ�ÅÓÓÏ× Ó ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÍÉ �ÒÉÒÁÝÅÎÉÑÍÉ ÍÏÍÅÎÔ �ÅÒ×ÏÇÏ�ÒÅ×ÙÛÅÎÉÑ ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÕÒÏ×ÎÑ ÉÚÕÞÁÌÓÑ × ÒÁÂÏÔÁÈ ä. âÁËÓÔÅÒÁ Éí. äÏÎÓËÅÒÁ [4℄, ÷. í. úÏÌÏÔÁÒÅ×Á [5℄, × ÍÏÎÏÇÒÁÆÉÉ á. ÷. óËÏÒÏÈÏÄÁ[6℄ É × ÒÁÂÏÔÅ ü. íÏÒÄÅ�ËÏÇÏ [7℄.÷ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏÔÅ �ÒÉ×ÅÄÅÎÙ �ÒÉÍÅÒÙ �ÒÉÍÅÎÅÎÉÑ �ÏÌÕÞÅÎÎÙÈÒÅÚÕÌØÔÁÔÏ×. äÌÑ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÇÏ Ä×ÉÖÅÎÉÑ Ó ÜËÓ�ÏÎÅÎ�ÉÁÌØÎÏ ÒÁÓ�ÒÅ-ÄÅÌÅÎÎÙÍÉ ÓËÁÞËÁÍÉ, �ÒÏÉÓÈÏÄÑÝÉÍÉ × �ÕÁÓÓÏÎÏ×ÓËÉÅ ÍÏÍÅÎÔÙ ×ÒÅ-ÍÅÎÉ, �ÏÌÕÞÅÎÙ Ñ×ÎÙÅ ÆÏÒÍÕÌÙ ÄÌÑ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ìÁ�ÌÁÓÁ ÓÏ-70



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 71×ÍÅÓÔÎÏÇÏ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÍÏÍÅÎÔÁ ×ÙÈÏÄÁ É ×ÅÌÉÞÉÎÙ �ÅÒÅÓËÏËÁ. äÌÑÓÌÕÞÁÑ, ËÏÇÄÁ ÎÅÔ ÒÁÚÌÉÞÉÑ ËÁË �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ ÍÏÍÅÎÔ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ,ÔÁËÏÊ �ÒÉÍÅÒ ÂÙÌ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎ × ÒÁÂÏÔÅ [2℄.ðÅÒÅÊÄÅÍ Ë Ï�ÉÓÁÎÉÀ ËÌÁÓÓÁ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÙÈ ÄÉÆÆÕÚÉÊ.ðÕÓÔØ N(t), t > 0, { �ÒÏ�ÅÓÓ ðÕÁÓÓÏÎÁ Ó �ÁÒÁÍÅÔÒÏÍ 1. ðÒÏ�ÅÓÓN(t) ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎ × ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ×ÉÄÅN(t) = max{l : l∑k=1 �k 6 t};ÇÄÅ �k, k = 1; 2; : : : , { ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÅ ÜËÓ�ÏÎÅÎ�ÉÁÌØÎÏ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ Ó�ÁÒÁÍÅÔÒÏÍ 1 ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ×ÅÌÉÞÉÎÙ, P(�k > t) = e−t.ðÕÓÔØ Yk, k = 1; 2; : : : , { ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÅ ÏÄÉÎÁËÏ×Ï ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ×ÅÌÉÞÉÎÙ, ÎÅ ÚÁ×ÉÓÑÝÉÅ ÏÔ �ÒÏ�ÅÓÓÁ N . ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ W ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ ×ÅÌÉÞÉÎ �k É Yk, k = 1; 2; : : : .òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÄÎÏÒÏÄÎÕÀ ÄÉÆÆÕÚÉÀ X . �ÁËÁÑ ÄÉÆÆÕÚÉÑ Ñ×ÌÑÅÔÓÑÒÅÛÅÎÉÅÍ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ: Ó ×ÅÒÏÑÔ-ÎÏÓÔØÀ ÅÄÉÎÉ�Á ÄÌÑ x ∈ R É ÌÀÂÏÇÏ 0 6 t 6 TX(t) = x+ t∫0 �(X(u)) du+ t∫0 �(X(u)) dW (u); (1.1)ÇÄÅ ÆÕÎË�ÉÉ �(y), �(y) ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏ×ÉÀ ìÉ�ÛÉ�Á, �(y) 6= 0ÄÌÑ ×ÓÅÈ y ∈ R.äÌÑ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏÊ ËÕÓÏÞÎÏ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ h ÍÏÍÅÎÔ
κ1 := min{s : s∫0 h(X(v)) dv > �1}Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÏÍÅÎÔÏÍ ÏÂÒÁÔÎÙÍ Ë ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÍÕ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÕ ÏÔ ÄÉÆ-ÆÕÚÉÉ X .ïÂÏÂÝÅÎÎÁÑ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÁÑ ÄÉÆÆÕÚÉÑ, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÅ J , Ï�ÒÅÄÅ-ÌÑÅÔÓÑ ÒÅËÕÒÒÅÎÔÎÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. ðÕÓÔØ �(x; y) { ÎÅËÏÔÏÒÁÑÉÚÍÅÒÉÍÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ. äÌÑ 0 6 t 6 κ1 �ÏÌÁÇÁÅÍ J(t) = X(t), ÇÄÅ X { ÒÅ-ÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (1.1). äÌÑ l = 1; 2; : : : �ÒÏ�ÅÓÓ J Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑJ(t) = �(J(κl−); Yl)+ t∫

κl �(J(u)) du+ t∫

κl �(J(u)) dW (u) (1.2)



72 á. î. âïòïäéîÎÁ �ÒÏÍÅÖÕÔËÅ ×ÒÅÍÅÎÉ κl 6 t < κl+1, ÇÄÅ
κl+1 := min{s > κl : s∫

κl h(J(v)) dv > �l+1}: (1.3)úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ κl = l∑k=1 �k �ÒÉ h ≡ 1.÷ ËÁÖÄÙÊ ÍÏÍÅÎÔ κl ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÁÑ ÄÉÆÆÕÚÉÑ J ÎÁÞÉÎÁÅÔÓÑ ÚÁ-ÎÏ×Ï ËÁË ÏÂÙÞÎÁÑ ÄÉÆÆÕÚÉÑ X ÉÚ ÔÏÞËÉ �(J(κl−); Yl).�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÏÂÏÂÝÅÎÎÁÑ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÁÑ ÄÉÆÆÕÚÉÑ J ÈÁÒÁËÔÅ-ÒÉÚÕÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍÉ �ÁÒÁÍÅÔÒÁÍÉ: ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÏÍ ÄÉÆÆÕÚÉÉ �(x)É ÓÎÏÓÁ �(x), ÆÕÎË�ÉÅÊ ÓËÁÞËÁ �(x; y), É ÓÌÕÞÁÊÎÙÍÉ ×ÅÌÉÞÉÎÁÍÉ Yk,k = 1; 2; : : : , Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÉÍÉ ×ÅÌÉÞÉÎÙ ÓËÁÞËÏ×, Á ÔÁËÖÅ ÆÕÎË�ÉÅÊh(x), ÚÁÄÁÀÝÅÊ ÍÅÒÕ ×ÒÅÍÅÎÉ ÍÅÖÄÕ ÓËÁÞËÁÍÉ.ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ×ÙÂÒÁ× h(x) ≡ �1, ÍÙ �ÏÌÕÞÁÅÍ ÄÉÆÆÕÚÉÀ, ÉÍÅÀ-ÝÕÀ ÓËÁÞËÉ ÞÅÒÅÚ ÍÏÍÅÎÔÙ �̃k, k = 1; 2; : : : , ËÏÔÏÒÙÅ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÎÅÚÁ×É-ÓÉÍÙÍÉ ÜËÓ�ÏÎÅÎ�ÉÁÌØÎÏ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÎÙÍÉ ÓÌÕÞÁÊÎÙÍÉ ×ÅÌÉÞÉÎÁÍÉÓ �ÁÒÁÍÅÔÒÏÍ �1.ðÕÓÔØ C(t) = max{l : κl 6 t}: (1.4)ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ �ÒÏ�ÅÓÓ C(t), t > 0, �ÏÄÏÂÎÏ �ÒÏ�ÅÓÓÕ ðÕÁÓÓÏÎÁ, ÓÞÉ-ÔÁÅÔ ÞÉÓÌÏ ÓËÁÞËÏ× Ë ÍÏÍÅÎÔÕ ×ÒÅÍÅÎÉ t, ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÙÈ ÄÉÆÆÕÚÉÅÊ J ,É dC(t) ÒÁ×ÎÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÉ�Å ÉÌÉ ÎÕÌÀ × ÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÏÔ ÔÏÇÏ �ÒÉÎÁÄ-ÌÅÖÉÔ κl ÉÎÔÅÒ×ÁÌÕ [t; t+ dt) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ l = 1; 2; : : : ÉÌÉ ÎÅÔ.îÅÓÌÏÖÎÏ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ, ÞÔÏ C(t)=N(A(t)), ÇÄÅ A(t) := t∫0 h(J(v)) dv.äÉÆÆÕÚÉÑ J Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑdJ(t) = �(J(t)) dt+ �(J(t)) dW (t)++ (�(J(t−); YC(t)) − J(t−))dC(t); J(0) = x: (1.5)ðÕÓÔØ G(x), x ∈ R, { Ä×ÁÖÄÙ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ�ÉÒÕÅÍÁÑÆÕÎË�ÉÑ. ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅ ÆÏÒÍÕÌÙ éÔÏdG(J(t))=G′(J(t))(�(J(t)) dt + �(J(t)) dW (t)) + �2(J(t))2 G′′(J(t)) dt++(G(�(J(t−); YC(t)))−G(J(t−))) dC(t): (1.6)



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 732. íÏÍÅÎÔ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ. ÷ÁÖÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÄÌÑ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ�ÒÉÌÏÖÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÍÏÍÅÎÔ Ha;b := min{s : J(s) =∈ (a; b)}, ËÏÔÏÒÙÊÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÏÍÅÎÔÏÍ �ÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÈÏÄÁ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÏÇÏ ÄÉÆÆÕÚÉÏÎÎÏÇÏ�ÒÏ�ÅÓÓÁ ÉÚ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ (a; b). åÓÌÉ ÎÁÞÁÌØÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ x 6∈ (a; b), �Ï-ÌÁÇÁÅÍ Ha;b = 0.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÚÁÄÁÞÕ Ï ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÉ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÊ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÙÈÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÏÇÏ ÄÉÆÆÕÚÉÏÎÎÏÇÏ �ÒÏ�ÅÓÓÁ, ÏÓÔÁÎÏ-×ÌÅÎÎÏÇÏ × ÍÏÍÅÎÔ ×ÒÅÍÅÎÉ Ha;b.2.1. îÁÞÎÅÍ ÓÏ ÓÌÕÞÁÑ, ËÏÇÄÁ ÍÙ ÎÅ ÒÁÚÌÉÞÁÅÍ Ó�ÏÓÏÂ ×ÙÈÏÄÁ ÞÅ-ÒÅÚ ÇÒÁÎÉ�Õ, Ô.Å. ×ÙÈÏÄ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÅÔÓÑ �ÅÒÅÓËÏËÏÍ ÉÌÉ �ÅÒÅÓÅÞÅ-ÎÉÅÍ. óÌÅÄÕÀÝÉÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ËÁÓÁÅÔÓÑ, �Ï ÓÕÔÉ, �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ìÁ-�ÌÁÓÁ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÇÏ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁÏÔ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÏÊ ÄÉÆÆÕÚÉÉ, ÏÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÎÏÊ × ÍÏÍÅÎÔ ×ÙÈÏÄÁ ÉÚ ÉÎ-ÔÅÒ×ÁÌÁ, Ô. Å. ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÁ Ha;b∫0 f(J(s)) ds. äÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ �ÏÌÕÞÉÔØÓÁÍÏ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÎÕÖÎÏ �ÒÉÍÅÎÉÔØ ÜÔÏÔ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÄÌÑ �ÒÏÉÚ×Å-ÄÅÎÉÑ f(x),  > 0, ×ÍÅÓÔÏ f(x), ×ÙÞÉÓÌÉÔØ ÆÕÎË�ÉÀ R(x), É ÚÁÔÅÍÏÂÒÁÔÉÔØ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ìÁ�ÌÁÓÁ �Ï �ÁÒÁÍÅÔÒÕ .ïÂÏÚÎÁÞÉÍ Px É Ex ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ É ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ �Ï�ÒÏ�ÅÓÓÕ J �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ J(0) = x. ÷ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÄÌÑ ËÒÁÔËÏÓÔÉ ÂÕÄÅÍÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÔØ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ E{�; A} := E{�1IA}.�ÅÏÒÅÍÁ 2.1. ðÕÓÔØ �(x), x ∈ R, f(x), x ∈ [a; b℄, { ËÕÓÏÞÎÏ ÎÅ�ÒÅ-ÒÙ×ÎÙÅ ÆÕÎË�ÉÉ. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ f > 0, Á � ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ. �ÏÇÄÁÆÕÎË�ÉÑR(x) := Ex{�(J(Ha;b)) exp(
−

Ha;b∫0 f(J(s)) ds); J(Ha;b) > b}Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑR(x) = �(b)Mb(x)1I[a;b℄(x) + �(x)1I(b;∞)(x) + ∞∫

−∞

Gz(x)ER(�(z; Y1)) dz;(2.1)ÇÄÅ Mb(x) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ�2(x)2 M ′′(x) + �(x)M ′(x)− (h(x) + f(x))M(x) = 0; x ∈ (a; b); (2.2)



74 á. î. âïòïäéîM(a) = 0; M(b) = 1; (2.3)Á Gz(x) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ�2(x)2 G′′(x)+�(x)G′(x)−(h(x)+f(x))G(x)=0; x ∈ (a; b)\{z}; (2.4)G′(z + 0)−G′(z − 0) = −2h(z)=�2(z); (2.5)G(a) = 0; G(b) = 0; (2.6)É Gz(x) = 0 �ÒÉ x; z 6∈ (a; b).äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ðÏÌÏÖÉÍMb(x) := Ex{ exp(
−

Ha;b∫0 (h(X(s))) + f(X(s))) ds);X(Ha;b) = b}:�ÏÇÄÁ Mb(x) �ÒÉ x ∈ (a; b) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ (ÓÍ. [3℄) ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ (2.2),(2.3).ðÏÌÏÖÉÍGz(x) := ddzEx{ exp(
−

κ1∫0 f(X(s)) ds);a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b;X(κ1) < z}:�ÏÇÄÁ Gz Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ (2.4){(2.6) (ÄÌÑ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÇÏÄ×ÉÖÅÎÉÑ ÓÍ., ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, [8℄, ÔÅÏÒÅÍÁ 5.1).÷ÁÖÎÏ, ÞÔÏsupx∈R ∞∫

−∞

Gz(x) dz 6 supx∈(a;b)Px(a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b) < 1:ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (2.1) ÉÍÅÅÔ (ÓÍ. [1℄) ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÅÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ.íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ, Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÝÅÅ ÆÕÎË�ÉÀ R(x), ÒÁÚÏ-ÂØÅÍ × ÓÕÍÍÕ Ä×ÕÈ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÈ ÏÖÉÄÁÎÉÊ: �Ï ÍÎÏÖÅÓÔ×Õ {Ha;b <
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κ1} É �Ï ÅÇÏ ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÀ {Ha;b > κ1}. éÍÅÅÍR(x)=Ex{�(X(Ha;b)) exp(

−
Ha;b∫0 f(X(s)) ds);X(Ha;b) = b;Ha;b < κ1}++ ∞∫

−∞

Ex{�(J(Ha;b)) exp(
−

κ1∫0 f(X(s)) ds− Ha;b∫

κ1 f(J(s)) ds);a 6 inf0≤s≤κ1 X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b; J(Ha;b) > b;X(κ1) ∈ dz}:ðÒÉÎÉÍÁÑ ×Ï ×ÎÉÍÁÎÉÅ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ ÓÏÂÙÔÉÊ {Ha;b < κ1} É
{ Ha;b∫0 h(X(v)) dv 6 �1} É ÔÏ, ÞÔÏ ÍÏÍÅÎÔ �1 ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÒÏ�ÅÓÓÁ X ,�ÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ �ÅÒ×ÏÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ × �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔÉ ×ÙÛÅ�ÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÇÏÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÒÁ×ÎÏ �(b)Mb(x).îÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Å {κ1 6 Ha;b}, ËÏÔÏÒÏÅ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏ ÓÏÂÙÔÉÀ

{a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b};ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÒÏ�ÅÓÓ J1(s) := J(s+ κ1), s > 0. �ÏÇÄÁHa;b − κ1 = H̃a;b := min{s : J1(s) =∈ (a; b)}:÷ ÓÉÌÕ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ (1.2), (1.3), �ÒÏ�ÅÓÓ J1 �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ X(κ1) = zÎÁÞÉÎÁÅÔÓÑ ÚÁÎÏ×Ï ÉÚ ÔÏÞËÉ �(z; Y1) É ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÒÏ�ÅÓÓÁ X ÄÏÍÏÍÅÎÔÁ κ1. ÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ, ÉÍÅÅÍEx{�(J(Ha;b)) exp (
−

κ1∫0 f(X(s)) ds− Ha;b∫

κ1 f(J(s)) ds);a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b; J(Ha;b) > b;X(κ1) ∈ dz} == Ex{e− κ1∫0 f(X(s)) ds; a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b;X(κ1) ∈ dz}×
×E{�(J1(H̃a;b)) exp(

−
H̃a;b∫0 f(J1(s)) ds); J1(H̃a;b) > b∣∣∣X(κ1) = z}:



76 á. î. âïòïäéîðÏÓÌÅÄÎÅÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ �ÒÅÏÂÒÁÚÕÅÔÓÑ Ë ×ÉÄÕEE�(z;Y1){�(J1(H̃a;b)) e− H̃a;b∫0 f(J1(s)) ds; J1(H̃a;b)>b}=ER(�(z; Y1)):÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ, �ÒÉ x ∈ (a; b) �ÏÌÕÞÁÅÍR(x) = �(b)Mb(x) + ∞∫

−∞

Gz(x)ER(�(z; Y1)) dz:ðÒÉ x > b ÏÞÅ×ÉÄÎÏ R(x) = �(x), �ÏÓËÏÌØËÕ Ha;b = 0. õÒÁ×ÎÅÎÉÅ (2.1)ÄÏËÁÚÁÎÏ. �2.2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁ ×ÙÈÏÄ ÉÚ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ �Ï-ÓÒÅÄÓÔ×ÏÍ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÇÒÁÎÉ�Ù. ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ× ÓÌÅÄÕÀ-ÝÉÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ.�ÅÏÒÅÍÁ 2.2. ðÕÓÔØ f(x), x ∈ [a; b℄, { ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁÑ ËÕÓÏÞÎÏ ÎÅ-�ÒÅÒÙ×ÎÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ. �ÏÇÄÁ ÆÕÎË�ÉÑR◦(x) := Ex{ exp(
−

Ha;b∫0 f(J(s)) ds); J(Ha;b) = b}1I[a;b℄(x)Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑR◦(x) =Mb(x)1I[a;b℄(x) + ∞∫

−∞

Gz(x)ER◦(�(z; Y1)) dz; (2.7)ÇÄÅMb(x) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ (2:2), (2:3). æÕÎË-�ÉÑ Gz(x) �ÒÉ x ∈ (a; b) \ {z} Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÍÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ (2:4){(2:6), É Gz(x) = 0 �ÒÉ x; z 6∈ (a; b).äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ÷Ù×ÏÄ ÜÔÏÇÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁ × ÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅ-�ÅÎÉ ÁÎÁÌÏÇÉÞÅÎ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÍÕ. éÓ�ÏÌØÚÕÑ Ó×ÏÊÓÔ×Ï, ÞÔÏ �ÒÏ�ÅÓÓJ1(s) = J(s + κ1), s > 0, �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ X(κ1) = z ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎ ËÁË



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 77�ÒÏ�ÅÓÓ J(s), s > 0, �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ X(0) = �(z; Y1), �ÏÌÕÞÁÅÍR◦(x) = Ex{ exp(
−

Ha;b∫0 f(X(s)) ds);X(Ha;b) = b;Ha;b < κ1}++ ∞∫

−∞

Ex{ exp(
−

κ1∫0 f(X(s)) ds− Ha;b∫

κ1 f(J(s)) ds); a 6 inf0≤s≤κ1 X(s);sup0≤s≤κ1X(s) 6 b; J(Ha;b) = b;X(κ1) ∈ dz} =Mb(x)1I[a;b℄(x)++ ∞∫

−∞

Ex{ exp(
−

κ1∫0 f(X(s)) ds); a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b;X(κ1) ∈ dz}E{1I{a6�(z;Y1)6b}E�(z;Y1){ exp(
−

H̃a;b∫0 f(J1(s))ds);J1(H̃a;b) = b}} =Mb(x)1I[a;b℄(x) + ∞∫

−∞

Gz(x)ER◦(�(z; Y1)) dz:
�2.3. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁ ×ÙÈÏÄ ÉÚ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ �Ï-ÓÒÅÄÓÔ×ÏÍ �ÅÒÅÓËÏËÁ ÇÒÁÎÉ�Ù. ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ Ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ× ÓÌÅÄÕÀÝÉÊÒÅÚÕÌØÔÁÔ.�ÅÏÒÅÍÁ 2.3. ðÕÓÔØ �(x), x ∈ R, f(x), x ∈ [a; b℄, { ËÕÓÏÞÎÏ ÎÅ�ÒÅ-ÒÙ×ÎÙÅ ÆÕÎË�ÉÉ. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ f > 0, Á � ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ. �ÏÇÄÁÆÕÎË�ÉÑR(1)(x) := Ex{�(J(Ha;b)) exp(

−
Ha;b∫0 f(J(s)) ds); J(Ha;b) > b}Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑR(1)(x) = �(x)1I(b;∞)(x) + ∞∫

−∞

Gz(x)ER(1)(�(z; Y1)) dz; (2.8)



78 á. î. âïòïäéîÇÄÅ Gz(x) �ÒÉ x ∈ (a; b) \ {z} Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÙÍÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ (2:4){(2:6), É Gz(x) = 0 �ÒÉ x; z 6∈ (a; b).úÁÍÅÞÁÎÉÅ 2.1. úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍ 2.2 É 2.3 ×ÙÔÅËÁÅÔ ÔÅÏ-ÒÅÍÁ 2.1. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, R(x) = �(b)R◦(x) +R(1)(x), É ÓÕÍÍÁ ÕÒÁ×ÎÅ-ÎÉÊ (2.8) É (2.7), ÄÏÍÎÏÖÅÎÎÏÇÏ ÎÁ �(b), ÄÁÅÔ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (2.1).äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 2.3. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï �ÒÏÈÏÄÉÔ × ÔÏÍÖÅ ËÌÀÞÅ, ÞÔÏ É ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 2.1. éÓ�ÏÌØÚÕÑ Ó×ÏÊÓÔ×Ï, ÞÔÏ�ÒÏ�ÅÓÓ J1(s) = J(s+ κ1), s > 0, �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ X(κ1) = z ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎËÁË �ÒÏ�ÅÓÓ J(s), s > 0, �ÒÉ ÕÓÌÏ×ÉÉ X(0) = �(z; Y1), É ÔÏÔ ÆÁËÔ, ÞÔÏÓÏÂÙÔÉÅ {J(Ha;b) > b;Ha;b < κ1} ÒÅÁÌÉÚÕÅÔÓÑ ÌÉÛØ, ËÏÇÄÁ Ha;b = 0 Éx > b, �ÏÌÕÞÁÅÍR(1)(x) = �(x)1I(b;∞)(x)++ ∞∫

−∞

Ex{�(J(Ha;b)) exp(
−

κ1∫0 f(X(s)) ds− Ha;b∫

κ1 f(J(s)) ds);a 6 inf0≤s≤κ1 X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b; J(Ha;b) > b;X(κ1) ∈ dz} == �(x)1I(b;∞)(x)++ ∞∫

−∞

Ex{ exp(
−

κ1∫0 f(X(s)) ds); a 6 inf0≤s≤κ1X(s); sup0≤s≤κ1X(s) 6 b;
X(κ1) ∈ dz}E{E�(z;Y1){�(J1(H̃a;b)) exp(

−
H̃a;b∫0 f(J1(s))ds);J1(H̃a;b) > b}} = �(x)1I(b;∞)(x) + ∞∫

−∞

Gz(x)ER(1)(�(z; Y1)) dz:�ÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ. �3. ðÒÉÍÅÒÙ. ðÕÓÔØ X(t) = �W (t), t > 0, { ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅÓ ÄÉÓ�ÅÒÓÉÅÊ �2, Z(t) := �W (t) + N(�1t)∑k=1 Yk { ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÓÏÓËÁÞËÁÍÉ, ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÅÍÙÍÉ × ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÉÉ Ó �ÒÏ�ÅÓÓÏÍ ðÕÁÓÓÏÎÁ ÓÉÎÔÅÎÓÉ×ÎÏÓÔØÀ �1. ðÕÓÔØ Ha;b := min{s : Z(s) =∈ (a; b)}.



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 79òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ×ÅÌÉÞÉÎÕEx{e−(Z(Ha;b)−b)e−�Ha;b ;Z(Ha;b) > b};  > 0; � > 0: (3.1)ðÕÓÔØ �ÌÏÔÎÏÓÔØ ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ×ÅÌÉÞÉÎ Yk, k = 1; 2; : : : , ÉÍÅÅÔ ×ÉÄddyP(Y1 < y) = 12�e−�|y|; � > 0:÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ Z(t) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÍ ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ �ÒÏ�ÅÓÓÏÍ(−Z(t) ÒÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎ ÔÁË ÖÅ ËÁË Z(t)).3.1. äÌÑ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ (3.1), ÍÏÖÎÏ ×ÏÓ�ÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÔÅÏÒÅÍÏÊ 2.1 �ÒÉ�(x) ≡ �, �(x) ≡ 0, �(x) = e−(x−b), h(x) ≡ �1, f(x) ≡ �, �(x; y) = x+y.áÎÁÌÏÇ ÜÔÏÊ ÔÅÏÒÅÍÙ ÄÌÑ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÙÈ ÄÉÆÆÕÚÉÊ, ÏÓÕÝÅÓÔ×ÌÑÀ-ÝÉÈ ÓËÁÞËÉ × ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÉÉ Ó �ÒÏ�ÅÓÓÏÍ ðÕÁÓÓÏÎÁ, ÂÙÌ �ÏÌÕÞÅÎ × [2℄.�ÁÍ ÖÅ ÂÙÌ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎ �ÒÉÍÅÒ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ (3.1) ÂÅÚ ÏÇÒÁ-ÎÉÞÅÎÉÑ ÎÁ Ó�ÏÓÏÂ ×ÙÈÏÄÁ �ÒÏ�ÅÓÓÁ ÞÅÒÅÚ ÇÒÁÎÉ�Õ. ðÒÉ×ÅÄÅÍ, Ó ÎÅËÏ-ÔÏÒÙÍÉ ÉÚÍÅÎÅÎÉÑÍÉ, �ÏÌÕÞÅÎÎÏÅ × [2℄ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ.õÒÁ×ÎÅÎÉÅ �2�22 + �1�2�2 − �2 = � (3.2)ÉÍÅÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÎÉ:�1 = √�+ �1�2 + �22 −
((�+ �1�2 + �22 )2

− 2��2�2 )1=2;�2 = √�+ �1�2 + �22 + ((�+ �1�2 + �22 )2
− 2��2�2 )1=2:ðÒÉ ÜÔÏÍ �1 < � < �2.ðÏÌÏÖÉÍ D+ := �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 + 1+��1 th((b−a)�1=2)+��2−�21 + �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 ; (3.3)D− := �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 + 1+��1 th((b−a)�1=2)+��2−�21 + �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 : (3.4)



80 á. î. âïòïäéî�ÏÇÄÁ �ÒÉ x ∈ (a; b) ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ ÄÌÑ (3.1) ÉÍÅÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ×ÉÄEx{e−(Z(Ha;b)−b)e−�Ha;b ;Z(Ha;b) > b} = sh((x− a)�2)sh((b− a)�2)++ D+ −D−2 ( sh((b− x)�1)sh((b− a)�1) − sh((b − x)�2)sh((b− a)�2))++ D− +D+2 ( sh((x− a)�1)sh((b − a)�1) − sh((x− a)�2)sh((b− a)�2) ) = sh((x− a)�2)sh((b − a)�2)++ D+2 ( h((b+ a− 2x)�1=2)h((b− a)�1=2) − h((b+ a− 2x)�2=2)h((b− a)�2=2) )
−

− D−2 ( sh((b+ a− 2x)�1=2)sh((b − a)�1=2) − sh((b + a− 2x)�2=2)sh((b− a)�2=2) ): (3.5)úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ �ÒÉ ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ 0 < � < � ÆÕÎË�ÉÉ h(�t)h(�t) É sh(�t)sh(�t)�Ï �ÅÒÅÍÅÎÎÏÊ t ÕÂÙ×ÁÀÔ. ÷ ÜÔÏÍ ÍÏÖÎÏ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ �ÒÏ×ÅÒÉ×, ÞÔÏ�ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ �Ï t ÂÕÄÅÔ ÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏÊ.éÓ�ÏÌØÚÕÑ Ó×ÏÊÓÔ×Ï ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ �ÒÏ�ÅÓÓÁ Z, �ÒÉ x ∈ (a; b), ÉÍÅÅÍEx{e−(a−Z(Ha;b))e−�Ha;b ;Z(Ha;b) 6 a} = sh((b− x)�2)sh((b − a)�2)++ D+2 ( h((b+ a− 2x)�1=2)h((b − a)�1=2) − h((b+ a− 2x)�2=2)h((b − a)�2=2) )++ D−2 ( sh((b+ a− 2x)�1=2)sh((b − a)�1=2) + sh((b+ a− 2x)�2=2)sh((b− a)�2=2) ): (3.6)÷ ÜÔÉÈ ÆÏÒÍÕÌÁÈ ÌÅÇËÏ ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ìÁ�ÌÁÓÁ �Ï , ÉÎÅ ÑÓÎÏ ËÁË ÏÂÒÁÝÁÔØ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ ìÁ�ÌÁÓÁ �Ï �.åÓÌÉ × (3.5) ÕÓÔÒÅÍÉÔØ a Ë −∞, ÔÏ �ÏÌÕÞÉÔÓÑ ÆÏÒÍÕÌÁ ÄÌÑ ÍÏÍÅÎÔÁ�ÅÒ×ÏÇÏ �ÒÅ×ÙÛÅÎÉÑ ÕÒÏ×ÎÑ b. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÇÏHb := min{s : Z(s) > b}.�ÏÇÄÁ �ÒÉ x < bExe−(Z(Hb)−b)−�Hb = (� − �1)( + �2)(�2 − �1)( + �)e−(b−x)�1+ (�2 − �)( + �1)(�2 − �1)( + �)e−(b−x)�2 :ðÒÉ  = 0 ÜÔÏÔ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÓÏÇÌÁÓÕÅÔÓÑ Ó ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏÍ å. íÏÒÄÅ�ËÏ-ÇÏ [7℄.3.2. ðÒÉÍÅÎÉÍ ÔÅÏÒÅÍÕ 2.2 ÄÌÑ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ (3.1) Ó ÏÇÒÁ-ÎÉÞÅÎÉÅÍ, ÞÔÏ ×ÙÈÏÄ �ÒÏ�ÅÓÓÁ ÞÅÒÅÚ ÇÒÁÎÉ�Õ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ ÂÅÚ �ÅÒÅ-ÓËÏËÁ.



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 81òÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (2.7) ÂÕÄÅÍ ÉÓËÁÔØ × ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ×ÉÄÅR◦(x) = 4∑k=1Ak sh((x−�k)qk)sh((b− a)qk) 1I[a;b℄(x); (3.7)ÇÄÅ �1 = �3 = b, �2 = �4 = a, Á Ak É qk { ÎÅËÏÔÏÒÙÅ �ÏÓÔÏÑÎÎÙÅ,qk > 0.æÕÎË�ÉÑ Mb Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ�22 M ′′(x)− (�+ �1)M(x) = 0; x ∈ (a; b); (3.8)M(a) = 0; M(b) = 1: (3.9)ïÂÏÚÎÁÞÉÍ � := √2�+ 2�1=�, ÔÏÇÄÁ ÒÅÛÅÎÉÅ Mb ÉÍÅÅÔ ×ÉÄMb(x) = sh((x− a)� )sh((b− a)� ) :ðÒÉ ÜÔÉÈ ÕÓÌÏ×ÉÑÈ Gz(x) { ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ�22 G′′(x) − (�+ �1)G(x) = 0; x ∈ (a; b) \ {z}; (3.10)G′(z + 0)−G′(z − 0) = −2�1=�2; (3.11)G(a) = 0; G(b) = 0: (3.12)�ÏÇÄÁ �ÒÉ x ∈ (a; b), z ∈ (a; b)Gz(x) = �1( h((b − a− |z − x|)� )− h((b+ a− z − x)� ))� sh((b − a)� ) :ðÒÉ x 6∈ (a; b) ÉÌÉ z 6∈ (a; b) �ÏÌÁÇÁÅÍ Gz(x) = 0. äÌÑ a 6 x 6 b×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï
∞∫

−∞

Gz(x)e�z dz = 2�12�+ 2�1 − �2�2 (e�x − e�a sh((b− x)� ) + e�b sh((x− a)� )sh((b − a)� ) ):(3.13)ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×ÏÓÔØ (3.13) ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ �ÒÏ×ÅÒÅÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ.ïÞÅ×ÉÄÎÏ, Gz(x) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÆÕÎË�ÉÅÊ çÒÉÎÁ, Ô.Å. �ÒÉ x ∈ [a; b℄, ÄÌÑÌÀÂÏÊ ÆÕÎË�ÉÉ 	(x), ÆÕÎË�ÉÑU(x) := ∞∫

−∞

Gz(x)	(z) dz



82 á. î. âïòïäéîÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ�22 U ′′(x)− (� + �1)U(x) = −�1	(x); x ∈ (a; b);U(a) = 0; U(b) = 0:òÅÛÁÑ ÜÔÕ ÚÁÄÁÞÕ �ÒÉ 	(x) = e�x, �ÏÌÕÞÁÅÍ (3.13).éÚ (3.13) ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ
∞∫

−∞

Gz(x) sh((z −�)�) dz = 2�12�+ 2�1 − �2�2 ( sh((x−�)�)−
− sh((a −�)�) sh((b − x)� ) + sh((b−�)�) sh((x− a)� )sh((b − a)� ) ): (3.14)ðÒÉ a 6 x 6 b É �(x; y) = x+ y ÉÍÅÅÍER◦(x+Y1) == 4∑k=1AkE{ sh((x+ Y1 −�k)qk)1I[a−x;b−x℄(Y1)sh((b− a)qk) }= 4∑k=1 Ak�2(�2 − q2k) sh((x−�k)qk)sh((b − a)qk) −

−�2e−�(x−a) 4∑k=1 Ak(� sh((a −�k)qk)− qk h((a −�k)qk))sh((b− a)qk)(�2 − q2k) −

−�2 e−�(b−x) 4∑k=1 Ak(� sh((b−�k)qk) + qk h((b −�k)qk))sh((b− a)qk)(�2 − q2k) :ðÏÄÓÔÁ×ÌÑÑ × (2.7) ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ ÄÌÑ R◦(x), Mb(x), ER◦(x + Y1) É �ÒÉ-ÍÅÎÑÑ ÆÏÒÍÕÌÙ (3.13), (3.14), �ÏÌÕÞÁÅÍ4∑k=1Ak sh((x−�k)qk)sh((b − a)qk) = sh((x− a)� )sh((b− a)� )++ 4∑k=1 Ak�2(�2 − q2k) sh((b− a)qk) 2�1(2�+ 2�1 − q2k�2)( sh((x−�k)qk)−
− sh((a −�k)qk) sh((b − x)� ) + sh((b −�k)qk) sh((x− a)� )sh((b − a)� ) )

−
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−�2 4∑k=1Ak (� sh((a−�k)qk)− qk h((a−�k)qk))(�2 − q2k) sh((b− a)qk) 2�1e�a(2�+ 2�1 − �2�2)(e−�x−

− e−�a sh((b− x)� ) + e−�b sh((x− a)� )sh((b − a)� ) )
−

−�2 4∑k=1Ak (� sh((b−�k)qk) + qk h((b −�k)qk))(�2 − q2k) sh((b− a)qk) 2�1e−�b(2� + 2�1 − �2�2)(e�x−
− e�a sh((b− x)� ) + e�b sh((x− a)� )sh((b − a)� ) ): (3.15)ðÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ sh((x −�k)qk), �ÏÌÕÞÁÅÍAk = Ak �2(�2 − q2k) 2�1(2� + 2�1 − q2k�2) ;Á ÜÔÏ ×ÌÅÞÅÔ, ÞÔÏ q1 = q2 =: �1 É q3 = q4 =: �2 Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÑÍÉÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (3.2).ðÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ e−�x, ÉÍÅÅÍ4∑k=1Ak (� sh((a −�k)qk)− qk h((a −�k)qk))(�2 − q2k) sh((b− a)qk) = 0; (3.16)Á �ÒÉ e�x, ÉÍÅÅÍ4∑k=1Ak (� sh((b−�k)qk) + qk h((b −�k)qk))(�2 − q2k) sh((b− a)qk) = 0: (3.17)ðÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ sh((x − a)� ) É �ÒÉ sh((b − x)� ),ÉÍÅÅÍ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ1− 4∑k=1Ak sh((b−�k)qk)sh((b− a)qk) = 0; 4∑k=1Ak sh((a −�k)qk)sh((b− a)qk) = 0: (3.18)ðÏÓËÏÌØËÕ �1 = �3 = b, �2 = �4 = a, ÔÏ ÏÔÓÀÄÁ ÎÁÈÏÄÉÍ 1−A2 −A4 = 0, A1 + A3 = 0. ðÏÌÏÖÉÍ B◦ := A3 = −A1, A◦ := A2 = 1 − A4.�ÏÇÄÁ �ÒÉ x ∈ (a; b) ÉÚ (3.7) ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏR◦(x) = sh((x− a)�2)sh((b − a)�2) +B◦

( sh((b − x)�1)sh((b− a)�1) − sh((b − x)�2)sh((b − a)�2))++A◦
( sh((x− a)�1)sh((b− a)�1) − sh((x− a)�2)sh((b − a)�2) ): (3.19)



84 á. î. âïòïäéî÷ ÔÁËÏÍ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÉ ×Ù�ÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏ×ÉÑ R◦(a) = 0 É R◦(b) = 1,ÞÔÏ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÅÔ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÆÕÎË�ÉÉ R◦(x).äÌÑ �ÏÌÕÞÅÎÎÙÈ ËÏÎÓÔÁÎÔ, ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (3.16), (3.17) �ÒÅÏÂÒÁÚÕÀÔÓÑË ×ÉÄÕB◦(� sh((b− a)�1) + �1 h((b − a)�1))(�2 − �21) sh((b− a)�1) − A◦�1(�2 − �21) sh((b − a)�1)++B◦(� sh((b− a)�2) + �2 h((b − a)�1))(�22 − �2) sh((b− a)�2) + (1− A◦)�2(�22 − �2) sh((b − a)�2) = 0; (3.20)
− B◦�1(�2 − �21) sh((b − a)�1) + A◦(� sh((b− a)�1) + �1 h((b − a)�1))(�2 − �21) sh((b − a)�1) −

− B◦�2(�22 − �2) sh((b − a)�2) − (1− A◦)(� sh((b− a)�2) + �2 h((b − a)�1))(�22 − �2) sh((b − a)�2) = 0:(3.21)óËÌÁÄÙ×ÁÑ (3.20) É (3.21), �ÏÌÕÞÁÅÍD◦+ := A◦ +B◦ = �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2�1 th((b−a)�1=2)+��2−�21 + �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 ; (3.22)÷ÙÞÉÔÁÑ ÉÚ (3.21) ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (3.20), �ÏÌÕÞÁÅÍD◦
− := A◦ −B◦ = �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2�1 th((b−a)�1=2)+��2−�21 + �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 : (3.23)�ÏÇÄÁ ÄÌÑ R◦(x) ÉÍÅÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ Ñ×ÎÏÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅEx{e−�Ha;b ;Z(Ha;b) = b} = R◦(x) = sh((x− a)�2)sh((b− a)�2)++ D◦+ −D◦

−2 ( sh((b− x)�1)sh((b− a)�1) − sh((b − x)�2)sh((b− a)�2))++ D◦

−
+D◦+2 ( sh((x− a)�1)sh((b − a)�1) − sh((x− a)�2)sh((b− a)�2) ) = sh((x− a)�2)sh((b − a)�2)++ D◦+2 ( h((b+ a− 2x)�1=2)h((b− a)�1=2) − h((b+ a− 2x)�2=2)h((b− a)�2=2) )

−

− D◦

−2 ( sh((b+ a− 2x)�1=2)sh((b − a)�1=2) − sh((b + a− 2x)�2=2)sh((b− a)�2=2) ): (3.24)üÔÏ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ �Ï ÓÔÒÕËÔÕÒÅ Ó (3.5). ïÔÌÉÞÉÅ ÅÓÔØ ÌÉÛØ ×ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÈ D−, D◦
− É D+, D◦+.



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 853.3. ðÒÉÍÅÎÉÍ ÔÅÏÒÅÍÕ 2.3 ÄÌÑ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ (3.1) Ó ÕÓÌÏ-×ÉÅÍ, ÞÔÏ ×ÙÈÏÄ �ÒÏ�ÅÓÓÁ ÞÅÒÅÚ ÇÒÁÎÉ�Õ �ÒÏÉÓÈÏÄÉÔ Ó �ÅÒÅÓËÏËÏÍ.òÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (2.8) ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÎÁÊÄÅÎÏ × ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ×ÉÄÅR(1)(x) = e−(x−b)1I(b;∞)(x) + 4∑k=1Ak sh((x−�k)qk)sh((b− a)qk) 1I[a;b℄(x); (3.25)ÇÄÅ × ÏÔÌÉÞÉÅ ÏÔ �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÑ (3.7) �ÏÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÅ ÓÌÁ-ÇÁÅÍÏÅ e−(x−b)1I(b;∞)(x).÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ, × ×ÙÒÁÖÅÎÉÉ ÄÌÑ ER(1)(x+ Y1) �ÏÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÄÏ�ÏÌÎÉ-ÔÅÌØÎÏÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅE{e−(x+Y1−b)1I(b;∞)(x+ Y1)} = �2( + �)e−�(b−x):óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, × ×ÙÒÁÖÅÎÉÉ ÄÌÑ
∞∫

−∞

Gz(x)ER(1)(z + Y1) dz;ËÏÔÏÒÏÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÏÓÎÏ×ÎÏÊ ÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÝÅÊ ÆÏÒÍÕÌÙ (2.8), �ÏÑ×ÉÔÓÑ ×ÓÉÌÕ (3.13) ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ�e−�b2( + �) 2�1(2� + 2�1 − �2�2)(e�x − e�a sh((b− x)� ) + e�b sh((x− a)� )sh((b − a)� ) ):�ÏÇÄÁ, �ÏÄÓÔÁ×ÌÑÑ ÒÅÛÅÎÉÅ (3.25) × ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (2.8), ÍÙ �ÏÌÕÞÉÍ ÁÎÁ-ÌÏÇ ÆÏÒÍÕÌÙ (3.15) Ó ×ÙÛÅ�ÒÉ×ÅÄÅÎÎÙÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÍ ×ÍÅÓÔÏ �ÅÒ×ÏÇÏÓÌÁÇÁÅÍÏÇÏ sh((x− a)� )sh((b − a)� ) × ÅÅ �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔÉ.ðÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ sh((x − �k)qk), ÍÙ �ÏÌÕÞÁÅÍ ÔÅÖÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÄÌÑ ×ÅÌÉÞÉÎ qk, ÞÔÏ É × �ÒÅÄÙÄÕÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ, Ô. Å. ÏÎÉÑ×ÌÑÀÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÑÍÉ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (3.2).ðÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ e−�x, ÉÍÅÅÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (3.16), Á�ÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ e�x, �ÏÌÕÞÁÅÍ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ (3.17) Ó ÚÁ-ÍÅÎÏÊ × �ÒÁ×ÏÊ ÞÁÓÔÉ ÎÕÌÑ ÎÁ 1 + � .ðÒÉÒÁ×ÎÉ×ÁÑ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ �ÒÉ sh((x − a)� ) É �ÒÉ sh((b − x)� ),�ÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÉÓÞÅÚÎÉÔ ÅÄÉÎÉ�Á × ÌÅ×ÏÍ ÉÚ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÊ (3.18). ÷



86 á. î. âïòïäéîÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ, ÉÍÅÅÍ A3 = −A1 =: B(1), A2 = A4 =: A(1). �ÏÇÄÁ ÉÚ (3.25)ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏR(1)(x) = e−(x−b)1I(b;∞)(x) +B(1)( sh((b − x)�1)sh((b − a)�1) − sh((b− x)�2)sh((b − a)�2))++A(1)( sh((x− a)�1)sh((b − a)�1) − sh((x− a)�2)sh((b − a)�2) )1I[a;b℄(x): (3.26)ðÏÓÔÕ�ÁÑ ËÁË × �ÒÅÄÙÄÕÝÅÍ �ÒÉÍÅÒÅ, �ÏÌÕÞÁÅÍD(1)+ := A(1) +B(1) = 1=( + �)�1 th((b−a)�1=2)+��2−�21 + �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 ; (3.27)D(1)
− := A(1) −B(1) = 1=( + �)�1 th((b−a)�1=2)+��2−�21 + �2 th((b−a)�2=2)+��22−�2 : (3.28)�ÏÇÄÁ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ ÄÌÑ R(1)(x) ÉÍÅÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ×ÉÄEx{e−(Z(Ha;b)−b)e−�Ha;b ;Z(Ha;b) > b} = R(1)(x) = e−(x−b)1I(b;∞)(x)++ D(1)+ −D(1)

−2 ( sh((b − x)�1)sh((b − a)�1) − sh((b − x)�2)sh((b − a)�2))1I[a;b℄(x)++ D(1)
−

+D(1)+2 ( sh((x− a)�1)sh((b − a)�1) − sh((x− a)�2)sh((b − a)�2) )1I[a;b℄(x) = e−(x−b)1I(b;∞)(x)++ D(1)+2 ( h((b + a − 2x)�1=2)h((b − a)�1=2) − h((b + a − 2x)�2=2)h((b− a)�2=2) )1I[a;b℄(x)−
− D(1)

−2 ( sh((b+ a− 2x)�1=2)sh((b − a)�1=2) − sh((b + a− 2x)�2=2)sh((b− a)�2=2) )1I[a;b℄(x): (3.29)úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÜÔÏ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÏ �ÏÓËÏÌØËÕ 0 > D(1)+ >D(1)
− × ÓÉÌÕ ÏÞÅ×ÉÄÎÏÇÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ thx > thx.ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ1. á. î. âÏÒÏÄÉÎ, òÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÙÈ ÄÉÆÆÕÚÉÊ.| úÁ�. ÎÁÕÞÎ. ÓÅÍÉÎ. ðïíé 339 (2006), 15{36.2. á. î. âÏÒÏÄÉÎ, òÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÓËÁÞËÏÏÂÒÁÚÎÏÇÏ ÄÉÆÆÕÚÉ-ÏÎÎÏÇÏ �ÒÏ�ÅÓÓÁ. | úÁ�. ÎÁÕÞÎ. ÓÅÍÉÎ. ðïíé 328 (2005), 27{41.3. ò. ú. èÁÓØÍÉÎÓËÉÊ, òÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ ÄÌÑ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÔÒÁ-ÅËÔÏÒÉÊ ÓÌÕÓÁÊÎÏÇÏ �ÒÏ�ÅÓÓÁ ÄÉÆÆÕÚÉÏÎÎÏÇÏ ÔÉ�Á. | äÏËÌ. áîóóóò 104no. � 1 (1955), 22{25.



ï íïíåî�å ðåò÷ïçï ÷ùèïäá 874. G. Baxter, M. D. Donsker, On distribution of the supremum funtionals for pro-esses with stationary independent inrements. | Trans. Amer. Math. So. 85no. � 1 (1957), 73{87.5. ÷. í. úÏÌÏÔÁÒÅ×, íÏÍÅÎÔ �ÅÒ×ÏÇÏ �ÒÏÈÏÖÄÅÎÉÑ ÕÒÏ×ÎÑ É �Ï×ÅÄÅÎÉÅ ÎÁ ÂÅÓËÏ-ÎÅÞÎÏÓÔÉ ÏÄÎÏÇÏ ËÌÁÓÓÁ �ÒÏ�ÅÓÓÏ× Ó ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÍÉ �ÒÉÒÁÝÅÎÉÑÍÉ.. | �ÅÏÒÉÑ×ÅÒÏÑÔÎ. É ÅÅ �ÒÉÍÅÎ. 9 no. � 4 (1964), 724{733.6. á. ÷. óËÏÒÏÈÏÄ, óÌÕÞÁÊÎÙÅ �ÒÏ�ÅÓÓÙ Ó ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÍÉ �ÒÉÒÁÝÅÎÉÑÍÉ. í., îÁ-ÕËÁ 1964.7. E. Mordeki, Ruin probabilities for L�evy proesses with mixed exponential negativejumps. | �ÅÏÒÉÑ ×ÅÒÏÑÔÎ. É ÅÅ �ÒÉÍÅÎ. 48 no. � 1 (2003), 188{194.8. á. î. âÏÒÏÄÉÎ, òÁÓ�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÏ× ÏÔ ÂÒÏÕÎÏ×ÓËÏÇÏ Ä×ÉÖÅÎÉÑ,ÏÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÎÏÇÏ × ÍÏÍÅÎÔ, ÏÂÒÁÔÎÙÊ ËÏ ×ÒÅÍÅÎÉ �ÒÅÂÙ×ÁÎÉÑ. | úÁ�. ÎÁÕÞÎ.ÓÅÍÉÎ. ðïíé 228 (1996), 39{56.Borodin A. N. On �rst exit time from an interval for di�usions withjumps.The paper deals with the methods of omputations of distributions offuntionals of di�usion with jumps, stopped at the �rst exit time from aninterval. For di�usions with jumps the �rst exit time an our aither bymeans of rossings the boundary or by jumping over it. In this onnetionit is possible to mention three lasses of results. The �rst onerns to thease, when it is not distinguished the way of the �rst exit from an interval.The seond related to the ase when the �rst exit time ours by means ofrossing the boundary. At last the third type of results onerns the ase,when the �rst exit time ours by means of jump over the boundary. Inthis ase it is neessary to take into aount the value of the jump.ðÏÓÔÕ�ÉÌÏ 1 ÄÅËÁÂÒÑ 2007 Ç.ó.-ðÅÔÅÒÂÕÒÇÓËÏÅ ÏÔÄÅÌÅÎÉÅíÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÉÎÓÔÉÔÕÔÁÉÍ. ÷. á. óÔÅËÌÏ×Á òáîE-mail : borodin�pdmi.ras.ru


