úÁÐÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈ ÓÅÍÉÎÁÒÏŒ ðïíé ôÏÍ 361, 2008 Ç.

œ. œ. ðÅÔÒÏŒ

ïâ õóôïêþéœïóôé óõíí îåïôòéãáôåìøîùè óìõþáêîùè œåìéþéî

íÙ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊ- ÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ {X_n} Ó ËÏÎÅÞÎÙÍÉ ÄÉÓÐÅÒÓÉÑÍÉ É ÉÓÓÌÅÄÕÅÍ ÕÓÌÏŒÉÑ, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÙÅ ÄÌÑ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ

S_n=ES_n → 1 Ð.Î.; (1)

ÇÄÅ S_n = X_1+X_2+· · ·+X_n. òÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÜÔÏÇÏ ÔÉÐÁ ÂÕÄÅÍ ÎÁÚÙŒÁÔØ ÔÅ- ÏÒÅÍÁÍÉ Ï (ÓÉÌØÎÏÊ) ÕÓÔÏÊÞÉŒÏÓÔÉ ÓÕÍÍ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ. óÌÁÂÁÑ ÕÓÔÏÊÞÉŒÏÓÔØ ÓÕÍÍ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉ- ÞÉÎ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ (1) Ó ÚÁÍÅÎÏÊ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÐÏÞÔÉ ÎÁŒÅÒÎÏÅ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØÀ ÐÏ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ, ÉÓÓÌÅÄÏŒÁÎÁ Œ ËÎÉÇÅ â. œ. çÎÅ- ÄÅÎËÏ É á. î. ëÏÌÍÏÇÏÒÏŒÁ [1]. îÅËÏÔÏÒÙÅ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÙÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÄÌÑ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ (1) ÐÏÌÕÞÅÎÙ üÔÅÍÁÄÉ [2].

óÌÅÄÕÑ [3, ÇÌ. 9], ÂÕÄÅÍ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ ¯_c ÄÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÆÕÎËÃÉÊ (È) ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ (È) ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁ É ÎÅ ÕÂÙŒÁÅÔ Œ ÏÂÌÁÓÔÉ È > È_0 ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ x_0 É ÒÑÄ ˚ 1=(n (n)) ÓÈÏÄÉÔÓÑ. úÄÅÓØ ˚f(n) ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ÐÏ ŒÓÅÍ ÃÅÌÙÍ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÍ n, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑ f(n) ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÙ É ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ. úÎÁÞÅÎÉÅ È_0 ÎÅ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ ÏÄÎÉÍ É ÔÅÍ ÖÅ ÄÌÑ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ . åÓÌÉ Œ ÜÔÏÍ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÉ ÍÙ ÚÁÍÅÎÉÍ ÓÌÏŒÏ \ÓÈÏÄÉÔÓÑ" ÓÌÏŒÏÍ \ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ", ÔÏ ÍÙ ÐÏÌÕÞÉÍ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ËÌÁÓÓÁ ÆÕÎËÃÉÊ ¯_d. ðÒÉÍÅÒÁÍÉ ÆÕÎËÃÉÊ ËÌÁÓÓÁ ¯_c ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÆÕÎËÃÉÉ È^p É (log x)^{1+p} ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ p > 0. æÕÎË- ÃÉÉ log x É log log x ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔ ËÌÁÓÓÕ ¯_d.

ôÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ {è_n} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÓÌÕ- ÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ Ó ËÏÎÅÞÎÙÍÉ ÄÉÓÐÅÒÓÉÑÍÉ. ðÕÓÔØ ŒÙÐÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏŒÉÑ

ES_n → ∞; EX_n=ES_n → 0 (n → ∞); (2)

Var S_n = O((ES_n)^2= (ES_n)) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ∈ ¯_c: (3)

òÁÂÏÔÁ ÐÏÄÄÅÒÖÁÎÁ ÇÒÁÎÔÏÍ òææé 07-01-00688 É ÇÒÁÎÔÏÍ îû-638.2008.1 . 78 ïâ õóôïêþéœïóôé óõíí 79

ôÏÇÄÁ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (1).

úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÕÓÌÏŒÉÅ (3) ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ, ÅÓÌÉ Var S_n = O((ES_n)^p) ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ p < 2, a ÔÁËÖÅ Œ ÓÌÕÞÁÅ ŒÙÐÏÌÎÅÎÉÑ ÂÏÌÅÅ ÓÌÁÂÏÇÏ ÕÓÌÏŒÉÑ Var S_n = O((ES_n)^2=(log ES_n)^q )) ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ q > 1.

íÙ ÐÏÌÕÞÉÍ ÔÅÏÒÅÍÕ 1 ËÁË ÓÌÅÄÓÔŒÉÅ ÂÏÌÅÅ ÏÂÝÅÇÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁ ÏÂ ÕÓÉÌÅÎÎÏÍ ÚÁËÏÎÅ ÂÏÌØÛÉÈ ÞÉÓÅÌ ÄÌÑ ÓÕÍÍ ŒÚŒÅÛÅÎÎÙÈ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØ- ÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ.

ôÅÏÒÅÍÁ 2. . ðÕÓÔØ {X_n} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ Ó ËÏÎÅÞÎÙÍÉ ÄÉÓÐÅÒÓÉÑÍÉ, {w_n} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔØ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÏÌÏÖÉÍ

T_n = n∑ k=1 w_k X_k; W_n = n∑ k=1 w_k:

ðÕÓÔØ ŒÙÐÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏŒÉÑ W_n → ∞; w_n=W_n → 0 (n → ∞); (4) n∑ k=m w_k EX_k ⩽ C n∑ k=m w_k (5)

ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÉÈ n − m, ÇÄÅ ó { ÐÏÓÔÏÑÎÎÁÑ, Var T_n = O(W^2_n = (W_n)) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ∈ ¯_c: (6) ôÏÇÄÁ (T_n − ET_n)=W_n → 0 Ð.Î. (7) äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÔÅÏÒÅÍÙ 2 ÎÁÍ ÐÏÎÁÄÏÂÉÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÐÒÅÄ- ÌÏÖÅÎÉÅ.

ìÅÍÍÁ. åÓÌÉ (x)∈¯_c, ÔÏ ÒÑÄ ˚1= (b^n) cÈÏÄÉÔÓÑ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ b>1.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÜÔÏÊ ÌÅÍÍÙ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, Œ [4]. ðÕÓÔØ b > 1. ðÏÌÏÖÉÍ k_n = inf{k : W_k ⩾ b^n}. óÐÒÁŒÅÄÌÉŒÙ ÎÅÒÁ- ŒÅÎÓÔŒÁ b^n ⩽ W_{kn} < b^{n+1}, W_{kn+1} =W_{kn} < b^2: (8) ðÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÕ þÅÂÙÛÅŒÁ ÉÍÅÅÍ P (| T_{kn} − ET_{kn} | | ⩾ "W_{kn} ) ⩽ "^{−2}Var T_{kn} =W^2_{kn}

80 œ. œ. ðåôòïœ

ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ " > 0. œ ÓÉÌÕ ÕÓÌÏŒÉÑ (6) É ÌÅÍÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ ∞∑ n=1 (| T_{kn} − ET_{kn} | | ⩾ "W_{kn} ) ⩽ C"^{−2 ∞} ∑ n=1 1= (W_{kn} ) < ∞;

ÇÄÅ ó { ÐÏÓÔÏÑÎÎÁÑ. CÏÇÌÁÓÎÏ ÌÅÍÍÅ âÏÒÅÌÑ{ëÁÎÔÅÌÌÉ, ÏÔÓÀÄÁ ÓÌÅ- ÄÕÅÔ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ P (| T_{kn} − ET_{kn} | | ⩾ "W_{kn} i.o.) = 0 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ " > 0:

ðÏÜÔÏÍÕ ( T_{kn} − ET_{kn} ) =W_{kn} → 0 Ð.Î. (9)

åÓÌÉ k_n ⩽ k < k_{n+1}, ÔÏ Œ ÓÉÌÕ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊ- ÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ ÉÍÅÅÍ

T_k − ET_k

W_k ⩽ |T_{kn+1} − ET_{kn+1} | W_{kn+1} · W_{kn+1} W_{kn} + ET_{kn+1} − ET_{kn} W_{kn}

: (10)

ðÅÒŒÏÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ Œ ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ (10) ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÎÕÌÀ ÐÏÞÔÉ ÎÁŒÅÒÎÏÅ ŒÓÌÅÄÓÔŒÉÅ (8) É (9). œÔÏÒÏÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ ÎÅ ÐÒÅŒÏÓÈÏÄÉÔ C(W_{kn+1} − W_{kn} )=W_{kn} ⩽ C(b^2 − 1) Œ ÓÉÌÕ (5) É (8).

éÍÅÀÔ ÍÅÓÔÏ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ ÏÃÅÎËÉ ÓÎÉÚÕ ÄÌÑ ÌÅŒÏÊ ÞÁÓÔÉ (10) (ŒÙ- ŒÏÄ ÜÔÉÈ ÏÃÅÎÏË ÔÁËÏÊ ÖÅ, ËÁË Œ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 ÉÚ [4]). ïÔÓÀÄÁ ÚÁËÌÀÞÁÅÍ, ÞÔÏ

lim sup k→∞ |T_k − ET_k|=W_k ⩽ C(b^2 − 1) Ð.Î

ðÒÁŒÁÑ ÞÁÓÔØ ÐÏÓÌÅÄÎÅÇÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÓÄÅÌÁÎÁ ÓËÏÌØ ÕÇÏÄÎÏ ÍÁÌÏÊ ÚÁ ÓÞÅÔ ŒÙÂÏÒÁ ÞÉÓÌÁ b ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÌÉÚËÉÍ Ë 1. ïÔ- ÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (7).

ïÔÍÅÔÉÍ ÅÝÅ ÏÄÎÏ ÓÌÅÄÓÔŒÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ 2 (ÄÏËÁÚÁÎÎÏÅ ÒÁÎÅÅ Œ [4]): ÅÓÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ {X_n} ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÕÓÌÏŒÉÑÍ E(S_n − S_m) ⩽ C(n − m) ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÉÈ n − m,

Var S_n = O(n^2= (n)) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ∈ ¯_c;

ÔÏ (S_n − ES_n)=n → 0 Ð.Î. üÔÏÔ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÎÅÍÅÄÌÅÎÎÏ ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÔÅ- ÏÒÅÍÙ 2 ÐÒÉ w_n = 1 ÄÌÑ ŒÓÅÈ n.

ïâ õóôïêþéœïóôé óõíí 81

úÁŒÅÒÛÉÍ ÔÅÐÅÒØ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ 1. ëÁË É Œ [2], ŒŒÅÄÅÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ {Y_n}, ÇÄÅ Y_n = X_n=EX_n, cÞÉ- ÔÁÑ ÂÅÚ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÏÂÝÎÏÓÔÉ, ÞÔÏ EX_n > 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ n. ðÏÌÏÖÉÍ w_n = EX_n. üÔÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÔÅÏ- ÒÅÍÙ 2, ÐÒÉ ÜÔÏÍ T_n = S_n, W_n = ES_n. ðÏÜÔÏÍÕ ÉÚ (7) ÓÌÅÄÕÅÔ (1).

ôÅÏÒÅÍÁ 1 ÐÒÉÏÂÒÅÔÁÅÔ ÏÓÏÂÙÊ ÉÎÔÅÒÅÓ, ÅÓÌÉ ÚÁÍÅÔÉÔØ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÐÅÒÅÓÔÁÅÔ ÂÙÔØ ŒÅÒÎÏÊ ÐÒÉ ÚÁÍÅÎÅ ÕÓÌÏŒÉÑ (3) ÂÏÌÅÅ ÓÌÁÂÙÍ ÕÓÌÏŒÉÅÍ

Var S_n =O((ES_n)^2= (ES_n)) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ∈¯_d; (11)

ÔÁË ÞÔÏ ÕÓÌÏŒÉÅ

Var S_n = O((ES_n)^2) ÉÌÉ ÄÁÖÅ Var S_n = O((ES_n)^2= log ES_n)

ŒÍÅÓÔÅ Ó ÕÓÌÏŒÉÅÍ (2) ÎÅ ÇÁÒÁÎÔÉÒÕÀÔ ŒÙÐÏÌÎÅÎÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ (1).

ôÅÏÒÅÍÁ 3. äÌÑ ÌÀÂÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ∈ ¯_d ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ (n) → ∞ ÐÒÉ n → ∞ É n= (n) ÎÅ ÕÂÙŒÁÅÔ Œ ÏÂÌÁÓÔÉ n > n_0 ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ n_0, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉ- ÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ Ó ÄŒÕÍÑ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÙÐÏÌÎÅÎÙ ÕÓÌÏŒÉÑ (2) É Var S_n = O((ES_n)^2= (ES_n)), ÎÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (1) ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÁ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ (È) ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÕËÁÚÁÎÎÙÍÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁÍÉ. ðÕÓÔØ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ N ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ N > n_0, (N) > 3. ðÕÓÔØ {è_n} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ, ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ è_n ÐÒÉ n ⩽ N É ÐÒÉ ÞÅÔÎÏÍ n > N ÉÍÅÅÔ ÚÎÁÞÅÎÉÑ 0 É 2 Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1=2 ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ, Á ÐÒÉ ÎÅÞÅÔÎÏÍ n > N { ÚÎÁÞÅÎÉÑ 0 Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1 − 1=(n (n)) É n Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1=(n (n)). CÐÒÁŒÅÄÌÉŒÙ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ

EX_n = 1 É EX^2_n = 2; ÅÓÌÉ n ⩽ N ÉÌÉ ÅÓÌÉ n ÞÅÔÎÏÅ; n > N;

EX_n = 1= (n) É EX^2_n = n= (n); ÅÓÌÉ n ÎÅÞÅÔÎÏÅ ; n > N:

ðÏÜÔÏÍÕ ÐÒÉ n > N ÐÏÌÕÞÁÅÍ

ES_n = N + ˚^′ 1= (k) + [(n − N + 1)=2];

ÇÄÅ ˚^′ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ÐÏ ÎÅÞÅÔÎÙÍ k, ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÍ ÕÓÌÏ- ŒÉÀ N < k ⩽ n,

Var S_n = n∑ k=1 Var X_k ⩽ n∑ k=1 EX^2_k ⩽ 2N + (n − N + 1) + ˚^′k= (k)

⩽ n + N + 1 + n(n − N)= (n) ⩽ Cn^2= (n):

82 œ. œ. ðåôòïœ

ðÒÉ ÜÔÏÍ ÍÙ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÌÉ ÕÓÌÏŒÉÅ ÎÅÕÂÙŒÁÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ n= (n). äÁ- ÌÅÅ, n=3 < ES_n < n (12)

ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÉÈ n, ÔÁË ÞÔÏ n^2= (n) ⩽ 9(ES_n)^2= (ES_n) É, ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, Var S_n = O((ES_n)^2= (ES_n)). õÓÌÏŒÉÅ (2) ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÏÞÅŒÉÄÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (1) ÎÅ ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ.

åÓÌÉ ÂÙ (1) ÂÙÌÏ ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ, ÔÏ (S_n − ES_n)=ES_n → 0 Ð.Î. éÓÐÏÌØ- ÚÕÑ (12) É ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ S_n = S_{n−1} + X_n, ÐÏÌÕÞÁÅÍ (X_n − EX_n)=n → 0 Ð.Î. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ è_n=n → 0 Ð.Î., ËÏÔÏÒÏÅ ÐÒÏÔÉŒÏÒÅ- ÞÉÔ ÒÁŒÅÎÓÔŒÕ P (X_n = n i.o.) = 1, ŒÙÔÅËÁÀÝÅÍÕ ÉÚ ÕÓÌÏŒÉÑ ∈ ¯_d, ÒÁŒÅÎÓÔŒ ˚P (X_n = n) = ˚ 1=(n (n)) = ∞

É ÌÅÍÍÙ âÏÒÅÌÑ{ëÁÎÔÅÌÌÉ.

ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ

1. â. œ. çÎÅÄÅÎËÏ, á. î. ëÏÌÍÏÇÏÒÏŒ, ðÒÅÄÅÌØÎÙÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÄÌÑ ÓÕÍÍ ÎÅÚÁ- ŒÉÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ. çÏÓÔÅÈÔÅÏÒÅÔÉÚÄÁÔ, íÏÓËŒÁ{ìÅÎÉÎÇÒÁÄ, 1949.

2. N. Etemadi, Stability of sums of weighted nonnegative random variables. | J.

Multivariate Analysis 13 (1983), 361{365.

3. œ. œ. ðÅÔÒÏŒ, óÕÍÍÙ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ. îÁÕËÁ, íÏÓËŒÁ, 1972. 4. œ. œ. ðÅÔÒÏŒ, ïÂ ÕÓÉÌÅÎÎÏÍ ÚÁËÏÎÅ ÂÏÌØÛÉÈ ÞÉÓÅÌ ÄÌÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ. | ôÅÏÒÉÑ ŒÅÒÏÑÔÎ. É ÅÅ ÐÒÉÍÅÎ. 53, No. 2 (2008), 379{382.

Petrov V. V. On stability of sums of nonnegative random variables. We present su‹cient conditions for stability of sums of nonnegative random variables having ˛nite moments of the second order. We demonstrate that these conditions are nonimprovable in some sense.

ðÏÓÔÕÐÉÌÏ 16 ÎÏÑÂÒÑ 2008 Ç. ó.-ðÅÔÅÒÂÕÒÇÓËÉÊ ÇÏÓÕÄÁÒÓÔŒÅÎÎÙÊ ÕÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ E-mail: valentin@VP15136.spb.edu