úÁÐÉÓËÉ ÎÁÕÞÎÙÈ ÓÅÍÉÎÁÒÏŒ ðïíé ôÏÍ 360, 2008 Ç.

å. å. çÏÒÑÞËÏ

K_0-æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù òáãéïîáìøîùè ðåòåëìáäùœáîéê ïôòåúëá

œŒÅÄÅÎÉÅ

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌ [0; 1) (ÄÁÌÅÅ ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÎÁÚÙŒÁÔØ ÅÇÏ \ÏÔ- ÒÅÚÏË"), ÓÎÁÂÖÅÎÎÙÊ ÍÅÒÏÊ ìÅÂÅÇÁ, É ŒÓÅ ÔÁËÉÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÜÔÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Ó ÍÅÒÏÊ, ÞÔÏ ÉÈ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ \ÐÅÒÅËÌÁ- ÄÙŒÁÎÉÅÍ" ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÐÏÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌÏŒ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÎ- ÃÁÍÉ, ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÁ [0; 1).

çÏŒÏÒÑ ÓÔÒÏÇÏ, ÂÉÅËÃÉÑ g: [0; 1) → [0; 1) { ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÐÅÒÅËÌÁÄÙ- ŒÁÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÁ, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÔÁËÉÅ ÞÉÓÌÏ n ∈ N, ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ u ∈ S_n É ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÁ { [x_0; x_1); : : : ; [x_{n−1}; x_n) } ÎÁ ÐÏÌÕÉÎÔÅÒ- ŒÁÌÙ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÎÃÁÍÉ, ÞÔÏ g(x) = x − x_i + x_{u(i)} ÄÌÑ ŒÓÑËÉÈ i ∈ {0; : : : ; n − 1} = n É x ∈ [x_i; x_{i+1}) (ÚÄÅÓØ É ÄÁÌÅÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ S_n ÒÅÁÌÉÚÕÅÔÓÑ ËÁË ÇÒÕÐÐÁ ÂÉÅËÃÉÊ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ n).

ìÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÑ ÏÔÒÅÚËÁ ÏÂ- ÒÁÚÕÀÔ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÕÀ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ Œ ÇÒÕÐÐÅ ŒÓÅÈ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÏÔ- ÒÅÚËÁ [0; 1) ËÁË ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Ó ÍÅÒÏÊ. üÔÕ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ R (ÐÏ ÐÅÒŒÏÊ ÂÕËŒÅ ÓÌÏŒÁ \rearrangement"). œ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏ- ÔÅ ÏÐÉÓÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÁ É ÉÓÓÌÅÄÕÀÔÓÑ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R.

ïÓÎÏŒÎÏÊ ÐÒÉÅÍ Œ ÉÓÓÌÅÄÏŒÁÎÉÉ ÔÅÏÒÉÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ ÒÁ- ÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÊ ÏÔÒÅÚËÁ ÓÏÓÔÏÉÔ Œ ÏÐÉÓÁÎÉÉ ÇÒÕÐÐÙ R ËÁË ÉÎÄÕËÔÉŒÎÏÇÏ ÐÒÅÄÅÌÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÅ- ÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ŒÌÏÖÅÎÉÊ, ÉÚÌÏÖÅÎÎÏÍ Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 2 ÜÔÏÊ ÓÔÁÔØÉ. äÁÎÎÏÅ ÏÐÉÓÁÎÉÅ ÐÏÚŒÏÌÑÅÔ ÏÔÎÅÓÔÉ ÇÒÕÐÐÕ R Ë ÏÂÛÉÒÎÏÍÕ ËÌÁÓÓÕ ÌÏËÁÌØÎÏ- ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÉÎÔÅÒÅÓÕÀÝÉÅ ÎÁÓ ÚÁÄÁÞÉ ÔÅÏÒÉÉ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÓŒÅÄÅÎÙ Ë ÉÚÕÞÅÎÉÀ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÁ É ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ (Œ ÎÁÛÅÍ ÓÌÕÞÁÅ { ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ).

ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÏÂÝÅÊ ÔÅÏÒÉÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÈ ÐÒÅÄÅÌÏŒ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ ÉÚÌÏÖÅÎÏ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, Œ [3, 8]; ÉÓÈÏÄÎÙÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ

òÁÂÏÔÁ ŒÙÐÏÌÎÅÎÁ ÐÒÉ ÐÏÄÄÅÒÖËÅ ÇÒÁÎÔÁ ðÒÅÚÉÄÅÎÔÁ òæ îû-2460.2008.1 ÄÌÑ ÐÏÄÄÅÒÖËÉ ŒÅÄÕÝÉÈ ÎÁÕÞÎÙÈ ÛËÏÌ É ÇÒÁÎÔÁ òææé 08-01-00379-Á . 124

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 125

ÜÔÏÊ ÔÅÏÒÉÉ ÄÌÑ ÕÄÏÂÓÔŒÁ ÞÉÔÁÔÅÌÑ ÐÒÉŒÅÄÅÎÙ Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 1 ÜÔÏÊ ÓÔÁ- ÔØÉ. ëÌÁÓÓÉÞÅÓËÉÊ ÐÒÉÍÅÒ ÔÁËÏÇÏ ÐÒÅÄÅÌÁ { ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅ- ÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, K_0-ÆÕÎËÔÏÒ É ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÐÉÓÁÎÙ Œ [1, 8]. éÎ- ÄÕËÔÉŒÎÙÍÉ ÐÒÅÄÅÌÁÍÉ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ ÔÁËÖÅ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÇÒÕÐÐÙ ÍÁÔÒÉÃ ÎÁÄ ÓÞÅÔÎÙÍÉ ÐÏÌÑÍÉ, ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÙÅ Œ [4, 5, 9]. âÏÌÅÅ ÏÂÝÅÅ ÐÒÉÍÅÎÅÎÉÅ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÏÇÏ ÐÏÄÈÏÄÁ ŒÏÚÍÏÖÎÏ Œ ÔÅÏÒÉÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÈ ÐÒÅÄÅÌÏŒ ÌÏËÁÌØÎÏ-ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÇÒÕÐÐ. ôÁËÉÍ ÐÒÅÄÅÌÏÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ ÕÎÉÔÁÒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ C, ÉÓÓÌÅÄÕÅÍÁÑ Œ [2].

çÒÕÐÐÁ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÊ ÏÔÒÅÚËÁ R ŒÈÏÄÉÔ Œ ÜÔÏÔ ÒÑÄ ÐÒÉÍÅÒÏŒ, É, ËÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ËÁË ÐÏËÁÚÁÎÏ Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 2, ÏÎÁ ÐÒÉÎÁÄ- ÌÅÖÉÔ ÂÏÌÅÅ ÕÚËÏÍÕ ËÌÁÓÓÕ ÔÁËÉÈ ÌÏËÁÌØÎÏ-ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ, ÞÔÏ ÉÈ K_0-ÆÕÎËÔÏÒ ÅÓÔØ ËÏÌØÃÏ òÉÓÓÁ, ÔÏ ÅÓÔØ ÎÁ ÎÅÍ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÎÅÏÔÒÉ- ÃÁÔÅÌØÎÏÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ É ÅÇÏ ÐÏÒÑÄËÏŒÁÑ ÅÄÉÎÉÃÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÉÃÅÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÜÔÏÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ. éÚ ÎÁÌÉÞÉÑ ËÏÌØÃÅŒÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÎÁ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ ÇÒÕÐÐÙ R ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚŒÅÓÔÎÙÊ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÏÓÔÉ ÓÌÅÄÏŒ, ÕËÁÚÁÎÎÙÊ Œ ÔÅÏÒÅÍÅ 1. áÎÁÌÏÇÉÞÎÁÑ ÓÉÔÕÁÃÉÑ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ É ÄÌÑ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÉÍÅÒÁ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ, ÐÒÉÞÅÍ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÅÅ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ Œ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÍ ÓÍÙÓÌÅ ÄŒÏÊ- ÓÔŒÅÎÎÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÀ ÎÁ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ ÇÒÕÐÐÙ R.

œ ÒÁÚÄÅÌÅ 3 ÜÔÏÊ ÓÔÁÔØÉ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ŒÓÐÏÍÏÇÁÔÅÌØÎÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÐÏÌÕËÏÌØÃÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ. ó ÅÅ ÐÏÍÏÝØÀ K_0-ÆÕÎËÔÏÒ ÇÒÕÐÐÙ R ÍÏÖÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ, ÞÔÏ ÍÙ É ÄÅÌÁÅÍ Œ ÔÅÏÒÅÍÅ 2. üÔÏ ÏÐÉ- ÓÁÎÉÅ ÐÏÚŒÏÌÑÅÔ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÉÔØ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÎÁ K_0(R) É ÏÄÎÏÒÏÄ- ÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ. éÓÐÏÌØÚÕÑ ÄÁÎÎÏÅ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÅ, Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 4 ÍÙ ÏÐÉÓÙŒÁÅÍ ËÏÎÔÉÎÕÕÍ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ É ÓÞÅÔÎÕÀ ÓÅÒÉÀ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ K_0(R), ÉÚ ËÏÔÏÒÏÊ ÍÙ ÐÏÌÕ- ÞÁÅÍ ÓÞÅÔÎÕÀ ÓÅÒÉÀ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R.

îÁËÏÎÅÃ, Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 5 ÉÚÕÞÅÎÙ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R É, Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÄÏËÁÚÁÎÁ ÔÅÏÒÅÍÁ 3 ÏÂ ÉÈ ÚÎÁ- ÞÅÎÉÑÈ ÎÁ ÃÉËÌÅ (0 1). üÔÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÐÏÚŒÏÌÑÀÔ ŒÙÓËÁÚÁÔØ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÇÉÐÏÔÅÚ ÏÂ ÏÐÉÓÁÎÉÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R, ÓÁÍÁÑ ÓÉÌØÎÁÑ ÉÚ ËÏÔÏ- ÒÙÈ ÓÏÓÔÏÉÔ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏ ÒÁÎÅÅ ÏÐÉÓÁÎÎÙÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÐÏÌ- ÎÙÊ ÓÐÉÓÏË ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R. îÁÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑ- ÀÔÓÑ ÉÎÔÅÒÅÓÎÙÍÉ ËÁË ÒÁÂÏÔÁ ÎÁÄ ÜÔÉÍÉ ÇÉÐÏÔÅÚÁÍÉ, ÔÁË É Œ ÃÅÌÏÍ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÅ ÉÓÓÌÅÄÏŒÁÎÉÅ ÔÅÏÒÉÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ R.

áŒÔÏÒ ŒÙÒÁÖÁÅÔ ÂÌÁÇÏÄÁÒÎÏÓÔØ á. í. œÅÒÛÉËÕ ÚÁ ÐÏÓÔÁÎÏŒËÕ ÚÁ- ÄÁÞÉ É ÐÏÌÅÚÎÙÅ ÏÂÓÕÖÄÅÎÉÑ Œ ÈÏÄÅ ÒÁÂÏÔÙ ÎÁÄ ÎÅÊ.

126 å. å. çïòñþëï

1. ïÂÝÉÅ ÓŒÅÄÅÎÉÑ Ï K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ É ÈÁÒÁËÔÅÒÁÈ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÈ ÐÒÅÄÅÌÏŒ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ

œ ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÐÒÉŒÅÄÅÎÙ ÉÓÈÏÄÎÙÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ É ÆÁËÔÙ, ÏÔÎÏ- ÓÑÝÉÅÓÑ Ë K_0-ÆÕÎËÔÏÒÕ É ÈÁÒÁËÔÅÒÁÍ ÇÒÕÐÐ, ÑŒÌÑÀÝÉÈÓÑ ÉÎÄÕËÔÉŒ- ÎÙÍÉ ÐÒÅÄÅÌÁÍÉ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ (É, Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÇÒÕÐÐÙ R).

ðÕÓÔØ ÇÒÕÐÐÁ G { ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ G_i, i ∈ I, ÇÄÅ I { ÞÁÓÔÉÞÎÏ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1. K_0-ÆÕÎËÔÏÒ K_0(G) ÇÒÕÐÐÙ G { ÜÔÏ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ Ó ÐÏÒÑÄËÏŒÏÊ ÅÄÉÎÉÃÅÊ, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ËÌÁÓÓÏŒ ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ËÏÎÅÞÎÏ-ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÈ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ŒÉÒÔÕÁÌØÎÙÈ ÍÏÄÕ- ÌÅÊ ÎÁÄ G; ËÏÎÕÓ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÁ { ËÏÎÕÓ ÉÓÔÉÎÎÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ; ÐÏÒÑÄËÏŒÁÑ ÅÄÉÎÉÃÁ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÁ { ÍÏÄÕÌØ, ÓÏÏÔ- ŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÍÕ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÀ ÇÒÕÐÐÙ G.

ðÏÎÑÔÉÅ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÁ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÌÏËÁÌØÎÏ-ÐÏÌÕÐÒÏÓ- ÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ, ÔÏ ÅÓÔØ ÄÌÑ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÈ ÐÒÅÄÅÌÏŒ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÙÈ ÐÏÌÕ- ÐÒÏÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ. œ ÜÔÏÍ ÓÍÙÓÌÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÊ K_0-ÆÕÎËÔÏÒ ÑŒÌÑÅÔÓÑ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÏÍ ÇÒÕÐÐÏŒÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÇÒÕÐÐÙ G, ÎÏ ÄÌÑ ËÒÁÔËÏÓÔÉ ÍÙ ÂÕÄÅÍ ŒÅÓÔÉ ÉÚÌÏÖÅÎÉÅ ÔÏÌØËÏ Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÓÁÍÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2. ëÏÍÐÌÅËÓÎÙÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁ K_0(G), ÔÏ ÅÓÔØ ÇÏ- ÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÁÂÅÌÅŒÙÈ ÇÒÕÐÐ ÍÅÖÄÕ K_0(G) É C, { ÓÌÅÄ^1 ÎÁ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ ÇÒÕÐÐÙ G, ÅÓÌÉ ÏÎ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌÅÎ É ÎÏÒÍÉÒÏŒÁÎ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 3. ëÏÍÐÌÅËÓÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ G { ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ G, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁ, ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ É ÎÏÒÍÉÒÏŒÁÎÁ.

ëÁË ÄÏËÁÚÁÎÏ Œ ÓÔÁÔØÅ [3], ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ K_0(G) É ÈÁÒÁËÔÅ- ÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ G ÓÕÔØ ÓÉÍÐÌÅËÓÙ ûÏËÅ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÈ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÎÁ K_0(G) É ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ G ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ; ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÜÔÉ ÓÉÍÐÌÅËÓÙ ÞÅÒÅÚ T (K_0(G)) É X (G). éÈ ÇÒÁÎÉÃÙ ûÏËÅ ex T (K_0(G)) É ex X (G) ÓÏÓÔÏÑÔ ÉÚ ÎÅÒÁÚÌÏ- ÖÉÍÙÈ ÔÏÞÅË ÄÁÎÎÙÈ ÓÉÍÐÌÅËÓÏŒ, ÔÏ ÅÓÔØ ÉÚ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÓÌÅÄÏŒ É ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ (ÔÏÞËÁ ÓÉÍÐÌÅËÓÁ ûÏËÅ { ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÁÑ, ÅÓÌÉ ÅÅ ÎÅÌØÚÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÊ ŒÙ- ÐÕËÌÏÊ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÉ ÄÒÕÇÉÈ ÔÏÞÅË ÜÔÏÇÏ ÓÉÍÐÌÅËÓÁ).

úÁÍÅÎÑÑ ÄÌÑ ŒÓÅÈ i ∈ I ÇÒÕÐÐÕ G_i ÎÁ ÅÅ ÏÂÒÁÚ ÐÒÉ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÍ ŒÌÏÖÅÎÉÉ Œ ÇÒÕÐÐÕ G, ÄÁÌÅÅ ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ G_i { ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ G. ôÏÇÄÁ G_i { ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ G_j ÐÒÉ i � j É G = ⋃ i∈I G_i.

1ôÏÞÎÅÅ ÇÏŒÏÒÑ, ÜÔÏ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÓÌÅÄ, ÎÏ ÄÒÕÇÉÈ ÍÙ É ÎÅ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍ.

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 127

ìÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÙ ÇÒÕÐÐ G_i, i ∈ I, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÉÎ- ÄÕËÔÉŒÎÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÁÂÅÌÅŒÙÈ ÇÒÕÐÐ Ó ÐÏÒÑÄËÏŒÙÍÉ ÅÄÉÎÉÃÁÍÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ŒÌÏÖÅÎÉÊ, ËÏÔÏÒÙÅ ÄÌÑ ŒÓÅÈ i � j ÓÏÐÏÓÔÁ- ŒÌÑÀÔ ÌÀÂÏÍÕ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÀ ß ÇÒÕÐÐÙ G_i ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÅ ind^{Gj}_{Gi} (ß) ÇÒÕÐÐÙ G_j . éÚ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔÉ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÁ ÏÔÎÏÓÉ- ÔÅÌØÎÏ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÈ ÐÒÅÄÅÌÏŒ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ K_0(G) ÅÓÔØ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ ÇÒÕÐÐ K_0(G_i), i ∈ I, ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÜÔÉÈ ŒÌÏÖÅÎÉÊ.

ëÁË É Œ ÓÌÕÞÁÅ ÇÒÕÐÐÙ G, ÚÁÍÅÎÉÍ ÄÌÑ ŒÓÅÈ i ∈ I ÇÒÕÐÐÕ K_0(G_i) ÎÁ ÅÅ ÏÂÒÁÚ ÐÒÉ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÍ ŒÌÏÖÅÎÉÉ Œ K_0(G). ôÏÇÄÁ K_0(G_i) { ÐÏÄ- ÇÒÕÐÐÁ Œ K_0(G_j ) ÐÒÉ i � j É K_0(G) = ⋃ i∈I K_0(G_i).

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. íÅÖÄÕ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÇÏÍÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÏŒ ÎÁ K_0(G) É ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ G, ÎÁ- ÄÅÌÅÎÎÙÍÉ ÓÌÁÂÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, ÉÍÅÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ, ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÕÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÀÝÉÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ ÍÅÖÄÕ ÓÉÍÐÌÅËÓÁÍÉ ûÏËÅ T (K_0(G)) É X (G) É, ÚÎÁÞÉÔ, ÍÅÖÄÕ ÉÈ ÇÒÁÎÉÃÁÍÉ ex T (K_0(G)) É ex X (G).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ ÓÎÁÞÁÌÁ ÇÒÕÐÐÁ G ËÏÎÅÞÎÁ. úÄÅÓØ É ÄÁÌÅÅ ÞÅÒÅÚ œ(G) ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÌÁÓÓÏŒ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÅ- ÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ (ËÏÎÅÞÎÏÊ) ÇÒÕÐÐÙ G; ÞÅÒÅÚ Ø_ß { ÈÁÒÁË- ÔÅÒ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ß ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ß ∈ K_0(G).

åÓÌÉ ø { ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁ K_0(G), ÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ g ∈ G ÐÏÌÏÖÉÍ

Ø(g) = ∑ ß∈œ(G)

ø(ß)Ø_ß (g):

ôÏÇÄÁ Ø { ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ G. îÁÏÂÏÒÏÔ, ÅÓÌÉ Ø { ÃÅÎÔÒÁÌØ- ÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ G, ÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ ß ∈ K_0(G) ÐÏÌÏÖÉÍ

ø(ß) = 1 |G| ∑ g∈G Ø(g)Ø_ß(g):

ôÏÇÄÁ ø { ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁ K_0(G). éÚ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÊ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÑ ŒÚÁÉÍÎÏÏÂÒÁÔÎÙ. îÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÌÉ- ÎÅÊÎÙ, ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙ É ÐÅÒÅŒÏÄÑÔ ÓÌÅÄÙ Œ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ É ÎÁÏÂÏÒÏÔ.

åÓÌÉ ÔÅÐÅÒØ G { ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, ÑŒÌÑÀÝÁÑÓÑ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÍ ÐÒÅÄÅÌÏÍ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ G_i, i ∈ I, ÔÏ, ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ ŒÙÛÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ G = ⋃ i∈I G_i É K_0(G) = ⋃ i∈I K_0(G_i), ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÏÐÒÅÄÅ- ÌÉÔØ ÉÓËÏÍÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÄÌÑ ÇÒÕÐÐÙ G ËÁË ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÐÏÓÔÒÏÅÎ- ÎÙÈ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÄÌÑ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ G_i, i ∈ I. □

128 å. å. çïòñþëï

2. ïÐÉÓÁÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ R ËÁË ÉÎÄÕËÔÉŒÎÏÇÏ ÐÒÅÄÅÌÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ, ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ËÏÌØÃÁ ÎÁ K_0(R) É ËÒÉÔÅÒÉÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÏÓÔÉ ÓÌÅÄÏŒ

œ ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ËÌÀÞÅŒÏÅ ÐÏÎÑÔÉÅ ÐÒÑÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅ- ÎÉÑ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË, ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÙ ÏÐÉÓÙŒÁÅÍ ÇÒÕÐÐÕ R ËÁË ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ É ÐÒÉŒÏÄÉÍ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÎÅ- ÒÁÚÌÏÖÉÍÏÓÔÉ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ ÅÅ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ.

ðÕÓÔØ l É m { ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4. ðÒÑÍÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ u ⊓ v ∈ S_{lm} ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË u ∈ S_l É v ∈ S_m { ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ z ∈ lm ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ u ⊓ v(z) = m u(z div m) + v(z mod m).

ðÒÑÍÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÅÓÔØ ÐÒÑÍÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ Œ ËÁÔÅÇÏÒÉÉ, ÏÂSSÅËÔÙ ËÏ- ÔÏÒÏÊ { ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ n, n ∈ N, Á ÍÏÒÆÉÚÍÙ { ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÍÅÖÄÕ ÎÉ- ÍÉ. œ ÜÔÏÍ ÓÍÙÓÌÅ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ Ë ÎÅÍÕ ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÐÅÒÁÃÉÑ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÙ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË, Ï ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÊÄÅÔ ÒÅÞØ ÄÁÌÅÅ.

îÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÁÓÓÏÃÉÁ- ÔÉŒÎÏ ËÁË ÏÐÅÒÁÃÉÑ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ⋃ n∈N S_n É ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚ- ÍÏÍ ÇÒÕÐÐ ËÁË ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÉÚ ÇÒÕÐÐÙ S_l × S_m Œ ÇÒÕÐÐÕ S_{lm}.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 5. ðÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S_l Œ S_{lm} { ÓÏÐÏ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ŒÓÑËÏÊ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ u ∈ S_l ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ u ⊓ id_m ∈ S_{lm}.

éÚ ÓŒÏÊÓÔŒ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ⊓ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ { ÍÏ- ÎÏÍÏÒÆÉÚÍ ÇÒÕÐÐ. äÁÌÅÅ, ÕÐÏÒÑÄÏÞÉŒÁÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ N ÐÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ ÄÅÌÉÍÏÓÔÉ, ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÙ S_n, n ∈ N, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÉÎÄÕËÔÉŒ- ÎÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ŒÌÏÖÅÎÉÊ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 2. çÒÕÐÐÁ R ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÍ ÐÒÅÄÅÌÏÍ ÇÒÕÐÐ S_n, n ∈ N, ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ŒÌÏÖÅÎÉÊ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. çÒÕÐÐÁ S_n ŒËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ Œ ÇÒÕÐÐÕ R ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ: ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ u ∈ S_n ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÐÅÒÅËÌÁ- ÄÙŒÁÎÉÅ g, ÐÅÒÅÓÔÁŒÌÑÀÝÅÅ ÐÏÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌÙ [0;^1_n ); : : : ; [^{n−1}_n ; 1) Œ ÓÏÏÔ- ŒÅÔÓÔŒÉÉ Ó ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ u (ÏÔÓÀÄÁ g(x) =^{u(⌊xn⌋)}_n +^{{xn}}_n ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ x ∈ [0; 1)). ôÁË ÒÅÁÌÉÚÕÀÔÓÑ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÇÒÕÐÐÙ R Œ ÓÉÌÕ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÁ ÎÁ ÐÏÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌÙ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÎÃÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ÉÚÍÅÌØÞÉÔØ ÄÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÎÁ ÐÏÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌÙ ÒÁŒÎÏÊ ÄÌÉÎÙ. îÁËÏÎÅÃ, ÜÔÉ ŒÌÏÖÅÎÉÑ ÓÏÇÌÁÓÏŒÁÎÙ Ó ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÍÉ ŒÌÏÖÅ- ÎÉÑÍÉ ÇÒÕÐÐ S_n, n ∈ N, ÞÔÏ ÚÁŒÅÒÛÁÅÔ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. □

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 129

ðÒÉÍÅÎÑÑ Ë ÇÒÕÐÐÅ R ËÁË Ë ÉÎÄÕËÔÉŒÎÏÍÕ ÐÒÅÄÅÌÕ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅ- ÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ ÏÂÝÕÀ ÔÅÏÒÉÀ, ÉÚÌÏÖÅÎÎÕÀ Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 1, ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÅÅ K_0-ÆÕÎËÔÏÒ ÅÓÔØ ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÏŒ ÇÒÕÐÐ S_n, n ∈ N, ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ŒÌÏÖÅÎÉÊ, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÍÙÈ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÐÅÒÉÏ- ÄÉÞÅÓËÉÈ ŒÌÏÖÅÎÉÊ ÜÔÉÈ ÇÒÕÐÐ. äÁÎÎÏÅ ÏÐÉÓÁÎÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ K_0(R) ÅÓÔØ ÆÁËÔÏÒ ÁÂÅÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ⨁ n∈N K_0(S_n) ÐÏ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ß − ind^{Slm}_{Sl} (ß) ÄÌÑ ŒÓÅÈ l; m ∈ N É ß ∈ K_0(S_l) (ÚÄÅÓØ ÍÙ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ S_l ŒËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ Œ S_{lm} ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉ).

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6. œÎÅÛÎÅÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ß ⊠ æ ∈ K_0(S_{lm}), ÏÐÒÅÄÅÌÑ- ÅÍÏÅ ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ÐÒÑÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ß ∈ K_0(S_l) É æ ∈ K_0(S_m) { ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ind^{Slm}_{Sl×Sm} (ß ⊗ æ) (ÚÄÅÓØ ÍÙ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ S_l × S_m ŒËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ Œ S_{lm} ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ⊓).

ìÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÐÏ ÌÉÎÅÊÎÏÓÔÉ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ⊠ ÎÁ ÁÂÅÌÅŒÕ ÇÒÕÐÐÕ ⨁ n∈N K_0(S_n) ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÎÁ ÎÅÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÁÓÓÏÃÉÁ- ÔÉŒÎÏÇÏ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÏÇÏ ËÏÌØÃÁ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ.

îÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ, ÞÔÏ ind^{Slm}_{Sl} (ß) = ß ⊠ reg_m ÄÌÑ ŒÓÅÈ l; m ∈ N É ß ∈ K_0(S_l) (reg_m { ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S_m) É, ÚÎÁÞÉÔ, ÏÐÉÓÁÎÎÁÑ ŒÙÛÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ËÏÌØÃÁ ⨁ n∈N K_0(S_n) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÇÏ ÉÄÅÁÌÏÍ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÍ (ËÁË ÉÄÅÁÌ) ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ reg_1 − reg_n ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ∈ N. éÔÁË, ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÎÁ ÆÁËÔÏÒÅ ÇÒÕÐÐÙ ⨁ n∈N K_0(S_n) ÐÏ ÜÔÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ, ÔÏ ÅÓÔØ ÎÁ K_0(R), ÚÁÄÁÎÏ ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÏÅ É ËÏÍÍÕÔÁ- ÔÉŒÎÏÅ ÆÁËÔÏÒ-ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ⊠, ÐÒÅŒÒÁÝÁÀÝÅÅ ÅÇÏ Œ ËÏÌØÃÏ òÉÓÓÁ.

ôÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ ø { ÓÌÅÄ ÎÁ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÅ ÇÒÕÐÐÙ R; ÔÏÇÄÁ ø ÎÅÒÁÚ- ÌÏÖÉÍ, ÅÓÌÉ É ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ ø { ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ËÏÌØÃÁ K_0(R), ÔÏ ÅÓÔØ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ËÏÌÅÃ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ ÍÅÖÄÕ K_0(R) É C.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. üÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ { ÞÁÓÔÎÙÊ ÓÌÕÞÁÊ ÏÂÝÅÇÏ ËÒÉ- ÔÅÒÉÑ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÏÓÔÉ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ ËÏÌØÃÅ òÉÓÓÁ, ÄÏËÁÚÁÎÎÏÇÏ Œ ÁÎÁÌÏ- ÇÉÞÎÙÈ ÓÉÔÕÁÃÉÑÈ Œ ÇÌ. 14 ËÎÉÇÉ [7] É Œ Ð. 3.1 ÓÔÁÔØÉ [8]. □

3. ðÏÌÕËÏÌØÃÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ É ÏÐÉÓÁÎÉÅ K_0(R) Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ

œ ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÐÏÌÕËÏÌØÃÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ (ÜÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁ- ÞÉÍ ÞÅÒÅÚ P ÐÏ ÐÅÒŒÏÊ ÂÕËŒÅ ÓÌÏŒÁ \partition") É ÐÏÓÔÒÏÅÎ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ ËÏÌÅÃ ÍÅÖÄÕ K_0-ÆÕÎËÔÏÒÏÍ ÇÒÕÐÐÙ R É ÆÁËÔÏÒ-ËÏÌØÃÏÍ ÁÂÅ- ÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ, ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ËÏÔÏÒÏÊ ÐÒÏ- ÄÏÌÖÁÅÔ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ.

130 å. å. çïòñþëï

ðÕÓÔØ N_0 = N ∪ {0} { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÕÓÔØ [˘_1; : : : ; ˘_r] ∈ P { ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÞÉÓÌÁ ˘_1 + : : : + ˘_r ∈ N_0 ÎÁ ÓÌÁÇÁÅ- ÍÙÅ ˘_1; : : : ; ˘_r ÄÌÑ ŒÓÑËÉÈ r ∈ N_0 É ˘_1; : : : ; ˘_r ∈ N. é, ÎÁËÏÎÅÃ, ÐÕÓÔØ P^× = P \ {[ ]} { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ.

éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÕÀÔ ËÌÁÓÓÙ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÙÈ ÜÌÅ- ÍÅÎÔÏŒ Œ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐÁÈ, ÐÏÜÔÏÍÕ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ P ÍÏÖÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ËÁË ÆÁËÔÏÒ-ÏÐÅÒÁÃÉÉ ÔÁËÉÈ ÚÁÄÁÎÎÙÈ ÎÁ ÇÒÕÐ- ÐÁÈ S_n, n ∈ N_0, ÏÐÅÒÁÃÉÊ, ÞÔÏ ËÌÁÓÓ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁ ÉÈ ÐÒÉÍÅÎÅÎÉÑ Ë ÄÁÎÎÙÍ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÍ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÚÁÍÅÎÙ ÜÔÉÈ ÐÅ- ÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ÎÁ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÙÅ. ôÁËÉÍÉ ÏÐÅÒÁÃÉÑÍÉ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÙ É ÐÒÑÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË.

ðÕÓÔØ l É m { ÃÅÌÙÅ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 7. ðÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ u ⊔ v ∈ S_{l+m} ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË u ∈ S_l É v ∈ S_m { ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ z ∈ l + m ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ u ⊔ v(z) = u(z), z ¡ l, É u ⊔ v(z) = v(z − l) + l, l � z.

ðÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÅÓÔØ ÐÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ Œ ËÁÔÅÇÏÒÉÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒ n, n ∈ N_0, É ÏÔÏ- ÂÒÁÖÅÎÉÊ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÐÒÑÍÏÍÕ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ, ÐÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÁ É ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ÇÒÕÐÐ ËÁË ÏÔÏÂÒÁÖÅ- ÎÉÅ ÉÚ S_l × S_m Œ S_{l+m}. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÏÐÅÒÁÃÉÑ ⊓ ÄÉÓÔÒÉÂÕÔÉŒÎÁ ÓÐÒÁŒÁ É ÄÉÓÔÒÉÂÕÔÉŒÎÁ ÓÌÅŒÁ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÑ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÅ- ÒÁÃÉÉ ⊔, ÔÏ ÅÓÔØ (u ⊔ v) ⊓ w = (u ⊓ w) ⊔ (v ⊓ w) É u ⊓ (v ⊔ w) ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ Ó (u ⊓ v) ⊔ (u ⊓ w) ÄÌÑ ŒÓÅÈ u ∈ S_l, v ∈ S_m É w ∈ S_n.

ïÐÅÒÁÃÉÑ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÙ ÆÁËÔÉÞÅÓËÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ÎÁ ËÌÁÓ- ÓÁÈ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ, É, ÚÎÁÞÉÔ, ÏÎÁ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÆÁËÔÏÒ-ÏÐÅÒÁÃÉÀ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ P, ËÏÔÏÒÕÀ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ + É ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÏÔÏ- ÒÏÊ P { ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÊ ÍÏÎÏÉÄ. ôÁËÉÍ ÖÅ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏÐÅÒÁÃÉÑ ÐÒÑ- ÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÆÁËÔÏÒ-ÏÐÅÒÁÃÉÀ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ P^×, ËÏÔÏÒÕÀ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ · É ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÏÔÏÒÏÊ P^× { ËÏÍÍÕ- ÔÁÔÉŒÎÙÊ ÍÏÎÏÉÄ. ðÒÏÄÏÌÖÉÍ ÜÔÕ ÏÐÅÒÁÃÉÀ Ó P^× ÎÁ P, ÐÏÌÁÇÁÑ, ÞÔÏ [ ] · ˘ = [ ] ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ˘ ∈ P. ëÁË ÌÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÔÏÇÄÁ ÍÙ ÐÏÌÕÞÉÍ, ÞÔÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ P ÂÉÌÉÎÅÊÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÌÏÖÅÎÉÑ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 8. ðÏÌÕËÏÌØÃÏ^2 ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ P ÅÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÒÁÚÂÉÅ- ÎÉÊ P Ó ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÍÉ ŒÙÛÅ ÓÌÏÖÅÎÉÅÍ É ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ. üÔÏ ÁÓÓÏÃÉ- ÁÔÉŒÎÏÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÏÅ ÐÏÌÕËÏÌØÃÏ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ, ÒÁŒÎÏÊ [1].

2ðÏÌÕËÏÌØÃÏ { ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÊ ÍÏÎÏÉÄ (ÎÏ, ŒÏÏÂÝÅ ÇÏŒÏÒÑ, ÎÅ ÇÒÕÐÐÁ) ÐÏ ÓÌÏ- ÖÅÎÉÀ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÁËÖÅ ÚÁÄÁÎÏ ÂÉÌÉÎÅÊÎÏÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ.

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 131

óÌÏÖÅÎÉÅ Œ P ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ, É, ÚÎÁÞÉÔ, P { ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÊ ÍÏÎÏÉÄ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÌÏÖÅÎÉÑ Ó ÂÁÚÉÓÏÍ {[n] | n ∈ N} (ÅÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ËÌÁÓÓÁÍ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÄÌÉÎÎÙÈ ÃÉËÌÏŒ, ÔÏ ÅÓÔØ ÏÄÎÏÃÉËÌÏŒÙÈ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË), ÐÏÜÔÏÍÕ ÕÍÎÏ- ÖÅÎÉÅ Œ P ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ÔÏÌØËÏ ÎÁ ÜÔÏÍ ÂÁÚÉÓÅ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 3. [l][m] = gcd(l; m)[lcm(l; m)] ÄÌÑ ŒÓÅÈ l; m ∈ N.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ u ∈ S_l É v ∈ S_m { ÄÌÉÎÎÙÅ ÃÉËÌÙ ÄÌÉÎ l É m ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. ôÏÇÄÁ ÎÁÍ ÎÕÖÎÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ u ⊓ v ∈ S_{lm} { ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÃÉËÌÏŒ ÄÌÉÎÙ lcm(l; m), ÔÏ ÅÓÔØ ÞÔÏ ÐÏÒÑÄÏË ÏÒÂÉÔÙ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ z ∈ lm ÐÏÄ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ u ⊓ v ÅÓÔØ lcm(l; m) (ÃÉËÌÏŒ ÄÌÉÎÙ lcm(l; m) Œ u ⊓ v ÂÕÄÅÔ ÒÏŒÎÏ^{lm}_{lcm(l;m)} = gcd(l; m) ÛÔÕË).

ðÕÓÔØ a = z div m ∈ l, b = z mod m ∈ m É d ∈ N, ÔÏÇÄÁ

(u ⊓ v)^d(z) = u^d ⊓ v^d(z) = m (a + d) mod l + (b + d) mod m:

ïÔÓÀÄÁ ŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÕÓÌÏŒÉÅ (u ⊓ v)^d(z) = z ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ (a + d) mod l = a É (b + d) mod m = b. üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ l | d É m | d É ÔÏÇÄÁ lcm(l; m) | d. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÐÏÒÑÄÏË ÏÒÂÉ- ÔÙ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ z ÐÏÄ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ u ⊓ v, ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÒÁŒÎÙÊ min{d ∈ N | (u ⊓ v)^d(z) = z}, ÅÓÔØ lcm(l; m). □

ðÕÓÔØ ~ { ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÏÔ ÂÅÓËÏÎÅÞ- ÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ. ðÕÓÔØ p_n ∈ ~ { n-Ñ ÓÔÅÐÅÎÎÁÑ ÓÕÍÍÁ ÄÌÑ ÌÀ- ÂÏÇÏ n ∈ N, Á p_˘ = p_{˘1} · : : : · p_{˘r} ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ˘ = [˘_1; : : : ; ˘_r] ∈ P^×.

ëÁÖÄÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÏÔ ÓÔÅÐÅÎÎÙÈ ÓÕÍÍ, ÐÏÜÔÏÍÕ ÇÒÕÐÐÁ ~ ŒËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Q[p_1; p_2; : : : ]. íÎÏÖÅÓÔŒÏ {1} ∪ {p_˘ | ˘ ∈ P^×} { ÂÁÚÉÓ ÜÔÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÁ; ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ {p_˘ | ˘ ∈ P^×} { ÂÁÚÉÓ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÅ ŒËÌÁ- ÄÙŒÁÅÔÓÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ ~^× ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÂÅÚ ÓŒÏÂÏÄÎÏ- ÇÏ ÞÌÅÎÁ. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ P^× ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÐÏ ÌÉ- ÎÅÊÎÏÓÔÉ ÄÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ Œ ~^×, ËÏÔÏÒÏÅ ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ × É ÏÔÎÏ- ÓÉÔÅÌØÎÏ ËÏÔÏÒÏÇÏ ~^× { ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÏÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÏÅ ËÏÌØÃÏ Ó ÅÄÉ- ÎÉÃÅÊ, ÒÁŒÎÏÊ p_1. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÏÐÉÓÁÎÎÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ ÁÂÅÌÅŒÙÈ ÇÒÕÐÐ ÓÔÁ- ÎÏŒÉÔÓÑ ŒÌÏÖÅÎÉÅÍ ËÏÌØÃÁ ~^× Œ ÍÏÎÏÉÄÎÏÅ ËÏÌØÃÏ Q[P^×].

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 9. èÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ch { ÇÏÍÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ ÁÂÅÌÅŒÙÈ ÇÒÕÐÐ ÉÚ ⨁ n∈N K_0(S_n) Œ ~^×, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÊ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ ch(ß) =^1_{n!} ∑ u∈S_n Øß(u)pˇ(u) ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ n ∈ N É ß ∈ K0(Sn) (ÚÄÅÓØ É

ÄÁÌÅÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ˇ(u) ÅÓÔØ ÃÉËÌÏŒÙÊ ÔÉÐ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ u).

132 å. å. çïòñþëï

ôÅÏÒÅÍÁ 2. èÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ch ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÏÍ ËÏÌÅÃ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ ÍÅÖÄÕ ËÏÌØÃÏÍ ⨁ n∈N K_0(S_n) Ó ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ⊠ É ËÏÌØÃÏÍ ~^× Ó ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÍ ŒÙÛÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ×.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. âÉÅËÔÉŒÎÏÓÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ch { ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÊ ÆÁËÔ, ÄÏËÁÚÁÎÎÙÊ Œ § 7 ÇÌ. 1 ËÎÉÇÉ [6]. çÏÍÏÍÏÒÆÎÏÓÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒÉ- ÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÊ ⊠ É× ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÔÏÍÕ, ËÁË ÔÁÍ ÖÅ ÄÏËÁÚÁÎÁ ÅÇÏ ÇÏÍÏÍÏÒÆÎÏÓÔØ ÏÔÎÏÓÉ- ÔÅÌØÎÏ \ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ-ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÉÑ" ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ (ÉÌÉ, Œ ÎÁÛÅÊ ÔÅÒÍÉÎÏÌÏÇÉÉ, ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÍÏÇÏ ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ⊔) É ÏÂÙÞÎÏÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ Œ ËÏÌØÃÅ ~. □

óÌÅÄÓÔŒÉÅ. ëÏÌØÃÏ K_0(R) ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ÆÁËÔÏÒ-ËÏÌØÃÕ ËÏÌØÃÁ ~^× ÐÏ ÉÄÅÁÌÕ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÍÕ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ p_1 − p^n_1 ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ∈ N.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ëÁË ÂÙÌÏ ÄÏËÁÚÁÎÏ Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 2, K_0(R) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÆÁËÔÏÒÏÍ ËÏÌØÃÁ ⨁ n∈N K_0(S_n) ÐÏ ÉÄÅÁÌÕ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÍÕ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ reg_1 − reg_n ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ∈ N. ëÁË ÌÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ch(reg_n) = p^n_1 ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ∈ N, ÐÏÜÔÏÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ch ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÜÔÏ ÆÁËÔÏÒ-ËÏÌØÃÏ Œ ÆÁËÔÏÒ ËÏÌØÃÁ ~^× ÐÏ ÔÒÅÂÕÅÍÏÍÕ ÉÌÅÁÌÕ. □

4. ëÏÎÔÉÎÕÕÍ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ É ÓÞÅÔÎÁÑ ÓÅÒÉÑ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ K_0(R)

œ ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ, ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÍÅÖÄÕ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÎÁ K_0(R), ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ P^× É ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ R, ÍÙ ÏÐÉÓÙŒÁÅÍ ËÏÎÔÉÎÕÕÍ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ËÏÌØÃÁ K_0(R) É ÓÞÅÔÎÕÀ ÓÅÒÉÀ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ ÎÅÍ.

ðÕÓÔØ X (K_0(R)) ÅÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ËÏÌØÃÁ K_0(R), Á X_{hg}(P^×) { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÍÏÎÏÉÄÁ P^×, ÔÏ ÅÓÔØ ÔÁËÉÈ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÍÏÎÏÉÄÏŒ ÐÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÀ Ø: P^× → C, ÞÔÏ Ø(n˘) = Ø(˘) ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ∈ N É ˘ ∈ P^×.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 4. íÅÖÄÕ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÇÏÍÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÏŒ ÎÁ K_0(R) É ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ P^×, ÎÁ- ÄÅÌÅÎÎÙÍÉ ÓÌÁÂÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, ÉÍÅÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ, ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÕÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÀÝÉÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ ÍÅÖÄÕ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ X (K_0(R)) É X_{hg}(P^×).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÓÔŒÉÅ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ 2 ŒÌÅÞÅÔ ÔÏ, ÞÔÏ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÎÁ K_0(R) ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ Œ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÍ ŒÚÁÉÍÎÏÏÄÎÏ- ÚÎÁÞÎÏÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÉ Ó ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ ÎÁ ~^×, ÏÂÒÁÝÁÀÝÉÍÉÓÑ Œ 0 ÎÁ ÕËÁÚÁÎÎÏÍ Œ ÜÔÏÍ ÓÌÅÄÓÔŒÉÉ ÉÄÅÁÌÅ ËÏÌØÃÁ ~^×.

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 133

œÌÏÖÅÎÉÅ ËÏÌØÃÁ ~^× Œ Q[P^×] ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁ ~^× ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÓŒÏÉÍ ÓÕÖÅÎÉÅÍ ÎÁ ÍÏÎÏÉÄ P^× (ÂÁÚÉÓ Q[P^×]), É ÜÔÏ ÓÕÖÅÎÉÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÌÀÂÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÎÁ P^×.

ðÒÉ ÜÔÏÍ ÑÓÎÏ, ÞÔÏ ÕÓÌÏŒÉÑ ÏÂÒÁÝÅÎÉÑ Œ 0 ÎÁ ÕËÁÚÁÎÎÏÍ ÉÄÅÁÌÅ É ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÓÔÉ, ËÁË É ÕÓÌÏŒÉÑ ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÏÓÔÉ, ÄÌÑ ÇÏÍÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÁ ÎÁ ~^× É ÅÇÏ ÓÕÖÅÎÉÑ ÎÁ P^× ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÙ. □

óÏŒÍÅÓÔÎÏ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ 2 É 4, ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÎÅÐÒÅÒÙŒ- ÎÙÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÍÅÖÄÕ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÎÁ K_0(R) É ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ R É ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ P^× ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÓËŒÏÚÎÏÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÂÉÅËÃÉÅÊ ÍÅÖÄÕ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÍÉ ÆÕÎËÃÉÑÍÉ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ R = ⋃ n∈N S_n, ÔÏ ÅÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑÍÉ ÎÁ ÅÅ ËÌÁÓÓÁÈ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ, É ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ÆÕÎËÃÉÑÍÉ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ P^×, ÔÏ ÅÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑÍÉ ÎÁ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

óÏÇÌÁÓÎÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 1, ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÅ ÓÌÅÄÙ ÎÁ K_0(R) ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÈÁ- ÒÁËÔÅÒÁÍÉ ÜÔÏÇÏ ËÏÌØÃÁ. ëÁË ÂÙÌÏ ÄÏËÁÚÁÎÏ ŒÙÛÅ, ÈÁÒÁËÔÅÒÁÍ ËÏÌØ- ÃÁ K_0(R) ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÍÏÎÏÉÄÁ P^×. äÁÌÅÅ ÍÙ ÑŒÎÏ ÏÐÉÛÅÍ ËÏÎÔÉÎÕÁÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÜÔÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ.

ðÕÓÔØ N { ÏÂÏÂÝÅÎÎÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÔÏ ÅÓÔØ N { ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ ÓÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÉ Œ N ∪ {0; ∞}. õÍÎÏÖÅ- ÎÉÅ ÔÁËÉÈ ÞÉÓÅÌ ÅÓÔØ ÐÏÔÏÞÅÞÎÏÅ ÓÌÏÖÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÊ. ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÏÂÙÞÎÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10. èÁÒÁËÔÅÒ Ø_N ÍÏÎÏÉÄÁ P^× { ÆÕÎËÃÉÑ, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ- ÎÁÑ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ Ø_N (∑ n∈N a_n[n] ) = ∑ n | N ann ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ∑ n∈N a_n[n] ∈ P^× (Œ ÜÔÏÊ ÚÁÐÉÓÉ ÍÙ ŒÏÓÐÏÌØÚÏŒÁÌÉÓØ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅÍ ÐÏ ÂÁÚÉÓÕ {[n] | n ∈ N} Œ ÐÏÌÕËÏÌØÃÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ P).

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÉÅ 5. æÕÎËÃÉÉ Ø_N ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ ÓÕÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÍÏ- ÎÏÉÄÁ P^× ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÏÂÏÂÝÅÎÎÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ N.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. íÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÏÓÔØ ÆÕÎËÃÉÊ Ø_N ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔ- ŒÅÎÎÏ ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÆÏÒÍÕÌÙ, ÄÏËÁÚÁÎÎÏÊ Œ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÉ 3. □

ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÍÏÎÏÉÄÁ P^× ÚÁÍËÎÕÔÏ ÏÔÎÏ- ÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÏÔÏÞÅÞÎÏÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ É ÐÒÅÄÅÌØÎÏÇÏ ÐÅÒÅÈÏÄÁ, ÐÏÜÔÏÍÕ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ É ÐÒÅÄÅÌÙ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ Ø_N ÔÁËÖÅ ÓÕÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÍÏÎÏÉÄÁ P^×. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÅÇÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÁÍÉ ÑŒ- ÌÑÀÔÓÑ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ Ø_N Ó ÎÕÌÅŒÏÊ ÓÕÍÍÁÒÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ. ìÅÇËÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÎÅÓÞÅÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ.

134 å. å. çïòñþëï

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÍÙ ÏÐÉÓÁÌÉ ËÏÎÔÉÎÕÕÍ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ËÏÌØÃÁ K_0(R). ëÁËÉÅ ÉÚ ÜÔÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ É, ÚÎÁÞÉÔ, ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÎÅ- ÒÁÚÌÏÖÉÍÙÍÉ ÓÌÅÄÁÍÉ ÎÁ K_0(R)? œ ÎÁÓÔÏÑÝÅÅ ŒÒÅÍÑ ÜÔÏ ÏÔËÒÙÔÙÊ ŒÏÐÒÏÓ. ïÓÔÁŒÌÑÑ ÅÇÏ Œ ÓÔÏÒÏÎÅ, ÎÉÖÅ ÍÙ ÄÏËÁÚÙŒÁÅÍ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔØ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÏÄÎÏÊ ÓÞÅÔÎÏÊ ÓÅÒÉÉ ÜÔÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ.

ðÕÓÔØ N = 1 (ÔÏ ÅÓÔØ N { ÆÕÎËÃÉÑ, ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁÑ 0); ÚÎÁ- ÞÅÎÉÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ Ø_1 ÎÁ ∑ n∈N a_n[n] ÒÁŒÎÏ a_1. ðÕÓÔØ N = ∞ (ÔÏ ÅÓÔØ N { ÆÕÎËÃÉÑ, ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁÑ ∞); ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ Ø_∞ ÎÁ ∑ n∈N a_n[n] ÒÁŒÎÏ ∑ n∈N a_nn. ðÕÓÔØ Ø_{1=∞} ÅÓÔØ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ Ø_1Ø^{−1}_∞ ÜÔÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ; ÜÔÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÍÏÎÏÉÄÁ P^×.

ðÕÓÔØ ˘ { ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÁÑ ÍÅÒÁ ìÅÂÅÇÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 11. îÁÔÕÒÁÌØÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ Ø_{nat} ÇÒÕÐÐÙ R ÚÁÄÁÎ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ Ø_{nat}(g) = ˘({x ∈ [0; 1) | g(x) = x}) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ g ∈ R.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 6. Ø^k_{nat} ∈ X (R) ÄÌÑ ŒÓÅÈ k ∈ N ∪ {0; ∞}.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ñÓÎÏ, ÞÔÏ Ø^0_{nat} = 1 { ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R, Á Ø^∞_{nat} = ffi_{id} { ÈÁÒÁËÔÅÒ ÅÅ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ.

ðÕÓÔØ k; n ∈ N; ŒÙÞÉÓÌÉÍ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ Ø^k_{nat} ÎÁ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ u ∈ S_n, ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÅÊ ÎÁ [0; 1) ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ ÉÚ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ 3:

Ø^k_{nat}(u) = ˘({x ∈ [0; 1) | u(⌊xn⌋) n + {xn} n = x})^k =

= ˘({x ∈ [0; 1) | u(⌊xn⌋) = ⌊xn⌋})^k =

|{i ∈ n | u(i) = i}|^k n^k : ïÔÓÀÄÁ ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÓÕÖÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ Ø^k_{nat} ÎÁ ÇÒÕÐÐÕ S_n ËÁË ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ Œ R = ⋃ n∈N S_n ÅÓÔØ ÎÏÒÍÉÒÏŒÁÎÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ k-Ê ÔÅÎÚÏÒ- ÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÔÏ ÅÓÔØ ÜÌÅÍÅÎÔ X (S_n), É, ÚÎÁÞÉÔ, Œ ÃÅÌÏÍ ÆÕÎËÃÉÑ Ø^k_{nat} { ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R. □

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 7. äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ k ∈ N ∪ {0; ∞} ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Ø^k_{1=∞} ÎÁ P^× ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ Ø^k_{nat} ÎÁ R.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. óÎÏŒÁ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 3, ÄÌÑ n ∈ N ÒÁÓ- ÓÍÏÔÒÉÍ u ∈ S_n ËÁË ÜÌÅÍÅÎÔ ÇÒÕÐÐÙ R; ÐÕÓÔØ ˇ(u) = ∑ l∈N a_l[l] ∈ P^× (ÔÏ ÅÓÔØ a_l ÅÓÔØ ÞÉÓÌÏ ÃÉËÌÏŒ ÄÌÉÎÙ l Œ u). ôÏÇÄÁ ÍÙ ÉÍÅÅÍ

Ø^k_{1=∞}(ˇ(u)) = a^k_1 (∑ l∈N a_ll

)_k =

|{i ∈ n | u(i) = i}|^k n^k

= Ø^k_{nat}(u):

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 135

ðÏÌÕÞÅÎÎÁÑ ÆÏÒÍÕÌÁ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÔÒÅÂÕÅÍÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ. □

îÁËÏÎÅÃ, ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ k ∈ N ∪ {0; ∞} ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁ K_0(R), ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Ø^k_{nat} ÎÁ R É ÏÄÎÏŒÒÅ- ÍÅÎÎÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Ø^k_{1=∞} ÎÁ P^×, ÞÅÒÅÚ ø^k_{nat} (ÚÄÅÓØ ÐÁÒÁÍÅÔÒ k ÕÖÅ ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÓÍÙÓÌÁ ÓÔÅÐÅÎÉ). ôÏÇÄÁ ø^k_{nat} ∈ T (K_0(R)) ∩ X (K_0(R)), ÔÁË ËÁË Ø^k_{nat} ∈ X (R) É Ø^k_{1=∞} ∈ X_{hg}(P^×). ðÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 1 ÏÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ø^k_{nat} ∈ ex T (K_0(R)) É, ÚÎÁÞÉÔ, Ø^k_{nat} ∈ ex X (R). ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÍÙ ÐÏÓÔÒÏÉÌÉ ÓÞÅÔÎÙÅ ÓÅÒÉÉ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÓÌÅÄÏŒ ÎÁ K_0(R) É ÎÅÒÁÚÌÏ- ÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

5. óŒÏÊÓÔŒÁ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R

œ ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÍÙ ÉÓÓÌÅÄÕÅÍ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R, ÎÁ ÏÓÎÏŒÁÎÉÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÄÁÌÅÅ ÍÙ ŒÙÓËÁÚÙŒÁÅÍ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÇÉÐÏÔÅÚ ÏÂ ÉÈ ÏÂÝÅÍ ÏÐÉÓÁÎÉÉ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 8. ìÀÂÏÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R ÒÁŒÅÎ 0 ÉÌÉ 1 ÎÁ ÄÌÉÎÎÙÈ ÃÉËÌÁÈ ËÁË ÜÌÅÍÅÎÔÁÈ ÇÒÕÐÐÙ R.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ Ø ÅÓÔØ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R; ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÔÁËÖÅ ÞÅÒÅÚ Ø ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÍÏ- ÎÏÉÄÁ P^×. ôÏÇÄÁ ÐÏ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 3 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n ∈ N ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ Ø([n])^2 = Ø([n]^2) = Ø(n[n]) = Ø([n]), ÏÔËÕÄÁ Ø([n]) ∈ {0; 1}. □

ìÅÍÍÁ. åÓÌÉ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÏÇÏ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ ÇÒÕÐÐÙ R ÎÁ ŒÓÅÈ ÄÌÉÎÎÙÈ ÃÉËÌÁÈ, ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÕ, ÒÁŒÎÙ 1, ÔÏ ÅÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÎÁ ÄÁÎÎÏÊ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ ÔÁËÖÅ ÒÁŒÎÏ 1.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ Ø { ÔÁËÏÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R, ÞÔÏ Ø([˘_1]) = : : : = Ø([˘_r ]) = 1, ÇÄÅ ˘ = [˘_1; : : : ; ˘_r] ∈ P^×; ÄÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ Ø(˘) = 1. ðÕÓÔØ t = lcm(˘_1; : : : ; ˘_r), ÔÏÇÄÁ, ÐÏ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 3,

[˘_1] · : : : · [˘_r] =

˘_1 · : : : · ˘_r t [t]:

éÚ ÄÁÎÎÏÊ ÆÏÒÍÕÌÙ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ Ø([˘_1]) · : : : · Ø([˘_r]) = Ø([t]), ÐÏÜÔÏÍÕ ÅÓÌÉ Ø([˘_1]) = : : : = Ø([˘_r]) = 1, ÔÏ Ø([t]) = 1. äÁÌÅÅ,

˘[t] =

(^r∑ i=1 [˘_i] ) [t] = r∑ i=1 [˘_i][t] = r∑ i=1 ˘_i[t] =

(^r∑ i=1 ˘_i ) [t]:

ïÔÓÀÄÁ Ø(˘)Ø([t]) = Ø([t]), É, ÚÎÁÞÉÔ, Ø(˘) = 1, ÅÓÌÉ Ø([t]) = 1. □

136 å. å. çïòñþëï

ôÅÏÒÅÍÁ 3. ìÀÂÏÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R, ÏÔÌÉÞÎÙÊ ÏÔ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ, ÒÁŒÅÎ 0 ÎÁ ÃÉËÌÅ (0 1) ËÁË ÜÌÅÍÅÎÔÅ ÇÒÕÐÐÙ R.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ Ø { ÔÁËÏÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R, ÞÔÏ Ø([2]) ≠ 0 É, ÚÎÁÞÉÔ, Œ ÓÉÌÕ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ 8, Ø([2]) = 1. ðÒÏŒÅ- ÒÉÍ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ Ø { ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ, ÞÔÏ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÎÁ ŒÓÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ S_n, n ∈ N, ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÅ ÇÒÕÐÐÕ R = ⋃ n∈N S_n, { ÅÄÉÎÉÞÎÙÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ. œÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÉÎÄÕËÃÉÅÊ ÐÏ ÞÉÓÌÕ n. åÓÌÉ n ∈ {1; 2}, ÔÏ ÔÒÅÂÕÅÍÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ Ø([1]) = Ø([2]) = 1. ðÒÏŒÅÒÉÍ, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ Ø ÎÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ S_n ÇÒÕÐÐÙ R ÐÒÉ n � 3 { ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ, ÐÒÅÄÐÏÌÁ- ÇÁÑ, ÞÔÏ ÜÔÏ ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÄÌÑ ÅÇÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÊ ÎÁ ŒÓÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÓÔÅÐÅÎÉ ÍÅÎØÛÅ n, ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÅ ÇÒÕÐÐÕ R.

ðÕÓÔØ ˘ = [˘_1; : : : ; ˘_r], ÇÄÅ r � 2, { ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÞÉÓÌÁ n; ÔÏÇÄÁ ËÌÁÓÓÙ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ [˘_1]; : : : ; [˘_r] ÌÅÖÁÔ Œ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐÁÈ ÓÔÅÐÅ- ÎÉ ÍÅÎØÛÅ n É, ÚÎÁÞÉÔ, Ø([˘_1]) = : : : = Ø([˘_r]) = 1 ÐÏ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÀ ÉÎÄÕËÃÉÉ. ïÔÓÀÄÁ Ø(˘) = 1 ÐÏ ÌÅÍÍÅ, ÔÏ ÅÓÔØ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ Ø ÎÁ ŒÓÅÈ ÜÌÅÍÅÎÔÁÈ ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÏÔÌÉÞÎÙÈ ÏÔ ÄÌÉÎÎÙÈ ÃÉËÌÏŒ, ÒÁŒÎÙ 1. äÌÑ ÚÁŒÅÒÛÅÎÉÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÐÒÏŒÅÒÉÍ, ÞÔÏ Ø([n]) = 1, ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÕÀ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÓÔØ ÆÕÎËÃÉÉ Ø.

åÓÌÉ ÄÏÐÕÓÔÉÔØ, ÞÔÏ Ø([n]) ≠ 1, ÔÏ Ø([n]) = 0 ÐÏ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 8 É, ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÈÁÒÁËÔÅÒ Ø ÒÁŒÅÎ 0 ÎÁ ÄÌÉÎÎÙÈ ÃÉËÌÁÈ É 1 ÎÁ ÏÓÔÁÌØ- ÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÁÈ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ S_n. äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ Ø ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ø ÎÁ K_0(R), ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÊ Œ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÉ 1, ÎÅ ÑŒÌÑ- ÅÔÓÑ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÍ, ÕËÁÚÁŒ ÔÁËÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ß ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÞÔÏ ø(ß) =∈ [0; +∞). úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÐÏ ÐÅÒŒÏÍÕ ÓÏÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÀ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ß ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÏÔÌÉÞÎÏÇÏ ÏÔ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ, ŒÙÐÏÌÎÅÎÙ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ

ø(ß) = 1 n! ∑ u∈S_n

Ø(u)Ø_ß(u) = = 1 n! ∑ u∈S_n

Ø_ß(u) − 1 n! ∑ u { ÄÌÉÎ- ÎÙÊ ÃÉËÌ

Ø_ß(u) = − 1 n Ø_ß ( (0 1 : : : n − 1) ) :

ïÔÓÀÄÁ ŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÄÁÎÎÏÇÏ n � 3 ÎÁÍ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÕËÁÚÁÔØ ÔÁ- ËÏÅ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ß ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÞÔÏ ÅÇÏ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÎÁ ÃÉËÌÅ (0 1 : : : n − 1). åÓÌÉ n { ÎÅÞÅÔÎÏÅ, ÔÏ ÔÁËÉÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÚÎÁËÏÍ; ÅÓÌÉ n { ÞÅÔÎÏÅ, ÔÏ ÔÁËÉÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ

K_0{æõîëôïò é èáòáëôåòù çòõððù ðåòåëìáäùœáîéê 137

ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÚÎÁËÏÍ É (n − 1)-ÍÅÒÎÏÊ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÊ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ. œ ÉÔÏÇÅ ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÎÁÛÅ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÅ ÎÅŒÅÒÎÏ É, ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, Ø([n]) = 1. □

íÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ (ÜÔÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÈÎÉÞÅÓËÉ ÓÌÏÖÎÅÅ, ÐÏÜÔÏÍÕ ÍÙ ÅÇÏ ÏÐÕÓÔÉÍ), ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R ÒÁŒÅÎ 0 ÔÁËÖÅ ÎÁ ÄÌÉÎÎÙÈ ÃÉËÌÁÈ ÄÌÉÎ 3 É 5.

óÌÅÄÓÔŒÉÅ. ìÀÂÏÊ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R ÒÁŒÅÎ 0 ÎÁ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÈ, ÓÏÓÔÏÑÝÉÈ ÉÚ ÃÉËÌÏŒ ÞÅÔÎÏÊ ÄÌÉÎÙ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ Ø { ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R (É ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÍÏÎÏÉÄÁ P^×), Á ˘ { ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ÞÅÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ôÏÇÄÁ [2]˘ = 2˘ É, ÚÎÁÞÉÔ, Ø(˘) = Ø(2˘) = Ø([2]˘) = Ø([2])Ø(˘) = 0. □

ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÔÏÇÏ, ËÁËÏÊ ÉÍÅÎÎÏ ÏÂ- ÝÉÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ ÄÌÉÎ ÃÉËÌÏŒ Œ ÄÁÎÎÏÊ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ ÍÙ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍ, ÐÏÜÔÏÍÕ ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÆÁËÔ: ÅÓÌÉ ÄÌÉÎÙ ÃÉËÌÏŒ ÐÅÒÅÓÔÁ- ÎÏŒËÉ u ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ ÞÉÓÌÏ d, ÇÄÅ d ∈ {2; 3; 5}, ÔÏ ÌÀÂÏÊ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ Œ 0 ÎÁ u. îÁÛÁ ÐÅÒŒÁÑ ÇÉÐÏÔÅÚÁ ÓÏÓÔÏÉÔ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏ ÜÔÏ ŒÅÒÎÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ d � 2.

äÁÌÅÅ ÍÏÖÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÂÏÌÅÅ ÛÉÒÏËÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ÂÅÚ ÃÉËÌÏŒ ÄÌÉÎÙ 1 (ÉÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁ- ÎÉÑ ÏÔÒÅÚËÁ ÂÅÚ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË) É ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÔØ ÂÏÌÅÅ ÏÂÝÕÀ ÇÉÐÏÔÅÚÕ Ï ÔÏÍ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÇÒÕÐÐÙ R ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ Œ 0 ÎÁ ŒÓÅÈ ÔÁËÉÈ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÈ.

îÁËÏÎÅÃ, ÎÁÛÁ ÓÁÍÁÑ ÓÉÌØÎÁÑ ÇÉÐÏÔÅÚÁ ÓÏÓÔÏÉÔ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏ ÚÎÁÞÅ- ÎÉÑ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ R ŒÏÏÂÝÅ ÎÅ ÚÁŒÉÓÑÔ ÏÔ ÃÉË- ÌÏŒ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÄÌÉÎÙ, ÐÏÜÔÏÍÕ ŒÓÅ ÜÔÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÓÕÔØ ÏÐÉÓÁÎÎÙÅ Œ ÒÁÚÄÅÌÅ 4 ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ Ø_{nat} ÇÒÕÐÐÙ R.

ìÉÔÅÒÁÔÕÒÁ

1. á. í. œÅÒÛÉË, ó. œ. ëÅÒÏŒ, èÁÒÁËÔÅÒÙ É ÆÁËÔÏÒ-ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ. | äáî óóóò 257, ŒÙÐ. 5 (1981), 1037{1040.

2. á. í. œÅÒÛÉË, ó. œ. ëÅÒÏŒ, èÁÒÁËÔÅÒÙ É ÆÁËÔÏÒ-ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÕÎÉÔÁÒÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ. | äáî óóóò 267, ŒÙÐ. 2 (1982), 272{276.

3. á. í. œÅÒÛÉË, ó. œ. ëÅÒÏŒ, ìÏËÁÌØÎÏ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÅ ÁÌÇÅÂÒÙ. ëÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÁÑ ÔÅÏÒÉÑ É K_0-ÆÕÎËÔÏÒ. | œ ËÎ.: éÔÏÇÉ ÎÁÕËÉ É ÔÅÈÎÉËÉ. óÏŒÒÅÍÅÎÎÙÅ ÐÒÏ- ÂÌÅÍÙ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÉ. îÏŒÅÊÛÉÅ ÄÏÓÔÉÖÅÎÉÑ 26. í., œéîéôé (1985), ÓÓ. 3{56.

4. á. í. œÅÒÛÉË, ë. ð. ëÏÈÁÓØ, œÙÞÉÓÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ çÒÏÔÅÎÄÉËÁ ÁÌÇÅÂÒÙ C(PSL(2; k)), ÇÄÅ k { ÓÞÅÔÎÏÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÌÅ. | áÌÇÅÂÒÁ É ÁÎÁÌÉÚ 2, ŒÙÐ. 6 (1990), 98{106.

138 å. å. çïòñþëï

5. ë. ð. ëÏÈÁÓØ, ëÌÁÓÓÉÆÉËÁÃÉÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÆÁËÔÏÒ-ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÔÒÅÈÍÅÒ- ÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ çÅÊÚÅÎÂÅÒÇÁ ÎÁÄ ÓÞÅÔÎÙÍ ÐÏÌÅÍ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ. | úÁÐ. ÎÁÕÞÎ. ÓÅÍÉÎ. ðïíé 283 (2001), 140{155.

6. é. íÁËÄÏÎÁÌØÄ, óÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ É ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ èÏÌÌÁ. í., íÉÒ (1985).

7. ò. æÅÌÐÓ, ìÅËÃÉÉ Ï ÔÅÏÒÅÍÁÈ ûÏËÅ. í., íÉÒ (1968).

8. A. M. Vershik, S. V. Kerov, The Grothendieck group of the in˛nite symmetric group and symmetric functions (with the elements of the theory of K_0-functor of AF-algebras). | In: Representation of Lie Groups and Related Topics (Adv. Stud. Contemp. Math. 7). Gordon and Breach, New York (1990), pp. 39{117.

9. H.-L. Skudlarek, Die unzerlegbaren Charaktere einiger diskreter Gruppen. | Math.

Ann. 223 (1976), 213{231.

Goryachko E. E. The K_0-functor and characters of the group of rational rearrangements of the segment.

We investigate the K_0-functor and characters of the group of rational rearrangements of the segment using a description of this group as the inductive limit of the symmetric groups with respect to the periodic embeddings.

ðÏÓÔÕÐÉÌÏ 5 ÄÅËÁÂÒÑ 2008 Ç.

ó.-ðÅÔÅÒÂÕÒÇÓËÏÅ ÏÔÄÅÌÅÎÉÅ íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÉÎÓÔÉÔÕÔÁ ÉÍ. œ. á. óÔÅËÌÏŒÁ òáî E-mail: eugene@pdmi.ras.ru